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LAVRENTIO 

FRATRIBVS CORRARIIS- 

FR. STEPHANVS angeli, 
Icfuatorum Ordinis in Veneta Prouincia 
Definitor Prouincialis -P. P, P. 

X Geometrica arhwe hos ftuUm file^s prh 
mogentea fane lahorum meorum indoles , 4C 
elucubrat to . Veflra benignitatis 
mi Proceres i ^h(umini , ac T utamini , dicata 
dos fore decreui . ' Hac etenim ffliciter ese* 
culti ^ erupuerunt mgermtna, tsr rj^m ad maturitatis pi* 
gnora Jitccreuere . ^ar in omnes ob/equium attraxit anh 
rnumj nam aque merito praflotis extmq^ Nec Paris ille $ 
qui potior a diuinitatis injignia difiremt, cuinam deberetur 
oblatio , mate flatis , probitatis , ac Virtutis flngulum ex 
yobis , magtfque dignum fpedmen /eligeret r Ergo finguluNs 
deuiHiJflma mea propenflonis^rveflrum flemmati, ac Nomi» 



ni pdriter hac arrha /acretur . 'Beneficijs adjl/mgi y an an- 
gufiiHS , yel augujlius dixerim j nequibam . T rtna me /;«- 
manitAtis '■vix dewxit . ^os , qui gr Aturum munus triplex , 
ac numerum refertis , AlkxijlisfuAu^ter calamum yCompuUi- 
Jlis ingenium^ '-ut opelluU huiits '■verttcemioejiro Nomine ^ 
titulis coronarem, n^ddidit adhxc calcar ia y quodfrn. 
per 'vobis ftudium impendi . l^obis itaque , qui inter cali- 
cos Veneti Emporij Heroas auita Nobilitatis raius corruf 
catis y ^ indiuidux praflantia fulgetis injtgn ibus hoc ex~ 
cclfiori omnium omine ducJus , primogenite elaborata mo^ 
nimenia , appendo . ProfeSio , Nobilijfma '-uejirtm proge- 
niei Matefatem , injulatas trabeas , purpuras pneclarijfimasy 
quibus honorem auxit sANT ONIVS lUe CORliARlVS , 
'vtta fanSiimoniay magis quam cognomento Eminent ijjtinus i 
moruin^fitauttate -y isr ,‘inhoc entia y potius quam Nomine 
F LOfil DVS : d^ui lejuati amtSius candorem fua purpu^ 
ra decorauit y Vt proinde non reSie Roja fnperbiat Veneris 
cruortbus depila m purpuream : fummum y <tc 'Diuinurn in 
terris Imperium , cuius yinCREGORlO XII, 'Pontifi 
catUyOc pradarijfmts operibus 'vere Maximo y diademate 
fimelexiyrna^is comas y/ed millies promeruilhs decus y per- 
territa mei venerabatur Jermtus , tenuijque rn uneris obla 
' tam vilitatem afpcrnabatur animus. Sed umorem correxit 
impauidus i ditauit namqtf^ munujculi inopiam fumma vo- 
uentis deuotio , qua ’^ruu illius quondam alumna» filueUri- 
bus teSluip inuducYis , pratiofiorem exhibuit <-uenerabunM 
ajfebius enixum , . Excipite igitur hilares hoc qualecumque 
Votum veSlrumque dignum s cum nec minimum fpondeat , 
qui totum, promit^quod habet , P areant, vobis Parca y qui 
M€rnitativuHtis\,, . ■ 
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LECTORE M- 


IBELLVM hunc Geometricum tibi 
propono , Benigne Ledlor . Vetfatur 
equidem circa res, astate nodra, neglec- 
tas ^ ac (i alius, quam Geometricus exta- 
ret , nequaquam his temporibus adeo bo- 
nis artibus aduerfis , illum tibi exhiberem. Haud igno- 
ro , ferreo hoc fasculo , quo Mars , & Bellona vbiqu e 
triumphant, exigi non animi , fcd corporis vires . Ve- 
rum foliLis Mathehs, inter alia£ facultates , peculiare 
agnofcjtur , non minus paci -, quam bello infetuirc. 
Forhean conclamabis . Qujd boni in rebus tam vilibus? 
in meris nugis? in tuis Problematibus. Fateor ejquidem 
Problemata hoc Libello comprchcrvlaimxigas efle, fed 
nugas Geometricas , proindeque rebus etiam in^js fa- 
cultatibus eminentibus, nexjuaquarnr-potfhabendas. 
Etenim Machcfi cucnit , quod in nobiliori , perfctdiorir 
'que fpecie , refpctdu ignobilioris agnolcitur . Ignobi- 
lius enim indiuiduum ipedei fupeiioiis > pratdat p^r&c- 

tiori 
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- tiorifpeciei inferioris. Sic Geometria, adeo fu per ex- 
teras humanas facultates Tua extollitur certitudine, vc 
Geometricx nugae a Viris, qui proprie Viri, & non fues 
fint, margaritx pretioix cenfeantur. Hxc conferibo 
putans aliquos meae indolis Geometras forhean adin- 
ueniri. Etenim res Geometricas ficefurio , vc libenter 


f >erlegamea omnia, qiiaj Geometriam aliqualiter redo- 
cnt. Sic puto, aliquos faciliter efle repenendos , qui 
haec , quxeumque /int , libenter percurrent , obfcincnc 
que illud Dodoris gentium pronuntiatum . Omnia 
probare, quod bonum cft tenete. Haec tibi commu- 
nico cupiens laborum meorum aliqualiter periculum 
facere. Etenim, fi aliquando mihi compertum erit, 
hxetibi haud dirplicuifle, forfitan alia in non modica 
quantitate, vel his pulchriora, vel his turpiora, ali- 
quando communicabo . 

Verum antequam opus prxeipuum aggrediar, de 
duobus velem te monitum effe. Primum ell; Euclidia- 


norum Elementorum citationes in hoc Libello nun- 


quam afferri . Secundomcftj Sediones per axem in— » 
Conis, Sphxris, alijique folidis, quamuis neceflarix 
pro folutione Problematum , frequenter , pafiimque 
omitti. Caofa primi cft. Quia cum Problemata hxc 
circa Conos, Sphxras , Superficies Conicas , Sphxri- 
cafquc prxeipue vcrfentui, ac proinde fupponant Le- 
porem indodirinis Apolloni; Pergxi , & Archimedis 
vcrfatumjipfum multo magis requirunt Euclidis Ele- 
menta peroptime callcrc. Prxeerquam quod , cdmL-j» 
fete nullum verbum proferatur , quod ab Elementis 
fion dependeat » & attamen omnia loca afferre labor 


im- 
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inimenfus ccnfeatur , malui omnia ptactermitrerc, 
quam aliqua dumtaxat adducere. Secundum confi- 
milem cauiam agnofcic, nimirum haec conicripra ede 
pro Lc(5lore aliqualiter perito, cui Sediones per axem 
ncceflarix , funt obuiae • His ergo pnemiflis , omiflif* 
que parergis, ad erga deuenkmus. Vale. 


facvltas 
Reuerendifsimi Patris Generalis . 
LAVDETVR lESVS CHRISTVS. 


O pyS itt/criptum, Sexaginta Problemata Geome- 
trica, tAdmodum Reu.P.StephAno 

de tAnpehs Veneto pre/e/o Nolin Ordinis lefuatorum , ac 
in ^roHincUVeneu Definitore , concedimus Typis deman- 
dari > dummodo hah^eaX necejjartas licefitUs , 6^ itppt o a 
ttones , quu de ture frnt neceffaria (^c. fn quot um fi 
dem prafentes manu propria fubfirip fimus ^ ac propno 

V<o(lri Ofitcij pgilio mumutmus, - n 

Datum^rtxta in Nofiro monafierto Corporis Chnfitydie 

quarta Oipuembris^ 1 5 7 * 

Fr. Antonius Nouellus Gen. lefuar. 


Locus Sigilli. 
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LEMMA PRIMVM. 

- PROPOSITIO PRIMA 

Coni habent inter fe proportionem 
. compofitam ex proportione 
. bafium , ,8c altitudinum . 



baGm DG£. 


INT duo coni, B A C, DB E, quorum 
axes , feii altitudines finr A F, B G ; Dico 
proportionem coni- A B C, ad conum 
B D E, componi cx proportione A F , ad 
B G , & ex proportione balis B F C , ad 



Super bafitn B C, Eat alius conus, cuius altitudo (ic 

A FH, 
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FH, aqualis altitudiniBG. lam conus ABC, adco- 
*numB DE, deforis fu mpto cono BHC, habcc pro- 
portionem compofitaiii cx proportione coni A B G, 'ad 
conum H B C, & ex proportione coni H B.C,ad conum 
DBE: Sed vtconus AB C,adconura HBC, fic (pro- 
pter eandem bafim BFC, ) alcifudo AF, ad altitu- 
dinem H F, feu ad BG, ei aqualem ; & vt conus HBC, 
ad conum D B E , fic ( propter xquales altitudines H F, 
& B G, ) bafis B F C , ad bafim D G E . - Ergo proportio 
coni B A C, ad conum DBE, componitur quoque ej; 
proportione A F, ad BG,.& ex proportione bafis BFC, 
ad bafim DGE. Quod ofiendere oportebat. 

; lemma II. PROP- li I 

Conus ad Sphaeram habet proporcio,- 
mem compofitam.expjopcaitiein® 
altitudinis coni ad Serriidiarhei 
trum Sphaerae , & ex\proportione 
quadrati radij bafis coni, ad qua- 
dratum Diametri Sphaerae, 

/ f ' 

S IT conus, ABC, cuius altitudo fit, AD, & fit 
fphxra, cuius centrum, G , diameter, E F. Dico, 
^num ad fphxram habere proportionem cpmpofitam, 
®^roporcione,^A D‘, ad, F G , & cx proportione qua- 
drui , B,D, (fi, D,fit centrum bafis coni ) ad quadra- 
tum, EF. " • . : 

■ * ' Intcl- 


Digitized by GoogI 



5 



Intelligantur dao coni , quoruiti altitudo Hc , G F, 
fcmidiameter fphajras , &fint , G H K , cuius bafis dia- 
meter Hc H K, aqualis, £F, &G L M , cuius baiis dia- 
meter fit, LM,jpfiusEF, dupla. lam probatum eft 
abArchim. I. deSphxr. & Cylindro Prop ‘31. conum, 
H GR , efle quartam partem fpbxrx, cuius diameter, 
E F 5 fed etiam efl: quarta pars coni , L G M, quia^ 
baHs e(l quatta pars balisjergo fphxra,& conus, L G M, 
funt xquales . Ergo conus , A B C , ad hxc duo folida 
habet eandem proportionem. Sed proportio coni ABC, 
ad conum, L G M , componitur ex proportione , A D, 
ad , G F , & cx proportione bads , B D C , ad bafioi-^ , 
LFM, nempe ex proportione quadrati, BD, ad qua- 
dratum , L F , feu ad quadratum E F . Ergo etiam pro- 
portio coni , A B C , ad fphxram componetur ex pro- , 
portione, A D, ad, G F, & ex proportione quadrati, 
B D , ad quadratum , £ F . Q^d erat odendendum » 


A a LEM- 

— ... 
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LEMxMA III. PROP- III. 

Conus fua fuperficie conica tangens 
Sphaeram, eft ad portionem Iph^- - 
rae ab ipfo inclufam , vt quadra- 
tum rdidui diametri Iph^r®, ad 
reitangulum comprehenfum fub 
di6to refiduo , & fub fegmen-i 
to diametri intercepto inter cen-' 
trum Iphaerae, &baGmcpni; vni' 
cum re(5langulo (ub femidiame- 
' tro fphacr^ , 6c fub prsedidta in-, 
tercepta. . i 

I 

* ' ' i . ■ !. 

S IT Sphaera, ABHC^&dtconus rc(3tis', E AH, 
cuius fuperficies conica tangat fphacram j & om- 
nia intelligantur fedla per axim , adeove , ABHC, 
fit circulus maximus i D‘, centrum^ E’A^ EH,tlate- 
ra trianguli per axim }, A F H, diameter bafis coni B’F 
GE> diameiercirculi,& axis coni. Dico conum, E AH, 
ad portionem fphaeix , A C H , ab ipfo comprehenfam, 
efle vt quadrat umBF, ad rcdangulura,BFD, cum—.** 
rciiangulo, B D F .. 


Coni 
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Coni ad portionem proportio, cohiponitm* cx pro- 
portione coni adifphje- ? -i ’ 

rdtn,& fphaerje ad pbr- 
rionem: proportio coni 
ad iphatram componi-) 
tur cx pro portione^ f 
E F # ad D B , &rex 
proportione quadrati, 

A F| ad quadratum^, 

C B , ex Propof. antec< 

& 

fphxras 

componitur ex propor- 
tione quadrati, B C> ad 
quadratura , C F , 6c cx- 
proportione, D.B, ad 
FB, continuataniL-^, 

BD,^;VC deducitur cs 
Archi. de fphacra^ & Cylin. Prop 4. Ergo ratio quo- 
que coni , A EH , ad portionem ^ 'A C H , componetur 
exquatuorrationibtiiSi nempe ex ratione^ £F, ad OB 
D B, ad,, F B j continuatam, fi D 5 ex ratione quadrati , 
A F, ad} ad quadratum, CBi^ quadrati fi, ad qua- 

dratum,CF. Sed duat rationes ,«EF, ad DB, &DB,ad 
F B , continuatam , B D , faciunt rationem > £ F, ad F B, 
continuatam, DB.' £c pariter duae rationes quadraci> 
A F,ad quadratum, C B , & quadrati, C B , ad quadra- 
tum, C F, faciunt rationem quadrari, AF,ad quadra- 
tum,C~F. &go proportio coni ad . pordonem, compo- 


netur 
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netur ex ratione, EF, ad, FB, continuatam ^ DB, & 
cx ratione quadrati, A F, fed rcdanguli; B FG,ei a:qua-{ 

lis, ad quadratam, F C,i 
hoc cfl: ( propter can- ' 
dem altitudinem, F C,); 
ex ratione, a F, adi FC. 

^ Sedvt, E Fi ad, FB^ 
continuatam ,BD;fic 
f ^fumpta , F D , com- 
muni altitudine ) re- 


tem, EA, & angulum 
rc(Slum, EA D, qua- 
drato,FA, eftasquale 
redangulum , E FD, 
cui etiam quadrato, AF, 
cft ajquale re<5lagulum, - 
' C F B , ) ad re(^angulum fub , F D, in , F B , continua- 
tam , B D . Ergo proportio coni ad portionem compo- 
netur cx ratione, B F, ad, FC , &: cx ratione re^languli, 
CFB, ad retSlangulum fub,- FD, in FB, continua- 
tam, BD. Rursum proportio rec^anguli, CFB, ad 
ledangulum fab, FD, in, FB, continuatam, BD, 
componitur cx ratione, CF, ad,FD, & cx ratione, 

F B , ad, F B , continuaram, B D . Ergo a primo ad vlti- 
mum, proportio coni ad p 9 rcionetti componitur ex pro- 
porti onc ,BF,adFG>FC,ad,FD duas faciunt 

ratio- 


^iangulum ,E F D, fcii- 
cia:quale, C FB,( nam 
dura , A D , ob taneen- 
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rationem , B F, ad, F D & ex ratione, BF, ad , F B, 
continuatam , B D . Sed ifta: dua: rationes componunt 
vfatioriem quadrati B F , ad reftangulum fub , F D , in 
F B,continuatam','B D *, quod rcdangulura eftpoftea 
aequale duobus re(Stangulis , B‘F D , B D F . Ergo co- 
nus ad portionem eft, yc quadratum, BF, ad duo re- 
ftangula', B^F D, B D,F^ rQnpd erat qftendendum. 


COROLLARIVM. 


E X di<^^is infertur , quod diuidendo erit excelTtis 
coni fupra portionem ad portionem , vt quadra- 
tum , B D , ad duo rcjSlangulaj, B F D , B D F . Nain__tf 
quadratum,B D,eft ejfccifus quadrati, BF, fupra duo 
ledangula, BF 'p, BDF, vc confideranti pater . 

LEMMA 1V-' PRO P. IV- 


Sitreftalinea, AB, fe6ta bifariam in 
C , 6c non bifariam in, D. Dico 
quadratum , AD, riaius effe qua 
A texquitercium duorum reftangu- 
iorum , A DC A C D . 



» 

V i 




Vqniam enim duo fedapgula, ADC, ACD, 
funt- minora duobus rcaahgulis, A C B, A B C : 
& quadratum , A C , eft cercia pars re<5langu- 

lorum. 
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lorum, ACB, A BC; ergo erit malus quam tertia 



pars rcdangulorum , ACD, ADC. Ergo compo- 
nendo, quadratum > AC, cuin duobus recSkangulis , 
ACD, A DC;^ nempe totum quadratum, AD,cric 
maius quam fcxquiccrtium^rciilangulorum , ACD, 
ADC. Quod erat oftcndcndutn . ' , 


. .SCHOLIVM;, , , 

E X didis infeitui^in figuraPropof. jj.conumt A H, 
ad portionem , A CHi Habere pioportioncm__j 
maiorem lexquitertia. Nam in eadem propofltione 
oftenfum eft conum ad portionem habere rationem 
quadrati, BF, ad duo redai|guk,B OF,' BFD. Et 
iam patet, B C , fecari bifatiaip in , D, 6c non bifariam 
'in,F.' > ♦; . ' , . , • 


-r' 


lemma V- PRO P V- 

• — ^ 

Datam AB, fe6tam bifariam in C. 
rursum fecarfc in D , inter C B, vt 
quadratumAD.adduoredtan- 
gula AC0, ADC, fit in datli 
. proportione. - 


Daca 
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E LAta proportio fit, quam habet, EF, ad FG; 

f quam patet debere efle cxceflTuSjfed ex Lemmate 
aiiceced. minorem fexquitertia . Inter E G, E F, fit me- 
dia proportionalis H . Cum ergo E F , fit maior quam 
fexquitertia F G ,• ergo E G, erit maior fubquadrupla__j 
E F j ergo erit etiam maior fubdupIaH. Si ergo fiat,vc 
E G,ad H,fic AC, ad AD,pun6turaD,cadet inter 


9 — . 



C, B, Fiat ergo i & affero punAum D, effe quxfitum ] 
Quoniam cnirnfa«Si:umcfl:, vtEG, adH, ficAC,ad 
ADT Ergo, vt quadratum EG, ad quadratum H, 
feu,.vtEG, adEF, fic quadratum AC, ad quadratura 
AD.' Ergo,& conuertcndo, vt F E , ad E G, fic quadra- 
tum A D, ad quadratum AC. Etpercon- 
uerfionem rationis, vt E F , ad F G , fic 
; quadratura A D, ad exceffum 
I ipfiusfuper quadra- 

tum AC, 
nempe 

\ adduo re^taneula ACD, 

ADC Q^od erat 
, . ■ faciendum . 

B 



PRO: 
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PROBLEMA I- PROP; V! 

Circa datam fph^ramdefcribere co- 
num redum includentem ali- 
quam fphaer* portionem , cuius 
fuperficies conica tangat fuperfi- 
ciem fphaericam , 8c quod conus 
fit ad portionem ab ipfo inclufam 
in data proportione. 



D Atac fit 

circulus rnaxi- 
inus A B H C , cuius , 
centrum D , diameter 
B C , & data proportio 
fit, quam habet 
ad K, quam ex fupe- 
rioribus patet, maiore 
efie fexquitcrtia.Tunc 
datam regiam CB,di 
uifam bifaria in D, di- 
camus rursum in F, 
imer C,Dj vt quadra- 
tum BF, fitaddupre- 
(^langula B D F, B F D, 
vt BC, adK, ex Lem* . 






h 


tnate ' . 
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matcantecedenti 5 apundoF, erigatur perpendicula- 
ris F A, vfque ad, circumferentiam, & a pundo A, 
ducatur A E, tingens ciredum, occurrens diametro 
produ^ in Ei i^telligantur omnia reuolui circa 
axira EB j-more gCotnecrico , donec redeant ad prin- 
cipium motus. lam patet a circulo reltimi fphicrani-^ 
datam , & a triangulo rciSlangulo E A F, fieri conum 
redum E A H , jhSudent^-n portionem A C H , & fua 
fiiperfici^coriica ijahgenEcm fuperficicra fphacricam. 
Dicotato conmrt clTe quaifitum.’ Non immoror cir- 
ca ckraonAfaiion^ni ,-~quu.^ex przmillls . ell nimis 
clara./ I , 

LEMM^A VL /PROP. VII- 

Reitangviluiru^Ood fit iub tangen- 
te, & (ub^finu re6to alfcuius greus, 
eft maius quadrato chordae eiiil- 
dem arcus: ■ 


S IT circulus, cuius diameter fit BC, centrum D, 
A E, fit tangens arcus AC, occurrens diametro 
produda: in E j AF, fitfinus redusj & AC, fit chor- 
da eiufdem arcus . Dico icdangulum EAF , maius 
e(Te quadfato,A C . 

Ducatur A D 5 & quoniam propter angulum redum 
EAD, duo triangula. E AD, ADF, funt fimilia. 
Ergoetic, vtED, ad DA, fcu ad DC, ei xqualem, 

B X .fic . 
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fic D A, feu D C, ad 
D F . Ergo , & diui- V; 
dendo, erit vt £ C , ad ..n. 
C D, fic C F, ad FD. * ; 
Et permutando , eric. , 
vc EC,adCF, ficCD, 
ad DF,. Sed CD, cft 
maior D 'F j ergo > & j 
E C , erit maior C F . ; r 
Ergo componendo , . L 
tota E F , erit maiorv^ 
dupla FC. Ergo re- / 


seno 
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SeHOLIVM- 

E Licitur cxdhStis, & ex oftendsab Arcbi., quod (i 
• tam circulus ,‘quam triangulum E AF, incelli- 
gantur volui circa B E , donec* redeant ad initium mo- 
tus, adeo vt^ a circulo generetur fphasra , & a triangulo 
conus E AHj elicitur inquam, quod fuperficies coni- 
cajeric riiaiior fuperficic fph^rica portionis abipfoin- 
clufa. Nara cum oftendat Archi. f. de Sph;cra, &Cy- 
lindro prop. 14. cuiuslibet coni rc(Sli fuperficiem elfe 
jcqualem circulo , cuius radius fit media proportionalis ’ 
inter latus coni, &; femidiaraecrum circuli bafis j 
pariter cum oftendat proportionibus 40. & 41. ciur* 
dem libri, fuperficiem fphxricam portionis >fphasrae ae- 
quale e fie circulo, cuius radius fit linea ducStaapoload 
circumferentiam bafisj & circuli fintad feinuicem vc 
quadrata femidiametrorum j fequitur, quod fuperficies 
conica erit ad fuperficiem fphacricam portionis, vt qua- 
dratum medias proportionalis inter latus, &c femidiame- 
trum fuas bafis , fiue erit , vt re 61 :angulum fub latere^, 
& femidiametro bafis ; hoc efl: in prasfenti , vt re» 51 :an- 
gulum EAF, ad quadratum AC. lara vero redtan- 
gulum E A F , oftenfumeft maius quadrato A C ; qua- 
re, fuperficies conica coni E AH , erit maior fuper- 
ficie Iphasrica portionis A C Hj & infuper totus perime • 
tro coni erit maior’ tofo perimetro portionis. 


LEM- 
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LEMMA VII. PROP. VIIL 


Dati circuli diametrum producere , 
vt ab aliquo pun6toeiu(dem dia- 
metri du Ais tangente , finu re£to, 
& chorda alicuius arcus, re£tan- 
gulumfub tangente, & finure6to, 
fit ad quadratum chordae in data 
ratione poffibili . 


S I Tdacus circulus, 
cuius diameter, 
B Ci centrum Djopor* 
tec producere diame- 
trum, puta in E, vc du* 
€tis tangente E A,finu 
rc<Slo A F, chorda 
A C i redangulum^, 
E A F, fit ad quadra- 
tum A C, m data pro- 
portione . 

Ex dialis patet opor- 
tere proportionem-_i» 
datam efle maioris in?- 
qualitatis. Sit ergo ea, 
quam habet D C , ad 



K i fiat 
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Kj &=fiar, vc exceffus B C, fu per K,ad K,fic B D, ad D F . 
patet DF, minorem efle D C ; nam, cum DC, fit maior 
K j ergocxceflTus dupis DC , fupcr K i nempe exceflus 

BC, mperK, epit multo maior Kj quare, &DC, feii 

BD, erit maior DF. A' puncto ergo F, erigatur per- 
pendicularis F A ,&a pundlo A , ducatur rangens A E, 
occurrens diametro in E , & iungatur A C . Dico fa- 
«Slumefle, quod irapcrebatur. Eodem proce/Tu, quo 
fa^Slum eft in Lemmate anteced. oftendetur efie, vt E C, 
ad G F, fic C D, ad D Fj & componendo, vt E F, ad F C, 
fic C D , cum D F , nempe B F , ad F D . Efl: auteni_j 
vt BF,ad FD,fic BC,adlC 5 ( nam cumfa(fium fit,vt 
exceflus B C , fuper K , ad K , fic B D, ad D F ^ erit com- 
ponendo vt BC, ad K, fic BF, adFD.) Ergo erit 
etiam, vtEF, ad FC, fic BC, adK,- & vt anteceden- 
tium dimidia , nempey t dimidia E F , ad F C , fic D C, 
ad K . Sed vt dimidia E F , feii vt F M f diuifa F E , bifa- 
riam in M,)>d FC, fic ( furapta communi altitudine 
CB, ) redlangulum fubFM, in CB,adret3:angulum 
BCF,- nempe ad quadratum AC, ei^quale^ &cum 
re<^angulofub MF, BC, fitxquale reAangulum fub 
EFjin dimidiam BC, nempe in A D,- ergo vt DC, ad 
K , fic eritre£kangulum fub E F, in D A , ad quadratura 
AC. Sed rcdangulo fub E F , D A , eft aequale re(ftan- 
galum E A F, quia f propter fi militudinem triangulo- 
rum EAF, DAF, eft, vt AE, ad EF, fic DA, ad 
A F . ) ergo , & vt D C , ad K , fic rcflangulum EAF, 
ad quadratin» AC. Quod erat faciendum. - ' 

PRO- 
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PROBLEMA II- PROP. IX- 



Circa datam Iphaeram defciibereco- 
iium re6tum includentem aliquam 
fph jerae portionem , & tangentem 
lua fuperficie conica fuperficiem 
fpharricam, adeo vt (uperficies co- 
nica fit ad fuperficiem lpha:ricam 
portionis ab eo inclufam in data 
proportione. 

P A tet ex Scholio 
Propofitionis 7. 
oportere proportione 
datam eflfe maioris in?- 
qu alitatis. Sit ergo da- 
tae fph?ia: circulus ma- 
ximus, cuius centrum 
X), diameter B C,&: da- 
ta proportio fic ea, q 
habet DC, ad iC. Dia- 
meter B C , produca- 
tur taliter in £, vtfa- 
€tis ijfdemaquaeinaa- 
teced. Lemmate,rcda- 

gulum E A F, fit ad 

•' ' " qua- 


/- 
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quadratum A C , in data proportione DC, adK. Ec 
intelligantur,confueto modo, omnia reuolui circa B E, 
DicofedumeiTe, quod impetebatur. Deducitur enim 
cxArch. fupra citato, fuperficiem coni, EAH, ad fu- 
pcrficiem portionis A CH, efle , vt redtangulum E A F, 
ad quadratum A C j fcii , cx fadis, vc D C, ad K. Quod 
erat faciendum • ' 


LEMMA VIII- PROP. X- 

SincEB.BD,BC j tres lines con- 
,tinue proportionales- j & F B ^ fit 
maior B E 5 & producatur F C . in 
G, taliter, vt redtangulum FGC, 
fit squale quadrato B D . Dico 
EB maiorem efle C G. 

» . . ■ Id 


F i G 

N a M rcdanguIumFGC, eft «quale rc(3:ang^o 
E B C , quia ambo funt «qualia eidem quad^- 
co D B . Ergo erit , vt F G , maior ad BC , minorem-.!» 
fic EB, maior ad C G, minorem. Ergo C G, eft minor 
EB, Quod oftendere oportebat. 

' “ C LEM- . 
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'* LEMMA IX- PROP- XI- 

Datam reclam A B , fedam ih pun- 
ito C , bifariam ^ mrsum in D, in- 
ter C,B, taliter diuidere.vtreitan- 
gulum ABDj fit ad reilangulum 
ADC,cum reitangulo fub AB, 
• in CD, in data proportione . 

D A.ta ratio fit, quam habet AB, ad H , Ob eui- 
tandam vero confufionem ^exponatur EK, x- 
qualis A C, qux ex vna parte continuetur in N, vc N K, 
ht tripla EK5& ex alia parte continuetur in L, vc^L, 


■ ■ „ , - f .-1 

A CJ> 1> 



• 

-1 



- ■ 

, I- 


K 


Z ' K 

t Q 


fic xqualis Hi & inter E K, K L, fit media M K . Tunc 
(per abalijsfai^ta) data media proportionali MK, 6c 
data diifcrcniia extremarum N L , in ordine trium con- 
tinue 
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tinue proportionalium, inueniantur extrema;, quacfint 
N G,GLi &ipfiGL, fiat aequalis CD, qu^ per Lem- 
ma, antecedens erit minor E K > fcii C B . Dico pun- 
ftum D, cfle quaefitura. 

Q^niam enim duo redangula E IC L , N G L , fime 
aequalia, quia ambo font aequalia eidem quadrato MKj 
ergo eftvcNG,adKL,ficEK,adLG. Sed E K , effc 
^iqualis A C j K. L, eft aequalis H j L G, eft aequalis C D; 
&NG, eft aequalis tripla; A C, CD,&H 5 ergo, &YC 
tripla A C , cura C D , & H, ad H, fic A C , feu ei aequa- 
lis C 5, ad CD. Et diuidendo, vt tripla AC, cum 
C D , ad H, fic B p, ad D C . Ergo factum fub extremis, 
erit aequale fa<£M 4^ racdijsj nempe fadum fiib tripla 
A C ,cum C D, in C D, erit aequale fa<3:o fub D B, in H. 
Ergo re(^angulum fubCB, in DB, ad haec, habebit 
' candein proportionem . Sed redangulum fubCB,in^ 
" f) B , ad rew^hgulum fub D B , in H, eft, vt C B, ad H . 
Ergo etiam ^tit, Vtt B , ad H , fic redangulum C B D, 
ad redangulum fubcompofita ex tripla A C , cum C D, 
in C D . Et vt antecedentium dupla . Ergo, vt A B, ad 
Hjficredangulum ABD,adfad:um fub tripla AC, 
cum C D, in C D . Sed fadum fub tripla A C , cum_> 
C D, in C D , eft aequale rec^tangulo fub AB, in C D, 
& redaingulo A D,C , vt confideranti patet . Ergo , 8c 
vt AB, ad H, fic erit red:angulum A B D, ad redlan- 
^guia AB,CD,& ADC. Quod «ac facienduiii-a. 

l . - 


C X LEM- 


V VjdiS^Ic 


LEMMA X- PROP- XH' 


Sit datus circulus, cuius centrum fit 
D , 6c diameter eius BC,fit pro- 
duda in E , & a pundo E , du- 
cantur tangens E A, & finus re- 
dus A F . Dico dimidiam E F, 
maiorem elTe finu verfo F C . 




D 'uidaturEF,bi- 
fariam in M. 

Pacec 

pter angulum 
E A D , & propter fv 
militudinem tiiangu* 
lorum redanguloriim 
\D, DAF, 

ED, ad AD , fcii 
ad DC, ei:£qualcm, 
fic A D , feii D C , ad 
D F. Etdiuidendo, 
erit vt E C, ad C D, fic 
C F , ad D F . Et per- 
mutando, vt EC, ad 
CF,ficCD, adDF. 
Sed C D , cft maior 




DFj 


I 
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D F i ergo, & EC, ericmaior C F. Ecconfeqaencer, 
dimidia totius E F , nempe M F, erit maior C F . Quod 
oftendere oportebat . 

LEMMA XI- PROP- XIII- 

Datis ijfdem, quae in firoeriori propo- 
li tione, & diuifa E bifariam in 
M. Dico efle, vt MC, ad CF, 
fic dimidiam CF, ad FD. 

Q V^oniam enim duo tcftangula E F D, B F C , funt 
iequalia inter fe, quia 'funt xqaalia cidcm_a 
quadrato A F i ergo erit , vt E F , ad F C , fic 
B F, ad FD. Et antecedentium dimidia, nempe erit, 
vt MF, ad FC, fic dimidia B F,adFD. Etdiuidendo, 
erit, vt M C, ad C F , fic cxcefius dimidiae F, fu per 
Sf D , ad F D i hoc efi: , ita erit dimidia C F , ad 
F p i. quia cxcefTus dimidiae BFjfuperFD, eft aequalis 
dimidix C F . Quod patet , quia dimidia B F , eft dimi- 
dia CD, cum dimidia DF,- exceflus autem dimidiae 
CD, cum dimidia D F , fuper D F , eft idem , ac excef- 
fus dimidia C D, fuper dimidiam DF,- ciim vero CF, 
fit excclTus totius C D , fuper totam D F . Ergo , 
dimidia C F , erit cxceflTus dimidiae C D , fuper dimi- 
diam DF, C^ie pacet propofitunL-rf, 



LEM: 


f 
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LEMMA XIL PROP. XIV- . 

Dati circuli diametrum taliter pro- 
ducere , vt dualis tangente , finu 
redto, & chorda alicuius arcus, re- 
dtangulum fub tangente , & finu 
redto , vna cum quadrato finus 
recti , fit ad quadrata chorda , 
& finus recti , in data proportio- 
ne. 

S IT datus circulus, cuius centrum D; diameter 
fit B C . Oportet ipfara diametrum taliter con- 
tinuare in E, vtdudlis tangente EA, finu redo AF, 
&cIiorda ACj ledanguIumEAF ,cum quadrato A F, 
fit ad duo quadrata C A, A H, in data proportio^ 

lam in propofitione 7. patuit proportionem datam 
debere efle cxceflus. Quia, cum rcdangulum EAF, 
oftenfum fit maius quadrato AC j etiam addito com- 
muni quadrato A F, redanguIuinE A F, cum quadra- 
to A F,cric maius duobus quadratis C A, AF. Sit er- 
go propouio data ea, quam habet B D , ad K j & da- 
ta reda B C, feda bifariam in pundo D , rursiim taliter 
diuidatur in pudo F, inter C> D, vtredangulum B CF> 
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fic ad duo rectiangula 
BC,FD,&BFD, vc 
duplus exccfTus D B , 
fuper K^ad K, per pro • 
politionem vndecima. 

Tunc a puncto F , eri- 
gatur diametro perpe- 
dicularis F Aj& a pun- 
cto A, ducatur tangens 
A F, occurrens diame* 
tro in Ei & ducatur A 
A C . Dico iuflum efle 
adimpletum. Diuida- 
tur E F , in M > bifa- 
riam. Quoniam vero 
factum ell, vc duplus 
exceflus B D, fup er K, 
ad K. , fic rectangulum BC F , ad re*tangula BC, 
F D, & B F Di ergo, &vt antecedentium dimidias 
nempe / vt excefius B D, fuper K , ad K , fic rc- 
(tangulum fub BC, in dimidiam CF, ad rectangula 
BC,FD,&BFD, nempe ad rectangulum fub coin- 
pofita ex CB, BF, in F D. Sed, vt rectanguluni-a» 
fub B C , in dimidiam C F , ad rectangulum fub com- 
pofita ex B C , B F , in F D , fic rectangulum B C M , 
ad rectangulum fub compofita ex BC, BF, in FC. 
Ratio eft, quia proportiones horum rectangulorum«rf 
componuntur ex ijidcm proportionibus. Nam ex Lem- 
mate antecedenti, clf, vt dimicTia C F, ad F D, fic 


MC, 
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M C , ad C F j & p^apoido B C, ad compofitam ex B C, 
& B F , efl: eadem in veroque antecedenti ad fuum con- 
fequens . Ers;o , & ve excefTus B D , fuper K , ad K , fic 
rcdangulum BC M , ad ie(5langulum fubcompofin 
cxBCjBF, inFC. Ergo, & componendo, vcBD, 
adK, fic re(iianguli 4 m B C M , cumre(Slangulofub c5- 
pofitaexBC^ BE, inFC, nempe cum duobus redlan- 
gulis BCFj BFC, ad duo re<^tangula BCF, BFC.' 
Sed re(5langulum B C M , cum re<fl:angulo BCF, facit 
vnicum reftangulum fub BC, inM F, cui poftea cft 
aequale lediangulum fub dimidia B C , nempe fub D A, 
in E Fi duplam ipfius F Ml Ergo, vt BD, ad'lC, (k: 
cftredangiilumfub EF, D A ,,cumj:e^tangulo BFC, 
ad duo rcdiangula BC F , BFC. Sed rc(Stangulofub 
E F , D A , propter fimilitudinem triangulorum E A F , 
F A D , eft arquale fc(ftangulum E A F ( vt Ecpe didum 
ed.J Ergo,& vtBD, ad K, ficrcdangulura EAF, 
cum redangulo B F C, ad duo redangula B F C , B C F* 
SedrcdanguIumB FC,cftarquale quadrato A F ,8c 
redangulumB CF, eft asqu ale quadrato AC. Ergo, 
& vt B D , ad K , fte redangulum EAF, cum quadrato 
AF, ad duo quadrata AC, A Fi hoc eft, ex Archime- 
de fupra citaro, fic fuperficies conica, & bafis, nempe 
totus perimerer coni , ad fuperficiem fphasricam portio- 
nis ,& ad bafim,hoc eft ad totum perimetrum portionis. 
Quod erat faciendum— »> . 


j 

PRO; 
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PROBLEMA III- PROP- XV- 


Dacis ijfdem , quae in fuperioribus 
Prcblematibus, facere eadem, qus 
ibidem, adeo vt totus perimeter 
coni j bt ad totum penraecrum 
portionis ab eo inclufam in data 
proportione. 



P Roblema ex an- . 

ccccdc ntibus 
Lemmatibus » & ex 
i\rchimede fupra ci- 
tato , cfl: facilis folu- 
lionis 5 quapropter 
in eius folutionc^> '■ 
non cft amplius im- 
morandum , fcd cfl: , 
relinquenda--» indu- 
ftris Ledtoiis, 


I 

i 
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LEMMA XIII- PROP- XVI- 

Sit conus ,E A H cuius fuperficies 
conica tangat fphsram ACHB, 
modo fupradioioj &' ECFB, fit 
axis coni, & diameter Iphirs ;& 
diametro BC, fit normalis AF, 
5cD,fi fit centrum fphaerae. Dico 
perimetrj^ refidui coni,^ dempt j 
portione/ACH, ad .perimetrum 
po/tion^^.CH, eflie, vt. E.D_, 
'cum D C, ad triplam D C, 

cum 0Fi-f \ 

2L-. \ . 

Q Vom^rtfenim^vc dediicicur ex Archimede locis 
firpra cicatii , ) perimerer feljdi excauari , fcu 
relidor coni-, dempta portioije'; ert ad perlmetruin^ 
portionis, vc rcdaiigulum 'E Ap , cum quadrato AC, 
ad quaprara A Cii A F j & cum, propter fimilicudinem 
triangularum E A F , A F D/redtangulum E A F , fit 
icquale rei^angiilo^ub A Dj' feii DC, in EFj & pa- 
riter, cum AJB, (It arquale redangulum B F Cj 

& quadrato A C , fit .xquale redtangulum B C F . Ergo, 
& vt perimeter folidi excauati ad perimetrum portio- 

’ nis, 
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nis, fic erit rc(SlanguIum DC, EF i cutn redangulo 
BCF, adduore(Slaa- 
gula BCF, B F C. 

Sed redlangulum DC, 

EF , diuiditur induo 
rc»Stangula DCF, 

D C E ; redangu 
Ium D CE, cftasqua- 
le re<ftangulo fub E D, 
inCF , ( vt poftci_j 
oftendeturj) ergo, 
perimerer f 
uati erit ad 
portionis , vt rcctan- 
gulum ED, Cp 
cum rectangulo 
& cu redlarigulo BCF 
ad rcdlangulum BC F, 
cum recltangulo B FC. Sed re^HianguIa E D, C F^ D C F, 
& B C F , faciunt redangulum fub compofica ex E D , 
cum tripla DC,inC Fj & pariter rc^langula BCF, 

B F C , faciunt redangulum fub compofica ex C B, B F, 
in F C , nempe fub tripla C D , cum D F , in F C . Erp 
erit, vt perimeter folidiexcauati ad perimetrum portio- 
nis , fic redangulum fub E D , cum tripla D C , in C F, 
ad redangalum fub tripla C D, cum D F, in C F, nempe 
('propter eandem altitudinem F C, ) ficE D, cum tri- 
pla D C, ad triplam D C , cum D F. Quod eiatoftcn- 

'dendum_->. ■ >• 

• D X Quod 


J 


2.8 

• Qi^d vcrofiipra afiTumptum eft, nempe re<5langii- 
Jum D C E, efTc;^qua]e redangulo , E D , C F , pacet,- 
quia cum, ex fxpc di<5i:is, tres E D, DC, & D F , fine 
continue propoicionales , facile deducitur clTe , vt E D, 
primam adDC, fecundam, fic ECjexccffum primae 
'Teper fecundam , adC F, excelTum fecunda: fuper ter- 
tiam i quare pacet re6langulum ED,CF, efle xquale 
re(SlanguIoDC E, 

LEMMA XIV- PROP- XVII- 

Data me3ia trium quantitatum con- 
tinue proportionalium , inuenire 
extremas , vc maior cum tripla 
media , fit ad triplam mediam 
cum minore in data proportione. 


t X 


AI» esc 


T^Ata media fit A B, & data ratio fit, quam habet 
' 1 3 AB,adBE, quam patet efleexceflusi & inter 
A B, B £ I fit mediaproportionaiis H & producatur 

' BA, ■ 
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B A, in F, vcFB , fic tripla B,A &ab ipfa FB, auferatur 
F IC , aequalis triplx B E vbicumque cadat punduni— ■> 
K ; ) deinde data media H, & differentia extremam B K, 
inotdiue trium continue proportionalium ,inueniaii- 
tur cxcremx B L , L K . Pacet L K, effe minorem A B> 
nam etiam media H, eft minor ea . Fiat ergo A D, xqua- 
lisLKj&fiaCjVt AD,ad A B, ficAB, adAC. Dico 
tresC A, AB, AD, efrequxficas . . 

Quoniam enim quadrato H ,funtxqualia ambo re- 
«Stangula BL K , &ABE-, crgoiftaredangulafuntx- 
qualia inter fcj quare erit, vc B L,ad B E, fic B A, ad L K, 
IciiadAD, qux L K,fadafuitxqualis . Sed B L, fune 
aequales B K,ciU3aLK,hoce(lcum AD. Quare,&vt 
B K, cum A D, aS B E , lic B A , ad A D . Et ad confe- 
quentium tripla; ergo, vt B K,cum A D,ad triplam B E, 
fic B A^d tripl^ A p . Sed FK,fa(5ta fuit tripla B Ejcr- 
g»«^vc X B^tuiii A b, ad F K, fic A B,ad triplam A D. 
Et cptnponc^do,crit vt B F,cum A D)ad F K, feu ad cri- 
'plara B E, fiji B A, cum tripla A D,ad triplam A D. Er ad 
confequeptium fubtripla . Ergo erir,vt F B,cum A D, ad 
BE, fic B A, cura tripla AD,ad AD. At vero, quoniam 
tres C A A B , & A D , fu nt contin ue proportionales, 
eft vx B A., cucDicripIa A D , ad A D, fic C A , cum tri- 
pla A B , ad A B . Ergo erit ' etiam , vt C A , cum tripla 
A^B,ad AB, ficFB,cum A D,adBE. Ergo, & permu- 
tando, erit, yt C A , cum tripla' AB, ad F B, cum A D, 
nempe ad, triplam B A, cum A D, fic A B , ad B £ . Sed 

dia data , & D A , cf^minor. 
petebatur. 

• i 


c A, eft maior ; B A, eft rae 
Quare fa^um eft ^quod im 
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PROBLEMA IV- PROP- XVIII- 

Daris, i/rdemjqucT in fuperioribus Pro- 
blematibus, facere eadem.qus ibi- 
dem, vt totus perimetcr folidi ex- 



cauati, nempe refidui coni ablata 
poitione,fit ad totum perimetrum 
portionis in data proportione . 

D Au ratio /jt, quam habet BD, ad K; & data 
■DC, mediam _ -at 

oidme trium conti- ' 
nue proportionalium j \ ‘r 

inueniantur extrema: * j V > V ^ 

DF, minor, & DE, / 

maior tali lege, vt fit /-\ 

ficut B D, ad K , hc i ■ 

D E J cum tripla D C,' • ^ ^ ^ 

ad triplam D C ^ 


au iripjam U(j, cum 
D Fj per propofitio- 
nem antecedentemLiJU’^ 
A' punfto /au«m«i» j 
F , erigatur perpendi- j 
cularis diametro F A,‘ 
&iungatur EA, quam' 
patet tangere circulu, 
&rpha:ramj quia du-'^ 
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£la D A , cum fic, vt ED, ad DC , feu ad DA, 
fic DC, feii DA, ad DF 5 ergo triangula EAD, 

A D F , funt fimilia . Vnde cum angulus A F D fic re- 
gius, etiam angulus E AD, erit redus, & proinde EA, 
erictangens. Cum vero EA, tangat circulum j ergo, 

&c Tuperficies coni favfli a triangulo E A F,tanget fpha:ra. - 
, Reliqua 1'unt nimis clara, ideo ex indultria omittuntur. 

PROBLEMA V‘ PROR XIX- 


Diametrum [phxrx dux taliter con- 
tinuare in pun6to', vt a puncto 
du6ta tangente, 8c a pundto con- 
ta6tus du£tis perpediculari ad dia- 
metrum, & alia ad polum alterius 
portionis , 'rhombi fadli ex reuoiu- 
done circa diametrum, conus tan- 



gens ad reliquum conum fit irida- 


i- . ta^ proportione . . < * : - , , 

D Atac fphaerx fit diameter B C , centrum D ; opor- 
tet autem diametrum B C, taliter coniinuare 
in E, vt dudla tangente A E, dimifla peipendiculari 
A F , & iuntSta A B , & reuoluto triangulo E A B, adeo 
vt fiatihonftbus E A BG •, conus E AG, fit ad conum 


ABG, 
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A B G , ift data" proportione , qui fit ea , quam habct . 



B D , ad H. Sccetur 
D C, taliter in F, vc 
fitficut B D ,ad H, 
ficCF,adFDi&a 
pun(5to F t ercdla 
normali F A , & du- 
dis A B , & tangen- 
te A E, occurrente 
diametro in E 5 & in- 
telledis conis EAG, 

B A G, ortis ex con-. 
fuera reuolutione . / 

‘ Dico cffc quxfi- 
tos. 

Nam, propter ea- 
dem bafim A G, co- 
nus EAG, ad co- 
num B AG, cft ,vt 
axis E F, ad axim B F. Quoniam autem redangula 
E F D , B F C, funt aequalia , quia aequalia eidem qua- 
drato A F j eft , vt E F, ad F B , fic CF > ad F D , & G F, 
adFO,fadaeft,ficutBD,adH. Ergo, 6 c vt B D , ad 
H , fic conus EAG, ad conum B A G . Q^od erae £a- 
ciendum— >>• 


LEM- 
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LEMMA XV- PRO P. XX 

Datam re<£tam lineam taliter diuide- 
re in pun6to , vt re6tangulum fub 
tota , & lub vna parte ^ fit ad qua- 
dratum alterius partis in data pro- 
portione . 

S IT data reda linea A B , & proportio data fit ea» 
quam habet B A , ad A D , ci pofitam in dite- 

T. 



dum- Oportet diuidere A B, in C, vtred:angulum__*3 
ABC, fit ad quadratum A C, in data proportione. 
Super DB, tanquam fuora diametrum fiat femicircu- 
lus 3 &a pundio A , erigatur diametro perpendicularis 
A Ei diuifaque DA, bifariam in F,& iunda F E, cen- 
tro F, intcruallo F E, fiat femicirculus GEC, fecans 
AB, inC. Dico pundumC, eflequaefitum. 

Duo enim redaogula G AC, BA D, funt squalia 

E inter 
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inrer fe , quia «qualia eidem quadrato A E. Ergo erit, 
ve B A , ad A e, (ic G A , ad A D . £c diuidendo) ve 



BC , ad e A , fic G D , ad DA. Sed G D, cft «qualis 
A e, quia cum tota GF, fit «qualis tot«FC, & abla- 
ta D F , fit «qualis ablat« F A i ergo reliqua G D , erit 
«qualis ieliqu« AC 5 quarcciit, & vt B^, ad CA, 
fic e A , ad A D . Ergo tres B C, C A, A D, erunt con- 
tinue proportionales. Quare reiilangu Ium fubBC,in 
DA , erit «quale quadrato AC . Ergo reifiangu- 
lum A B C, ad h«c, habebit eandem proportioncm_ji . 
Sed re(5langulum A B C, ad redlangulum fub B C, D A, 
eft fpropter eandem altitudinem BC, ) vtB A, ad 
A D. Ergo,& vt B A , ad AD, fic rc- 
litangalum ABC, ad quadra- 
rum A C Quod 
erat facien- 
dum. 


LEM- 


Digitized by Googie 


LEMMA XVI- PROP. XXL 

Sic circulus , cuius centrum D , dia- 
meterBC, continuata in EiEA, 
fit tangens, & A F, fit finus rec- 
tus arcus A C . Dico ede , vc rec- 
tangulum D C F , ad re<5tangu- 
lum fub dupla D F , in D F , fic 
re<5tangulum B E C , ad re6tangu- 

lum CBF. 

P Atet',quia pro- 
portiones ho- 
lum rci^taguloru m 
componutur ex i jf- 
dcm proportioni- 
bus. Nam propor- 
tio DC, ad D F, efl: 
eadem cum propor- . 
lione EB, ad BF 
& proportio C F , 
ad duplam DF.elT: 
eadem cu propor- 
tione E C, ad CB, 
vc (latim patebit 5 
quare patet propo- 

iitum. E ^ 
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Primum ergo , nempe, quod, vtDC, adDF,fic(it 
EB, ad B F ; pacet , quia, cum , vc fxpcdidum efl:, fir, 
pb arquaiicatem redanguloium EFD,BFC, vt EF, 
ad F B , fic C F , ad F D , erit componendo , vt E B , ad 
BF, ficCD,adDF. 

Secundum , nempe , quod fic , vc C F, ad dup!am.«45 
F DjficEC, adC B, pariter eft clarum j quia cuin_c» 
pariter , vc fxpc diddum eft , fic , vt E D , ad D C , fic 
O C , ad D F , erit diuidendo, vt E C , ad C D, fic G F, 
ad F D . Ec ad conCcquentium dupla . Ergo vt E C , ad 
C B, fic C F , ad duplam F D . 

PROBLEMA VP PROP XXII- 

I 

Datis ijfdem , quse in fuperiori Pro- 
. ' blemate , facere eadem , quas ibi- 
dem , vc fuperficies conicte cono- 
rum, fine in data proportione. 

D Ata proportio fic, quam habet B D, ad H, & 
oporteat facere , quod imperatum eft. Daca_^ 
proportio "B D, ad H , continuetur ad cercium termi- 
num KL, adeo vt fit , vt BD, ad FI, fic H, ad KL j 
diuifaque K L, bifariam inOj diuidatur etiam, per 
Lemma antecedens, D C , in F , adeo vt fit , ficut B D , 
ad KO, ficrcdangulum DCF, ad quadratum DF>- 
dc a punito F , crei^a normali A F duita tangente^ 

EA, 
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EA , &fadis conis EAG,BAG. Dico efTe qua: ficos 
nimirum effe, vcBD,ad H, ficfuperficiemconi E A G, 
ad fuperficiemconi B A G. 

Nam, cum fit; vc 
B D , ad K O , fic 
rediangulum D.CF, 
ad quadratum DF. 

Ergo, &vcBD,.ad, 

K L , duplam K O, 
fic redtangulurrL-*» 

D C F, ad duo qua- 
drata D F, fcii ad 
redagulumfub du- 
pla D F , in DF. 

Sed , vtrcdagulum 
DCF , ad reulan- 
gulumfub dupla_j 
DF,inDF,ficre- 
dtangulum BECj 
ad re6tangulum__.3j 
CBFj ex Lemma 
te antecedenti. Ergo,&vtB D, adK L,ficre6tangu- 
Ium BEC, ad reaangulum C B F. Sed redtangulo 
BEC, eft aequale quadratum tangentis EA, & redan* 
gulo C B F, eft aequale quadratum BA. Ergo, & Vc 
B D , ad K L , fic quadratum £ A , ad quadratum A B . 
Sed, vt B D, ad tC L , fic eft quadratum B D , ad quadra- 
tum H. Ergo, & vt B D, quadratum, ad quadratum H, 
ficeft quadratumEA, ad quadratum AB. Quarc»^» 

& 
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& vc linea BD, adH, ficEA,ad AB. Sed ffumpta 
cominunialcicudine AF,) vc E A, ad AB, ficeft rc- 
dangulum E A F , ad redangulum B A F •, vt aiKcm-_» 
rc^langulum E A F , ad re<5kangulam B A F j fic Tuperfi- 
cics cqnica coni E A G, ad fuperficiem conicam coni 
B A G, vt deducitur ex Archimede primo de Sphacri_,i. 
& Cylindro propofit. 14. Ergo, & vt BD,adH, fic , 
erit fuperficies coni E A G, ad fuperficiem coni B A G. 
Quod erat faciendum . 

PROBLEMA vir PROP- XXIII- 

Producere diametrum datas fphasras 
iri punrito , vt ab illo du6ta tan- 
gente , & a pun6to cohtarilus du- 
6lis finu rerito , & linea ad cen- 
trum j Sc ex reuolutione triangu- 
lorum, orto rhombo; coni rhom- 
bi fint in data proportione- 

S I data fphacra , cnius centrum D , 6c data ratio fic, 
quam habet BJD,adH. Oportet producere BC, 
diametrum data: fphxroc inE,vtdudis tangente EA, 
linu rcilo A F, & femidiametro A D , & fa^to rhombo 
EADG, conusE AG, fit ad conum ADC, vtBZ>, 
ad H. 

Fiat, 
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Fiat , vt B Z> , fimul cum H , ad H , fic B Z) , ad D K ; 
& inter B Z), D K, inueniatur media, cui fit squalis 
2) F j & per F , excitetur A F G , normalis B C j & a pun- 
dlo A, agatur tangens 
A E, occurrens diame- 
tro in E 5 & iun61:a A D, 
intelligatur rhombus, 

E A D G. Dico hunc 
efle qusfitum . Qim- 
niam enim , vt fspedi- 
dtum eft, tres E D, O C, 

DF , funt continuc^_^ 
preportionalcsi & 

F D, cft media inter ' 

BD,feii CD,& D Kj 
ergo , quatuor E D , 

DC,DF,& DIC, funt 
continue proportiona- 
les. Ergo erit, vt prima 
E D , ad tertiam D F,fic 
fecunda C D, ad quar- 
ram D K . Sed , vt G D , feii B D , ad D K , fic cfl B D, 
fimul cum H, adH. Ergo, ^vtED,ad D F, ficBD, 
cum H,adH. Etdiuidendo , vt B D , adH , fic EF, 
ad F D j nempe conus E A G , ad conum A D G , prop- 
ter eandem bafim AFG, Fadumeft ergo, quod erat 
faciendum.^ .. 
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LEMMA XVII. PRQP. XXIV- 

Datis duabus redtis lineis, vnam illa- 
rum taliter producere , vc re(!ian- 
gulum contentum fub compofita 
ex data , & ex produdla , 6c fub 
oroducta, ad quadratum alterius 
inc 2 E datJE , fit in data proportio- 
ne . 


D Ata* duae lineae fint A B , & D. Oportet taliter 
producere AB, in C, vt redlangulum ACB, 
hc ad quadratum D , in data proportione, qua: fit ea—», 



quam habet A B , ad H . Fiat ergo , vt H , ad A B , fic 
D, ad K; inter D, K , inucniatur media BF,qua:cx. 
citetur norma liter fu per B A, apundloB j&diuifa AB, 

* , bifa- 
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bifariam L ; & duiSbi L F j centro L , interuallo L F, de- 
fcribatur femicirculusi & A protrahatur hinc inde > 
donec occurrat fcmicirculo in pun<flis M C. Dico pun- 
C, vel pundtum M, eiTe quacfitum . Duo enim— a 
rcitangula D, K, & M B C , funtxqualia, <juia funt a:- 
qualia eidem quadrato B F • Sed re(5tangulu VI B C , e(l 
aequale re^angulo A C B , quia M A , c(l aequalis B 
& M B,eft aequalis A C. Ergo etiam rcdlangulum D, K, 
eiicaequalcre(Slangalo ACB. Sedredianguium D, IC, 
cB ad quadratum D> vtK,adD. £rgo,&re£brngulum 
A CB, e(l ad quadratum D, vc K, ad D; nempe, vc 
AB, ad H, (fa<5tum eft enim fupra conuertendo , vt 
A B , ad H , fic K , ad D . ^ Qt^d erat faciendum . 


PROBLVIII PROP- XXV- 

Datis i;fdem , quas in fuperiori Pro- 
blemate, facere eadem , quae fu- 
pra , vt fuperficies coni E A G, fit 
ad fuperficiem coni A D G , in 
data prppomone . 


D Ata proportio fit , quam habet B D, ad H, quae 
continuetur ad K,adc6 vtfit, vtBD, adH, fic 
H, ad K . Per Lemma autem antecedens , data B C, ta- 
liter continuetur in E, vt re^angulum BEC, fit ad 
quadratum femidiametri A D, vt B D , ad ^ a pun- 

■ F €to 
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do E, ducatur tangens E A , & a punda contadus A, 
ducatur A F G, normalis C B j & intelligantur coni 
EAG, AD G, vtinfchcmate . Aioiftos eflTc quasfi* 
tos. 

Quoniam enim , vc 
B D , ad K , fic redan- 
guIumBEC, nempe, 
quadratum EA, ei x- 
quale , ad quadratum' 

A D j 8^^ vt B D , 
ad K , fic quadratum 
B O, ad quadratum 
quare, & vtBD, qua- 
drarum, ad quadraiumA^ 

H , fic quadratum E A, 
ad quadratum A O. 

Vnde, & vt B D , ad H, 
fic erit EA, ad AD. 

Sed vt E A, ad A D, fic 
( fumpta communi al- 
titudine AF,) redan- 
gulum E A F , ad redangulum D A F ; & vt redangu- 
lum E A F, ad redangulum D A F; fic, ex Archimede j» 
fupra citato , fuperficies coni E A G , ad fuperficiem co- 
ni D A G ,* quare , & vt B D ad H, fic fuperficies coni 
E A G , ad fuperficiem coni D A G . Quod erat facica- 
dunj— 



LEM- 


Digitized by Google 



43 


LEMMA XVIII PROP XXVI- 

Datarn re(ftam lineam {e6lam in 
duas partes aequales, riirsurh iplam 
fecare in partes inaequales, vt rec- 
■ tangulum llib inaequalibus totius 
partibus contentum ad quadra- 
tum fegmenti intermedij, fit in da- 
ta proportione. 


D AtarecJla linea fit AB, fcda bifariam inpundo 
C , & data proportio fit, quam habet AC , ad H, 



Oportet ipfam taliter dididere in pundlo D , .vt recflan** 
gulum, A b B ,-fit ad quadratum DC, vt‘AC, ad H* 
Fiat vt A C, cum H, ad H, fic A C, ad G Ej & fupcr dia- 
metro E B, fa£lofcmicirculo,a pundloC, erigatur per- 
pendicularis CF, quae erit minor C B. Fiat ergo C F, 
xqualis CD. Dico pun^lum D, efle quatficum. 

F z Q^o- 
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Quoniam enim fadlum eft , vt A C , eam H, ad H,;fic' 

A e , feii ei aequalis B C , ad C E j & vt B C , ad C E, fic 
quadratum BC, ad quadratum C F, feii ad quadratum 
e O) ei icquale . Ergo, & vt A C, cum H, ad H, fic qua- 
dratum B C, ad quadratum C D. £t diuidendo , vt A C, 
ad H , fic excefliis quadrati B C , fuper quadratum C D, 
ad quadratum C D . Sed talis excefTus.efi aequalis qua- 
drato D B , & duobus rcitangulis C D B , quse omnia - 
faciunt redlangulum A DB. Ergo,6cvt AC,adH,fic 
redangulum ADB, ad quadratum DC. Quod erat 
faciendum. 

PROBLEMA IX- PROP- XXyil; 

Datis ijfdem , qus in fuperiori Pr6-‘ 
blematCj facere eaaeni . 

S I T pariter , vt in fuperiori Problemate, data ratio,' 
quam habet B D, ad H 5 & pariter fit continuata 
ad tertium terminum K, vt fupra fadum cfl;; & data 
reda B C , feda bifariam in D , rursum fecetur in F, in- 
ter C, D, ( per Lemma antecedens ) vt redangulunui» 

B F C , fit ad quadratum F D, vt D B , ad K i & a pun-' 
do F , ada , more folito , normali A F G , & ^^iindo . 
A , tangente A E , & intelledis conis E A G, ADG. 
Dico iftos cfle quaefitos . Nam cum fadum fit, vt B D, 
ad K , fic redangulumB F G , feii quadratum A F , ci ae- 
quale , ad quadratum F D 5 & cum fit , vt B P, ad K, Cc‘ 
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quadratum B D i ad quadratum H: Ergo, & vt qua- 
dratum B D , ad quadratum H , Oc quadratum A F,ad 
quadratum F Dj &: vc “ 

linea B O, ad 'lineam 
H, fic AF, ad FD. 

Sed vt AF,ad F D, fic 
( propter fimilitudinc 
triangulorum E A F , 

AFD,) EA,adAD. 

Et vt E A, ad A D, fic 
( fumpta communi al- 
titudine A F , ) re^tan- 
gulum E A F, ad recSta- 
gulumDAF. Vt au- 
tem redlanguluni.^ 

E A F,ad reSangulum 
DAF, ita cftfuperfi- 
cies coni E A G , ad 
fuperficic coni D A G. 

Ergo , a primo ad vltimum , erit vt B D , ad H , fic fu« 
perficies coni E A G , ad fuperficiem— .5 
iconi D A G . Quod erat fa- 
' ~ ciendum-A>. 


- ♦ 
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LEMMA XIX. PROP;XXVlIt 

Datis duabus redis lineis,' ynam il-^ 
larum taliter diuidere in pundo. , 
vc redanguium fub tota , & fub 
vno fegmento j vna cum redan- 
gulo fub legmentis, ad quadratum 
alterius fegmenti , vna cum rec- 
tangulo fub hoc eodem fegmeh- 
to, & fub indiuifa, fit in data pro- 
portione 



D AtaeduiE redae lineae (int AB,&EG. Oportet 
A B , taliter diuidere in C , vt redanguium—*» 
./i BC, cum redangulo AC B, (it ad quadratura AC, 
Vna cum redangulo contento fub AC, & fub E G, 

" fit 
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fit in data proportione } qua: fit ea , quam habet A B, 
ad H.. Fiat ergo, vt A B , cum H, ad H, fic B A , ad 
A D, ci pofitam indiredum ,• & fuper diametrum.^ 
D B, fiat femicirculus j & a pundo A , erigatur A 
occurrens periphacriae in pundo F • Pariter fiat, vt 
BA, cumH , ad H, fic EG, adGL ,* & EL, fiaca:- 
qualis A M , quae diuifa bifariarn in O , & iunda O F,* 
centro O ',rinterualIo O F , deferibatur femicirculus 
N F C , fccans A B , in C , f fecabit enim , qiila cuni__4» 
DA, fit minor A B, etiam F A, erit minor AB. Ciim 
vero pF, fic minor duabus OA, A F ,cric multo mi- 
nor ^labns OA , AB, nempe OB.J Dico pundum 
C, ciTejquaefitum^ Qsxoniam’ enim redangula N A C, 
BAD, funt aequalia, quia ambo aequalia eidem qua> 
draco A Fi & redangulo N A C,eftaequaleredangu- 
lura MCA, quia IxAl, AC, fune aequales; & rec- 
tangulum MCA, eft aequale redangulo MAC, 
quadrato AC j ergo redangu Ium BAD, erit aequale 
redangulo M A C , & quadrato A C . Sed, cum M A, 
fada fic aequalis E L ergo redangulum MAC, erit 
aequale redangulo contento fub E L , & A C . Ergo re- 
dangulum BAD, erit aequale redangulo fub E L , in 
AC,& quadrato AC. Quare communi addico rcc- 
tangulo lub LG, in AC; redangulum BAD, cum 
redangulo fub L G, in AC, erit aequale redangulo 
fub E G, in AC, vnacum quadrato AC. Quod fer- 
uetur. , _ 

Verum, quoniam fadum eft, vc BA, cum H,ad 
H, ficBA, ad ADi & cura fit, vtBA,adA D,fic 
. ~ qua- 
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quadratum B A,adrcdangulum B ADy.(fumpta ea- 
dem altitudinem AB.) Ergo , & vt B A , cum H, ad 
H, fle quadratum B ad re^langulumB AD. ' . 



Pariter cum fadumfit, vt BA, cumH, adH, fic 
EG, adGLi &vtEG,adGL, cum ita fit (^fumpea — » 
communi altitudine AC, ) rc<J^angulum EG, AC, ad 
rcdlangulum G L , A C j ergo , & vt B A , cum H , ad 
H, fic reccangulum EG, AC, ad rectangulum LG, 
A e . Ergo in eadem proportione B A , cum H,ad 
H , habemus , tam quadratum A B , ad reiJianguIutXL- a 
B A D , quam re^angulum E G, A C , ad re(Sl:anguIum 
L G , AC. Q^ire , & vt B A , cum H , ad H , fic erunt 
ambo antecedentia ad ambo confequentia, nempe^ 
quadratum A B , cum rediangulo E G , A C , ad re(ilan- 
gulum BAD , cum redlangulo L G, A C. Sed cum 
rcdangulis BAD,&LG, & AC, oftenia fint azqua- 
Jia reftangulum EG, AC, & quadratum AC. Ergo 
quadratum B A, cumiedanguio EG^ AC, ad ha:c 

habe- 
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habebit eandem proportionem Q^re, & vt BA, 
cum H,. 'ad Hi fic quadratum B A, cum rcaangulo 
EG,' AC .adreccangulum EG, AC, cum quadrato 
AC. Quare, & diiiidendo, erit vc AB, ad H, fic ex- 
cefTus quadrati BA, & rcctanguh EG, AC, fuper 
quadratum AC ,& fupcr rectangulum EG, AC, ad 
rcctangulum EG, AC , cum 'quadrato AC. Sed ta- 
lis exccCTus cft sequalis 'rectangulis ABC,&ACB,vc 
confideranti patet. Ergo,& vt A B,ad H, fic recrangu- 
laABCjACB, ad rectangulum E G , AC > cum qua- 
draro AC. Qopd erat faciendum. 


PROBLEMA X. PROP- XXIX- 

Data portione fphaerx maiori hemi- 
fphcerio , producere eius axim in 
pun6to ad partem verticis portio- 
nis , vt ab jpfo pun6lo dudta tan- 
gente , & a pundo contadtus du- 
dtis perpendiculari ad axem , & li- 
nea ad centrurn bafis portionis,8c 
’ ex iftis triangulis reuolutis' ' circa 
axim , fadto rhombo , coni rhom- 
' , l5i fmt adinuicemin data propor- 
tione. G Dat» 
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D \ta portio fit A C B , maior hemirphacrio > cuius 
axis fit C D, centru fpha:rac E,- data vero propor- 
tio iit, quam habet C D,ad H . Oportet producere D C, 
in F, vc^iuncto F, ducta tangente F G , & a puncto 
G, ductis perpendiculari GO,&GD, ad centrum ba- 
fis portionis , & ex rcuolutione,facto rhombo F G D Kj 
conusFGK, fit ad conum GDK, vtCD, ad H. Sit 



L 


C L , diameter fpha:rac , & datis C E , femidiametro , & 
E D,diuiiatur taliter CE, in O, per Lemma antece- 
dens , vt rectaiigula E C O, E O C , fint ad rcctangulum 
D E O, cura quadrato OE, nempe ad rcctangulum 
DOE,vtDC, ad Hj & per punctum O, erecta perpen- 

dicu- 
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diculari G O K , & a puncto G , ducta tangente G F, in- 
telligancur coni facti confueto modo, FGK, GDK.. 
Dicoiftos efle quaefitos. 

Conus FG K , ad conum GDK, ob eandem bafira 
GOK, eft, vtFO, ad OD. Sed ratio F O, ad OD, 
de foris fumpta O E, componitur ex ratione F 0,ad O Ej 
& ex ratione O E, ad OD. Ergo ratio coni F GK, ad 
conum GDK, componetur quoque ex ratione F O , ad 
O E, & ex ratione O E , ad O D . Sed vt F O , ad 
OE,fic‘quadratum GO,ad quadratum OE,feiiiec- 
tangulum L O C, aquale quadrato G O , ad idem qua- 
dratumO E. Ergo ratioquoqueconiFG K, ad conum 
GDK, componetur ex ratione lecranguli LOC, ad 
quadratura O E, & ex r«ionc O E , ad O D . Sed ratio 
rectanguliLOC , ad quadratum OE, componitur ex 
rationibus C O, ad O E, & L O, ad O E . Ergo ratio co- 
ni FGK, ad conum GDK, componetur quo que ex ra- 
tionibus CO, adjOEjLO, adOE, &OE,adOD. 
Sed du3E rationes L O, ad OJE, & O E , ad O D , faciunt 
rationem LO, ad OD. Ergo ratio coni FGK, ad co- 
num G D K, componetur ex ratione C O, ad O E, 

LO, adOD.' Sed ifta; dua: rationes faciunt rationem 
rectanguli L O C, ad tcctangulum D O E,- & rcctangu- 
lo LOC, funt jequaliarcctangula EC O j EOC , { vt 
confideranti patet. ) Ergo, vt rcetangulum E C 0,cum 
rectangulo E O C , ad reccangulum D O E , nempe , vt 
DCjadH, ficconusFGK, ad conum DGK. Quod 
erat faciendum . 


G a 
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LEMMA XX- PROP- XXX- 

\ 

Sit redta linea A B , fedVa in duobus 
pundtis C. D . Dico redtangulum ■ 
ABC, cum redtangulo A C , 
BD,excedere redtagulum ADG,- 
redtangulis ABD, A DB . 

N a M re^tangulum a BC,'eft asqualc duobus re- 
dtangulis AbD, & AB,CD,- rciflanguluiu 
vero AB, CD, cft aequale duobus redangulis ADC, 

&: B D C. Ergo redangulum ABC ^excedit ret^angu- 



lum ADC> rcdiangulo ABD,& redanguloB DC? 
Sed rc«StanguIum C DB,cum rcdangulura AC, DB, 
facit re^angulum ADB. Ergo rc6tangulum ABC, 
cura redlangulo AC,DB, excedit rc6tan- 
gulura ADC, duobus rc(fiangu- 
lis A BD, & AD«B. 

Quod erat often- 
dendutn* 


tEM* - 
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LEMMA XXI. PROP- XXXI- 

Datam recStam lineam AB, feotam 
in puncto C , rursum ipfam fe- 
care in puncto D , inter C , B 
vt rectangulum ABD, cum rec- 
tangulo A D B , fit ad rectangu- 
lum ADC, in data proportione. 



D Ata proportio fit , qaam habet A B , ad H ; 

producatur A B, in E, vt B E, fit aequalis B Ci & 
iiat vt A B, cum H, ad H , fic A B, ad A F j & pariter fic 
B C , ad A G . Rursum producatur B A , in K , vt K A, 
fit aequalis GF. Tunc fuper diametros FE, & KE, 
fiant femicirculi ad eamdem partem, & apuntflo B, 
cretata B L, perpendiculari occurrente periphaeriae circuli 

mino- 


Diqi' y Google 



minoris inL,- pcrpunctumL, ducStur L O, parallclu^ 
K E, occurrens periphxria: circuli maioris inOj a quo 
puncto O, dimittatur diametro KE, perpendicularis 
OM, &ipfi M E , fiat arqualis B D. Dico punctum D. 
ede quatfitum.' 

Nam, quoniam quadrata L B, &: O M, funt aequalia, 
etiam rectangula K. M E, & F B E, iftis quadratis aequa- 
lia, erunt xqualia . Sed rectanguloFB E, eft xqualc^ 
rectangulum F B C > quia B E , facta efl: aequalis B C j Se 
rectangulo K M E , eft aequale rectangulum K M ,’B D , 
quia ME, facta eft aequalis BD5 ergo, rectangulum 
F BC, erit aequale rectangulo K M, BD, nempe duo- 
bus lectagulis K. B Dj6c M B D> in qute diuiditur rectan- 
gulum K M , D B . At rectangulum M B D, cft aequale 
rectangulo C D B ; quia,cum B E> fit facta aequalis C B ,• 
pariter M E, facta fit aequalis DB 5 ergoreliquaB M, 
erit aequalis reliqux C D 5 &: rectangulum M B D , 
eik xquaje rectangulo C D B ^ Ergo , & rectangulum 
F B C, erit xqualc rectanguIislCBD,& C DB j & ad* 
dito communi rectangulo A F, B C ; ergo rectangulum 
F B C, cum rectangulo A F , B C > nempe totum rectan- 
gulum ABC, erit xquale rectangulis K B D,- C D B, &: 
A F, C B . Sed rectangulum ABC, diuiditur in duo re- 
ctangula, nempe A B D» & A B, C D ,* & pariter rectan- 
gulum KBD, diuiditur in rectangula KA, DB, 

A B D . Brgo communi hinc inde ablato rectangulo 
A B D, remanet ex vna parte rectangulum A B , C D, , 
xquale rectangulis KA, D B, CDB, &AF, CB . Sed' 
q^uia^^ A, fatta eft xqualis G F, rectangulum K A, , D B ,, 

erit 
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erit aequale rectanguto G F , D B j quare rectangulum 
A B, e D, erit aequale rectangulis G F, D Bj C D B, 8^ 
AFjCB. Rursum rectangulum A B,CD, diuiditur 
in rectangula BDC, &ADCjergorursum,communi 
ablato rectangulo BDC, rectangulum A D C , ent a:- 
quale rectangulis G F, DB , & A F, C B. Qupd fer- 
uetur. 



Quoniam vero factum eft, vc A Bjcum H, ad H, tam 
totaBA, ad totam AF, quam ablata BC, ad ablatam 
A G } ergo, & reliqua C A, erit ad reliquam F G, vt to- 
ta ad totam , feii vc B A| cum H, ad H ; ac vero , vt B A, 
ad AF , fic ( fumpta communi altitudine BC , ) rcctan- 
gulum ABC, ad rectangulum AF,BC; &vtCA,ad 
F G, ficf fumpta communi altitudine DB, ) rectangu- 
lumAC,DB, ad rectangulum GF, DBj ergo, & vc 
B A , cumH, ad H, ficeft tam rectangulum A BC, ad 
rectangulum AF ,CB, quam rectangulum AC, DB, - 
ad rectangulum G F,D B . Ergo,& vcBA)CumH,ad 

H^fic 
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H ,fic ambo antecedentia adamboconfequentia, nempe 
duo rectanguia ABC,&AC,DB,ad duo reifiangu- ^ 
la AF, CBj&GF, DB, nempe ad rcdangulum__.j 
ADC, quodfupra, iftis duobus redangu lis probatum 
cfticquale. Ergo , &diuidendo, vt AB,adH,ficex- 
celTus duorum rerStangulorum /^*BC, & AC, DB, 
fuper re<5tangulum A DC, ad re<5tangiilum ADC. Sed 
ifte exccflus , in fupeiiori Lemmaje probatum cfl: aequa- 
le duobus rccftangulis A B D , & A D B . Brgo , & vc 
AB, ad H , fic duo redangula ABD, & ADB,ad 
rcrflangulum ADC. Qimderat faciendum. 

♦ 

PROBLEMA XI- PROP- XXXII- 

Data portione minori hemifphaerio 
facere eadem , quae in fupe- 
riori Problemate. 

t 

S INT data omnia , qu* in fuperiori Problemate 
fcd portio ACB, fit minor hemifpha:rio. Data 
t C, fe(51ain pun(flo D, rursum diuidacur in O, inter 
C, D, vc ie(fiangula EC(-), E OC,fintadrcdangulum 
EOD, vcEC, adHj&a pundto O j ercjSka normali 
GO K, &,a piindloG, tangente G F, intelligancur , 
( prius dudta GD,^ coni F G K, D GK . Qims dico ef- 
fe qua;fitos . 

Nam eodem difcurfu , quo fa(5lum cft in fuperiori 

Pro- 
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Problemate, de foris fumpta O £ , probabitur conutii^ 
F G K , ad cocium G D K, habere rationem compofltam 



ex ratione redanguli LOC, ad quadratum O E, 
ex ratione O E j ad 0 D • £c eodem modo probabitur» 
ex iftis rationibus componi rationem rcctanguli L O C, 
ad re£langulum EOD/ Sed rcdlangulum LOC, cft 
aequale redangulis ECO, EOC. Ergo &c. Quod 
ciathiciendum. 

. . / 

H SCHO- 
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■ ; SCHOLIVM. , 

Q Vatuor antecedentia Problemata potuiflcnt pro- 
poni fub vno tanto Problemate .• fcd quia i n > 
quolibet horum quatuor cafuum requiruntur 
diuerfa Lemmata, ideo, claritatis gratia, Problema di- 
ftinctum cftin quatuor Problemata. 

Pariter hic elTent tradenda: conftructiones horuiru-i 
duorum pofteriorum Problematum in fuperficicbusco- 
nicis j fed quoniam non habemus folutionem nifi per 
locum folidum j 5cin hoc Opere non intelligimus tra- 
dere folutiones^nifi per locum planu } ideo cx.induftria 
omictuturj referuando earu traditione ad aliud tempus, 
quo, Deo fauente,alia circa hanc materia conferibemus. 

LEMMA XXIIPROPXXXIII. 

Datis duobus femicirculis extra fe po- 
fitis ,nec fecontingentibus^quorum 
diametri fint fibi in directum, rc- 
perire in linea interrhedia inter duos 
' ' (emicirculos punctum, a quo duc- 
itis, tangentibus femicircu os,'8c a 
punctis cotactus ductis finibus rec- 
tis, abfeindant ifti finus verfos, feu 
fagittas , in data proportione- 

Sint ■ 
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S INT dati duo femicirculi B F D , C G A , extra fc 
pofiti, ncc fe contingentes, quorum diametri B D, 
C AJint vna linea cotinuata. Oportet in fegnieto inter- 
medio C D, reperirepundum E , a quo dudis tangenti- 
busEG» E F,& pariter dudis finibus. reclis GK,FL> 
abfeindanc idifinus verfos K C, D L , in data propor- 
tione. 

Centra remicirculorum fine 
M , & N , & data proportio fic , 
quam habet MC, ad H, quar, 
vel eflzqualis ei, quanah^bec • 

M C, ad D N , vcl major, vel 
minor. Sifitxqualis. Oiuidatur 
C D, in E, vt fit , ficut M C , ad 
D N , vel ad H , fic C E, ad E D... 

Dico pundum D, efle quxfitu . 

Ducantur tangentes perpen- 
diculares, 6cFN, GM,vtin_*> 
fchemate.^ Qupnian^vt- C E^ad 
E D, fic C M, ad D N j & 
permutando, & compbiicndo, 
vt E M,ad M C, fic E N,^d NDj 
vt autem E , ad M C , fic f vt \ ^ 
fiepe didum cft ) C iM, ad M K i 1 
& pariter , vt E N , ad N D , fic . ^-,^2 
DN,ad NL i ergo ,& vtCM,/ 
ad M K, ita D N, ad N L . 'Ergo ; ,j.j 
& per conuerfionem rationis , vt - * . • * 

CM, ad G K, ficN D,ad jDL . Et permutando , ve 

Ha CM, 
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C M , ad N D , Teu a«i H , fic C K , ad D L . • 

Si vero proportio M C , ad H, fit minor E A , quaifi 
habet MC, ad DN, nempe fiH, fitmaiorND; fiat 
DO, jcqualis ipfi 
H j & fiat vt O N, e. 
ad N D, fic C M, 
ad DP, &OD,ad 
P iph DP , po- 
fitam in diredtum , 
vbicumque cadant 
ifia punda P , 
faftis autem fuper 
P C, Q C , fcmicir- 
culis ad partem 6p- 
pofitam priohbus, 

& a pundo D, cre* 

(Cia normali DR,- 
& pcrpun<Clum R, 
du(Cla RT, paralle- 
la Q^;& a pundo 
T , dimifia perpen- 
diculariTE. Dico 
puncClum E, eflc_, 

(^uxfitum,- hoceft, 
qtwjiT du(Clis tan - 
gentibus E G, EF , 
dc perpendiculari- 
bus G K, F L,erit, vtMC,adH, fic KC, ad DL. 
lam quilibet faciliter proprio Marte poteft cogno- 

fcere» 
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fcere j quadrau DR, ET, efle «qualia, ac proind^_^ 
aequale quoque efle redlangulum QJRC , reiStangiilo 
PDC. Ergo, vtQE,adP D, ficDC,adCE. Ecdiui- 
de^jio^ vC .Q^^um D£,^ad PD, fic DE, ad EC. 
Sed (' futnpca comniuui altitudine ON,) vc Q£, cum 
DE, adPD, fic redangula QJi, ON, &DE, ON, 
ad rc(5ta5gulum P D , ON. Ergo, vt DE, ad E C, fic 
retfiangula QP, O N, & D E, O N, ad reda ngu Ium 
DP, ON. SedredangulumQ_P,c5N, eft.xqual^j 
redangulo O D N , (^qu4a fbpra fadum eft, vc O N, ad 
NDjfic O D, ad P (^ ) 'Et pariter rcdangulum DP,' 
O N , eft «quale icdangulo N D , ^ M , ( quia pariccr 
fa(f^um eftfupm, vt ON,ad N D,|fic CM, ad DP. ) 
Ergo , & vt D E, ad EC , fic redangulum O D N, cum 
rcdangulo 1^0, DE, ad redangulum N D, GM . 
Sed vt D E, ad EC, fic efl:’, ( fumpta communi altitudi- 
ne )'^6HnguTum 6 P 1:53 , ad rcdaoguiumN D ,' 

CE. Er^jfevc D E,ad tam efl; reda gguIuiiL.^ 
ODN,cu^ 4 -eda«gtTlrr ON, D E, ad rcdangulum 
N D, C Af, ^.^itscdangulum N D E , ad rcdangu- 
lum ND, EC. Ergo,^ vtDE^ ^ EC, fic ambo an- 
tecedentia ad ambo conrequeT^aJ; nerape rcdangula 
ODNjNO, DE,&Nli redtangula ND , C M, 

&ND, CE. Sed rectq^agufaODlN 4 NO,D^ 8 <^ 
N D E, faciant redangul^imOD/ N E. Et pariter re- 
dangula ND,C M, &HD, CE, faciunt redangu- 
lumNDjEM. Ergo,^Vt'DE, ad.EC, fic rcdan- 
gulum OD,N E,adrcctangulum ND, EM. Quod 
feruetur. 

Rur- 
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Rursum vt D E, ad E C , Hc ( fumpta comuni al tini- 
dine M C , ) rectangulum DE, M C , ad rectangulum 
E C M 5 ergo & vt rectangulum O D , NE, ad rectan- 

I • 1 ^.T 


V-/ 

fic 'rectangulum^ 
DE,C M , adrec 
tangulum E C M 
Et permutando ,v 
rectangulum O D 
N E , ad rectangu 
luraDEjCM, fic 
rectangulum N D, 
EM, ad rectangu 
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O DN,ad rcctaa- 
gulumDL, MCj 
(vt ftatim oftcndc- 
tur.) Et vt rectan- 
gulum ND, EM, 

^ rectangulum—.? 

E C M , fic rectan- 
gulum ND, MC, 
ad rectangulum— is 
M C K, ( vt pariter ftatim ofiendetur .J Ergo,& vtrec- 
ungulum O D N, ad rectangulum DL, C M, ficrectan- 
• ' gulum 
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ulumND,CM}'adrcctangulu MCK. Et permuta n* 
o,vt rcciangulu O D N,adrectangulu D N,C Mjnem- 
c,vt O D,ad C M, fic rectangulum D L,C M, ad recca- 
ulum MCK,nempc,DL,adCK. Ergo,&conuertcndo, 
t M C , ad D O, feu ad H , ficK C , ad D L. Quod &c. 

Primum autem^quod aflumptum eft , nempe rectan- 
ulum O D, N E, ad rectangulum D E>C M,cfle, vt rec- 
angulura OD N, ad rectagulura D L, CM* patet, quia 
roportiones horum rectanguiorum ex jjfdem propor* 
ionibus componuntur . Nam proportio D O, ad C M, 
fteademin vtroque antecedente ad fuumconfequens. 
^roportio vero NE, ad ED, cft squalis proportioni 
) N, adD L j quia, cum tres E N> ND, & N L , fint con- 
inuc proportionales, erit, per conuerfionem rationis , 
'cNE,ad ED,ficND,adDL . 

Eodem pacto oftendetur fecundum aflrumptu,nempe 
fTe,vt rcctangulu N D,M E, ad rectanguIumE C M,iic 
ectangulum N D, M C, ad rectangulum M C K • Nam 
)ariter in vtroque antecedenti ad ujura confequens , cft 
)roportioND,ad M C,reliqua.ver6 proportio ME, ad 
: C , eodem modo concludetur squalis proportioni 
dC,adCK. 

Si vero proportio data maior fit ea, quam habet M C, 
d D Ni nepe fi H, efl: minor D N. Fiat ei squalis D Oj 
5c fiat,vt N O, ad N D| fic vtraque fimul O D, & C M, 
id aliam,- qus,vel erit squalis D C , vel maior , vel rai- 
lori & fic iflie cafus habebit trescafus . 

Sit ptimum squalisj & diuidatur D C, in Q/in par- 
ies confequcntcs-^roportionisj nepcfit,vtNO]ad N D, 

fic 
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fic MC , adCQ^& DO, adDQ j & ipfiCQ,, fiac 
sequalis C P j & fuper diametro D P, fiat fcmicirculus 
DTP, ad partem 
oppofitaprioribus; 
aca pu<^^oC, eriga- 
tur normalis C T. 

Patet e T, maiorem 
efle C P , feli C Q^, 

& minorem C D . 

Fiat eiacqualisC E. 

Dico pundium E , E 
eflcqu^fitum. Sint 
ergo duda: tahgen 
tes, & pcrpendicu • 
lares, vtin fchema- 
te. Quoniam tres 
PC,C T, &CD, 
funt continue pro- 
portionales, Ergo, 

& ires CQ^C E , 

&CD,eisa:quaIes, 
erunt continue^ 
proportionales . 

Quare eiic.viDC, 
ad C E, fic C E, ad 
C Q. Et diuiden- 
do, vt DE, ad EC, 
iic EQ, ad QC , 

Et vc vnum ante- 


ceden- 


^5 

edentium ad vnumcohfequentium, nempe vt DE, ad 
iC , fic arabo antecedentia ad arabo confequencij_-. , 
icmpe tota D ad .E C ,-cum C Sed vtD Q, ad 
:C,cum C QjJlc ^rumpea communi altitudine N O,) 
eaangulum N O, D ad rectangula NO, E C , Sc 
•5 0, CQ^Ergo &vtDF, adEC, fic rectanguluin 
4 O , D Q^ad rectangula N O, E C, &: N O, C Sed 
ectangulo N O^.J^ aequale rectangulum N DO, 
quia fupra factum eft , vt N O , ad N D , ita D O , ad 
) Qi ) & pariter rectangulum N O , C Q, eft aequale_^ 
ectanguloND , MCa 

't N O, ad ISiarTic M C ,^d C P , feu ad C Q^, ei x- 
[ualem.^Ergo, & vcD E , ad E C , fic rectangulum— a 
4D0^ ad rectangula No , C E, & ND, G M. 

Pariter vt D E, ad E (p,v fic ( fumpta communi altitu- 
ine(DO,J rciftangulbm O D E) ad redtanguluni— ^ 
) D,EC ; ergo &: vc’ p By.ad E C ,ficeft tamredan- 
;ulum N D O , ad rc£linguk NO,CE,&ND, CM,’ 
|uin rc(5tangulum OJ) E, adrc<^angulum OD , EC » 
rigo, acTT D E j^d E C , Eic aiubo antecedentia , nem- 
e redangula O D N , & O D E , ad ambo confequen- 
ia, neVnpead tria rectangula N Dj CM j'NO,CE, & 
) D, C E Oed redan^uiuTn ODN-, cum rediangulo 
) D E , eft xqu^l^cctangulo O £J , N E j & pariter tria 
sdiangula N E>70M, & N 0,GE, & OD,C E, fune 
:qualia rc^tangulo ^^D, E*go» & vt D E, ad 

1 Cj fic rectangulum 0'6, NE, ad tcAangulum 

;iD,ME. 

. Rursum >.vt:D E, ad EC, fic (fumptacomraunialdf 
f ; I tudinc 






rectangulum DE, C M , ad redlangulutn 
trgo, & 


vc rc^languluOD, 

N £,ad rcdangulu 
ND,M E, ficrcc- 
tangulu D E,MC, 
ad rcctanguIufii-4» 

ECM. Etpcrmu* 
tando , vc rccflan- 
gulum OD, NE, F 
ad rcdangulu D E, 

C M, fic redangu- 
lumND, M £, ad 
rcctangulu ECM. 

Sed , vcre<fkangulu 
OD, NE, ad rec- 
languluD E,C M, 
fic rc(5langulumL-a 
O DN, ad icdiaa- 
gulum DL , C M, 
vc patet cx proba- 
tione fuperiori pri- 
mi aflumpti i & vc 
rcDangulum N D, 

ME, adredangu- 
Ium ECM, fic rc- 
danguium N D , 

MC,adrc(llangu- ’ i': 

lam M CK t vt patet cx probatione fecundi aflumpti 
‘ .i. -. I * £tgo 
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Ergo, & vt rcdlangulum O D N , ad rcdangulum D L 
CMjfic re£tangu- 
luraND,CM, ad 
rc(Ihngulu M C K. 

£t permutando, vt 
redanguluODN, 
ad ledagulu N D, 

MC, nempe, vt 
Z)0, ad MC, fic 
re<5angulum DL, 

CM , ad re(5tingu- 
lura MG K, nem- 
pe ficD L, ad C K . 

Quire> & conuer- 
tendo, vt M C,ad 
DO, feuadHjfic 
K C,ad D L.Qupd 
erat faciendum* 

SI autemilli-j» 
alia fit maior DC. 

Sit hrac DX,S c_,i 
pariter D X, diftin • 
gaacur in Q^, in^ 
partes proportiona 
Ics , nempe fiat , vt 
NO, ad N D, fic 
tam O D , ad D 
qua M. C,ad 
8c ipfiQX, fiatsqualisCP, vbicumque cadant trij—» 

1 X pun- 
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pu n<5ba Q^X , P, 4r di jtnetnlm D P,*' fiat fe 

miciiculus DT Pi & cpgatur normalis GT , acdiilifi 
C X , bifariam in 21, & Hincta "Z T j comrdZ , iiiccioall’ 
lo 2 Tjfiac fcmicirculus ^ T R, aifi fcmper fccabit D G; 
inter puncta b,C,vt patebit inrcri.us. Dica puncntnl 
E, cfiTe quxfitum. Ducantur enim tangemuv'&;jier> 
pendicularcs. Qu o n i a m c iiiiii r edi ahg illa 0 C £ G R^, 
funt .xqualia , quia xquaiia eidej^quadutoGT 
cum redlangulum R C E i fitar^aleretStanguIa X EC, 
quia, cum Z E^fitarqualis ZR, &ZX, Ik atquatisZ^C, 
ergo reliqua E C , erit aiquaiis reliquac^XR . iErgpl'^6^ 
icdangulumDCP, eritaaqualc redlanguloX-EGlEt^oI 
vcDC,'adCE, ficXE^adlCP, fedad Q^,.ciicqua- 
Icm . £c diuidcftido, vc DE, ad E C jficEQ , ad Q X- 
Et vc ^n uni antecedentium ad vnuid confccjacntiuiaj^ 
ica omnia antecedentia. ad omnia confequeadaj^netnp^^ 
vc D E , ad E C , fic D Q^ad E C , cum QX; Jn rilK 
* prarcedens dcmoriftratio, ncmpc,vt 

ad E C^cum Q X^ fic ( fu mpta' communi 'altkodiri gr ^ 

ON,)''&C. . * ' ’ ■ 

Quod vero fcmper femiciiculus fccct DC,inter C,Dl 

patei^. Quia ft non fecat, vel cadicin 0,'*vel vitra DV - 

Non iu D ; quia tunc pundliim IV» eflec idetn , acP^ '6i; 
cfiet idem fcmicirculus D TE. Cum^gocoa^Di^^tP*^ 
lei xquali^ coti Z P j & Z CVZ X 5 ergo ,& reliqua 
cfiet xqualk reliqux X P- Q^rc, uddfca> tommuni- 
CX , tota DX , cfiet xqqalis CP. Quoddraplicftc;’ 
quia CP, fadla cftxqualis tantum Q^X‘, qux ellpars' 
abfordumcoutlludctccurdi pun^uin<$>^ 

«ii; t - cade- 
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i‘j fatevItra^D» v.l>4« L ;quia tunc pundluro R, ca> 
,fj Jeret ylcra^ P,j)uta- 

,/i tunc rcc-, 

rpulum D C P‘i 
g cliet aquale reda- 

j gulo L C S, quia 

ambo aqualia «ide 
quadrato T C , ex 
hypothefifalfa.Sed 
rctogulo LCS, 
eflet aquale rcc* 
cangulum X L C , 
quia X S , efl: ae- 
qualis C L . Ergo 
rciflangulu DCP, 
cfTet aquale rcc* 
tangulo X L C. 

Quare , elTet , vc 
D CjTninor ad C L, ^ 
inaiorem fic X L , 
adCP. ErgoXL, 
e(fst tninor C P 5 
cum C P, fic aequa- 
lis Q^> non folum ^ 
ininoi: L X , Ted 
etiam D X. Patet 
ergo aflumptum. 

S I tandem ii Ut 
alia fit minor PG, Sithxc DX,- & diftinguatur inl:^ 

" - Q^n 




Di ^ 
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Q in partespwpotdonis , vt fit iicatN O ^ ad ND, fic 
C M , ad D & O Oi ad C^X ; & D C^fiat xcpali^ 
C P . Et fuper D P, fa(5lo femicirculo , & nprmait 

C T , diui(a(juc bifariam X C, in Zj flt iun(9a 2T;cehi 
tro Zjinteruallo Z T,fiac 
femicirculus R T E , fe- 
cans D C , in E , inter 
D , C . Secabit enim , 
quia , ciim ZP, fit 
nor ZD, quia , ex hy- 
pothefi D X, eft 
DQ^hoc eftCPi3<g5* 

XZ, c(l a:qualisZC,- 
vnde Z T , eft ‘minor 
2D* Dico puncftum E, 
cfte quacfitum. Nam du- 
diSj Vt prius, tangenti- 
bus, &; finibus j rcdan- 
gulumDCP, cft aequa- 
le redlangulo E C R . Er- 
go , vt D C,. ad C E , fic 
RC, adCP. SedR 
cft aequalis E X 
C P , eft aequalis 
Ergo, & vt D C, a 
lic EX,adDQ. Etdi- 
uidendo, vt D E, ad E Cj, 
fic excelTus X E, fuper D Q.^ad D Q^‘ Et vt vnitini art- 
tecedenriuin ; ad vnura confequentium» ita omhia an-^ 


fun' 


tccc- 


-I b, 


«cedentia , ad omnia confcquentiaj nempe, vt D E, ad 
ilc E C, fic exceflus D X, fuper D Q^nempe QX , ad 
Iit DQjCumEC. Sed, vcQX, ad DQ^ctim EC, fic 
li ( Hjoipta communi altitudine ON, ) &c. vtfupra fac- 

tura cft, & concludetur propofitum . Fa(Slum cft ergo 
in omnibus cafibus , ve M C,ad H,fic KC, ad D L» 
Quod erae faciendum . 

• PROBL- XII- PROPXXXIV- 

Datis duabus fphxris cum conditio- 
nibus fupra psfitis ^ reperire punc- 
tum E, vt du6tis tangentibus E F, 
E G > & a pun6tis contactus di- 
miffisperpedicularibusF L, GK^ 
ad diametros , & G M , F N , ad 
centra; & ex reuolutione fedlorum 
planorum GM C, F D N, cir- 
^ca B A , fadiis feftoribus folidis 

GMPC, &FNOD; iftifinc 
t ad inuicem in data proportione . 

O Aea proportio fit , quam habet R , ad Si 6c fiat, 
vt C M , ad D N , fic R, ad Q; Sc pariter fiat, ve 
> ad fic Q^ad P , Deinde ( incclledis prius fph«- 

‘ris 




, 7t 

ris fedis per axem more folito ) per Lemma anteceden^ 
inueniatur pundiim E , vt duftis tangentibus E'F, 
E G, & perpendicularibus GK ,EL , fic, ve P, ad S, fic 
K.C, adDL j&intcliigantur fcdores, vcin fchemare. 
Dico pundum 'E , efle’ quacfitum . Cum enim fadum 
Et, vc R, adQ^Cc ^ ' 

M C, ad D N ; ergo, • ^ 

vt quadratum R^ad 
qua(fratj^mQ,nem*! 
pe, vc R, ad P, fic 
quadratum MC, ad'~’ 
quadratum D N . , 

Verum>cum propor- 
tio R, ad S, compo- 
natur ex proportio- ^ 
ne R,ad P,«Sc Pjad Sj 
& vc R, adP, fic fit 
quadratum MC, ad 
quadratum 
<'tP, ad Sjfic k.C,ad 
DL. Ergo propOr- 
tio R ,ad Sjcompo- J 
netur quoqj cx pro- 
portione quadrati^ ' 

MG 3 , ad quadratum DUi^^ horeftex dupla propditio- 
ne MC,ad DN, & ex proportione KC,adDL. 
ve ^na proportio M C , ad D N , fic A C, dupla C^,1£ 
D B , duplam D N . Ergo proportio R, ad S, coraponti- 
tnt ex triplici proportione,' htrape rx proportibt^t \i 

MC, 




vl C , ad D N , ,«x {fropottioiic A C , ad D B , & cx pro- 
portione ;KC , ad DL . Sed proportiones AC, ad 
D B , ^ K C > ad D L j facfiuncrationere(S):anguli A C K, 
id re(^aAgulUra B P L.,* nempe ( dudtis G C, F D ) qua- 
Irati G C, ad quadratum F D . Ergo proportio R, ad S, 
:omponecurcx proportione quadrati GC, ad quadra- 
um F D , & ex proportione M C, ad D N . .Sed haedu^ 
proportiones componunt rationem fed^oris G M P C, 
idfedtoremNFDQj vt elicitur ex Archimede lib. i. 
le Sphaera , & Cylindro propoC 4t. & ex noftra prima 
propofitione huius. Ergo,vt R,ad S, fic fc(Sor G M P C, 
id fcdlorem F DON. Quod erat faciendum *, 



PROBL XIII- PROP. XXXV- 



Datis i;fdem , qiKE in fuperiori ProK- 
iemate, fecere eadem^qus ibidem^ 
'vt fuperficies fohasrica portiotiis 
G C P^ fit ad fuperficiem fphxr 
ricam portionis F D O ^ in data 
proportione. 'V- 

I Vngantur FD, GCj & data proportio (It, quam ha- 
bet ,R,;ad S ; !& fiat , vt A C , ad D B , fic R , ad P , 
&,pcrpropofitionem33. diuidaturCD, in E, vt fadis 
omnibus , quae ibidem , fit, vt P , ad S , fic K C , ad D L ; 

K & 
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& reuolutis omnibus , 8 c fa€lis portionibus G C P * 
FDO. Dicocflc quacficas'. Nam proportio R , ad' S, 
componitur ex proportione R ) ad & ex proportio- 
ne P , ad S ^ vtautcm R, ad P , fic A C‘, ad D B ,• & vt 
ad S, fic K C , ad D L /ergo quoque proportio R , ad S , 
componetur ex proportione A C > ad D B , & K C « ad 
D L, nempe, ex pro-. . 

portione rectanguli ' r t - i; ’ 

AC K,ad rectangu- ih 
luraB DL,(cum_-i 
proportiones horu 
rectagulorum com- 
ponantur ex ijfdem 
proportionibus ) er- 
go, vtR, ad S, fic re- ^ 
ctagulum AC K,ad ^ 
rectanguIumBDL, 
nempe, fic quadratu 
GC , ad quadratum 
F D 5 nempe , fic fu- 
peificies fpha:rici_j 
portionis GC P, ad 
fuperficicm fph^rica 
portionis F D O j vt 
elicitur ex Archime- 
deprimojdcSphx- 
la, & Cylindro propofit. 40, & 41. Ergo faiJlum eft, 
quod faciendum erat . 


>10 
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,S CH OL I V Mt' - 

M vita alia Problemata effentfoluencla circa hanc 
matcrianvj fed quia eorum folutiones non te- 
nemus, nifi, vel confufas, vel per locum folidu j & cum 
in praefenti, vel careamus tepore ipfas diftinguendi , vel 
non intclligamus 'tradere, nifi Problemata foluta per 
locum planum i ideo eorum folutiones ad aliud opus, 
quod , Deo fauente , imprimetur , remittimus . 


leM- xxiir PROP- XXX vr- 

Datis duaBiSs redis lineiSiVnam illa- 
■•■furn.taliter producere, vc quadra- 
itum compofit* ex data' cum pro- 
■' -dtida yna';'Gum quadruo ^'pro- 
' ‘ Gutn redangulo conten- 

to (ub tota’ cum produda; & fub 
: drodudai fit ad quadratum alte- 
• • rius datae linex in data proportione 

D ^^x dux rea* lines fint A & D ^ &data pro 
portio fit , quam habet A B, ad H; opor tet pro 
ducer? AB , in C , vt quadratum A.C » cum quadrat< 
'C.Bj H eJum rcciangulo’ A C B , fit ad quadratum D, v 
a' B^ H . Pa?, et, proportionem A B, ad H , debere eflf 

. K X maio* 
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maiorem ea, quam habet quadratum A B , ad quadra* 
tum D . Fiat, vc H , ad tertiam partem A B , fic quadra- 



tum D) ad quadratum K. Patet faciliter, ex determi- 
natione Lemmatis, quadratum K , maius efle tertia j>ar- 
te quadrati A B . Engatrrr ergo a pun6to B , linea B F, 
perpendicularitcrfuper AB, quse pdffit exceflum qua- 
Mrati K ,fuper tertiam partem quadrati A B,- feci:i__^ 
A B, bifariativin L , & iun<5la L F 3 centro L , interUallo 


L F , fiat femicireulus , cui occurrat A B, hinc inde pro- . 
dudainpundis M, C. Dicopundtum C, effe quasfi- 
tum'. Qimniam enim rectangula M B C, & A C B, fune 
xquaiia, &redangulum MBC, efl; aequale quadrato 
FBj ergo rcdiangulum A CB, erit aequale quadrato 
B F. £t addita communi tertia parte quadrati A B, efgp 
rciSlangulum A C B , cum tertia parte quadrati A B,ei;i|S 
aequale quadrato B F, cum tertia parte 'quadrati AB,’ 
nempe quadrato iC. Ergo quadratum D, ad hd^ ha- 
bebit eandem rationem . Sed quadratum D, fa^mn^ 

' ' eft 
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eft ad quadratmn K ^ vtH , ad tertiam partem A B . Er- 
^ 0 ,& vtH; ad tertiam partcprA B, fic qiiadratiim D , 
^ rddlaDgalum A C B, cmn tertia parte quadrati^AB V 
Ergo,' &ad confcqucntium tripla, nempe, vtH, ad A B, 
fic quadratum D, ad quadratum AB, & ad tria redan- 
gula A C B . Et conucrtcndo,vt A B, ad H , fic quadra- 
tum A B,cum tribus ret^angulis A C B , ad quadratum 
D . Sed tria rcctangula A C B , cum quadrato A B , fa- 
ciunt quadratum A C, quadratum C B , & vnum rectan* 
gulum ACBj naro duorectangula A C B, cum quadra- . 
to AB, faciunt duo quadrata A C,C B, vtconfideranti 
patet . Ergo , & yt A B , ad H fic duo quadrata A C , 
C 6 , cum rectangulo A C B, ad quadratum D . Produ- 
cta eft ergo A B, in C , &c. Q^d erat faciendum. 

PRQ^L xxxyir 

Dati fph«Eraj;;& data redta linea , de- 
•" feribere orbem folidum , cuiiis 
craffities Tit,. data , linea, , 'qui ad 
" h^taVh^datalm;, fic m data pro- 





? T- 


. ' ■> 


' . 9 uti| lu V- 


A 


H O/^febiema eft determinatum , 6c determi na- 
tio Kjui?vpaccbic ex procefsu demonftrationis, 
eft, quod propbrtio data fir maior ea , quamcl^bct cu- 

. bus 
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bus datae line^, ad cubum femidiameeri fphaerae date*. 
Sit , data ergo . fphacia,- cuius femidiameter F K , 6 ^ 
data recta Baca (it AB, & oporteat biccre, quod 
proponitur . Data proportio (it , quam habet A B > ad 



Hif &: data linea A 6^ taliter producatur in C, vt fit, Hcuc 
FK, ad H, fic quadrata’ AC, C B, cutnrcctangulo 
A C B , ad quadratum F K . Patet enim , ex determi- 
natione Problematis , quod A B , poterit produci , cum 
proportio F IC 4 ad H, maior fit ea, quam habet quadra- 
tum AB, ad quadratum F K. NamflefTetxquaiisjCum 
proportio AB, ad H , componatur ex proportione 
AB, ad F K,& FK,ad H; vt autem FK, ad H,cum 
fic flt> ex fuppofitione , quadratum AB , ad quadra- 
tum F K . Ergo proportio A B, ad H, componeretur ex 
proportione AB, ad FK, & ex proportione quadrati . 
A B , ad quadratum F K , quas duas faciunt rationem - 
cubi A B , ad cubum F K j quod efl contra determina- 
tionem Problematis 5 quia proportio AB, ad H,ftatui- 
tur maior ea, quam habet cubus AB, ad cubum F K . 
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itinultomiiusabriiidum concluderetur, fi proportio 
eflet minor . Nam, eodem difcurfu, concluderetur pro- 
portionem AB, ad H, minorem e(Te proportione cubi 
A B, ad cubum F IC . Centro igitur C , interuallis AC, 
C B, deferibantur circuli , quorum diametri A £, B D i 
quibus reuolutis circa diametros, defirripta: erunt dux 
fphxrx, quarum diametri itidem A £, B D . Si ergo in- 
celligamus a maiori ablatam efTe minorem, cuius diame- 
ter B D , patet relinqui orbem , cuius crallities efi A B . 
Affero euequxficum. 

Etenim proportio A B , ad H , vt dictum eft, deforis 
futriptaF componitur est proportione A B, ad F H, & 
F IC, ad H Vt autem F K, ad H, fic facta funt duo qua- 
drata AC> CB, cum rectangulo ACB ,ad quadratum 
FK. Hrgoquoque, proportio a b, ad H, componetur 

proportione A B , ad F K , & ex proportione quadra- 
torum AC, C B^^tfii^tangulo A C B , ad quadratum 
PK^-SediAdiphr^dkloiiierij^ponunc proportionem 
iMcelfas cubi AC; fuper ‘cubum BC , ad cubum F K, 
f vt ftattra patebit Vt autem exceflus cubi A C , fupet 
cubum C B ; ad cubum F K, fic orbis, cuius crafiities 
A B , ad fphxram , cuius femidiameter F K . { Nam , v( 
cubus A C,adcubuniBCi^ficfphxra A E , ad fphx- 
ram B D. Ecdiuidendb, vc orbis ad fphxram , fic ex« 
celTus cubi AC, fuper cubum BC, ad cubum BC. 
Vt autem cubus BC, ad cubum F K, fic fphxra BD 
ad fphxram F G . Ergo, ex xquali, vc exceffus cubi A C 
'fuper cubum BC, ad cubum F K ,-fic otbis, cuius cralfi 
tics A B , ad fphxram F G . ) Ergo , & Vc A B , ad H 
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' fic orbis ad rphsiam FG. ;C^od faci^i^um propo< 
nebacur. ■ , . 



, Qi^d verbilke duae propoction^ A B , ad* F K , 
duorum quadratorum A.C, C3,cum redfehgulb ACB, 
ad ‘quadratum F K , componimi; raiion«ttt ex^elTus ctir 
bi AC, fupercubumBC, ad cubum FKi icii., quod 
EuStum fub A B , in duo quadrata A C, C B, & in rc(^an- 
gulum' A C B, (it arquale exc^iTui cubi. A C,fup^r cubum 
B C; pawt . .Quia, duo quadrata A C,,G B, ciUm re(^Uf|- 
gulo A C B , diuidmitur in quadratum, A B *.,in tria ro- 
darigufa ABC, & in tria quadrataBC j jnquac omnia 
{] ducaiur AB, fient, cubus A B) tria fa<^a fub AB, in 
quadratum B C j & tria fa(SI:a fub B Q, in quadraturru^» 
A Br Ot'nipc .exceiTus cubi .A C, Tupcrhcubum BG.; 
OficnTinn eft enim ab alijs, fcd praecipue ab.inebmpar 
rabili Vito Bonauencura Caiialerio Praeceptore r meo 
ammtifijmo, iibrp fecundo Geometria: indiuifibiliuin 
Propofit. 38. quod fi recla linea feda fi.c, in pundlo , cJi' 
bus roiius aequatur cubis partiumV fadis, fub 

.qualibet partium in quadratum reliqua:. .n 

Qjjod 


.Quod vero oporteat proportionem datam maiorcin 
effe ea I quam habet cubus A B, ad cubum F K , patuit 
ex procefiu Problematis, alioquin non potuifset con- 
ftrui. ’ 


LEM- XXIV. PROPXXXVIII- 




Datis duabus rectis lineis , vnam illa- 
rum taliter producere , vt quadra 
tum compofitJeexdataj &produ 
6ta , vna cum quadrato produc 
tx , fic ad quadratum alterius li 
neae dat^ in data proportione. 


.It. 


D Atae duae rc6be lineas fint AB, &D‘j oport^pf' 
ducere A B, in C, vt duo quadrata AC,- C! 

L Hnt 


■ 

(Incad quadracumD» in data proportione «quslic ea, 
quam habet A.64 ad H • Pacet oporUce hanc maiorem 
cfse ea , quam habet quadratum A B, ad quadratum D. 
Diuidatur A B > bifariam in L , & hac, vc H, ad B L , (ic 
quadratum D, ad quadratum K* Patef, ex determina- 
tione Lemmatis , quadratum K , maius cfse , dimidio 
quadrati AB . Nam, Ci non eilet maius, vel efset ac> 
quale, vel minus. Non atquale^quia, cum fu, vt H, 



- ad B L, (ic quadratum D, ad quadratum K, nempe ad 
dimidium quadrati AB; efset, conuercendo, &vc 
antecedentium dupla, vt AB,ad H, (ic quadratum 
A B , ad quadratum D. Quod cft contra determinatio- 
nem. Maius abfurdum concluderetur fi fupponeretur 
quadratum K , minus elTe dimidio quadrati A B . Hrgo 
ciim quadratum K , maius ht dimidio quadrati A B , li- 
nea potens cxcefTum quadrati K', roperdimidium<|mi- 
diati A ducatur normaliter fuper A B , apun&o B, 

& 
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(j, 3ciu5£laLF> centro L , intcruallo L F> fiit 

!a ' iemicitculus „cuioccurrac A B , hinc inde produ(5la in 
9. M,&C. Dico pandam C, eilequxfitum. 

ic " Cura enim redangulum M B C? Ceu A C B, ei aequa- 
le, (it zquaie quadrato F B , addito dimidio quadrati 
» A B; ergo redangulum A C B, curti dimidio quadrari 

AB, erit requale dimidio quadrati AB, 3c quadrato 
FB} nempe quadrato iC. Brgo quadratum D , ad haec 
habebit eandem proportionem • Sed quadratum D, ad 
quadratum K,eftvtH, adLB. Ergo, & conuerten- 
do, erit etiam, vt L B, ad H, (ic dimidium quadrati A B, 
cumrcdangulo AC B, ad quadratum D. Et vt ante- 
cedentium dupla . Ergo , vc A B , ad H , (i c quadratum 
• A B, cum duobus re^langulis AC B , ad quadratum D. 
Sed quadratum AB, 8^^ duo rcdangula ACB, fa. 
cium duo quadrata A C,CB« re patet propofitu, 


PROBL XV- PROP- XXXIX- 


i;, 


Datis ijfdcfni'i qu* in fuperiori Pro- 
blemate;, facere eadem , q ualbi- 
dem, vi: votus perimerer orbis , fic 
""•ad fuperneiem fphaere , in data 


..proportione 


o 


D Ata proportio fit,vt fupra, quam habet A B, ad Hj 
quam patebit, ex proce^n demo nflrationis, de- 
' - ’ L a bere 


• Oigiiized by Google 




84 

bere maiorem efTe ea , quam habec quadratum A 6 / ad 
quadratum F K . Producatur AB, in C, vc duo qua- 
drata A C, C B ,iinc ad quadratum F K. , vt A B, ad 
H. Vnufquifque, ex di< 5 tis in fuperiori Problemate i & - 
ex determinatione huius, poteft elicere , A B, pofle pro- 
duci. Tunc centro C, interuallis A C , CB, dcfcri- ‘ 
bancur circuli , quorum diametri A£> BD^ quibus 
1.1 '' • • ' i 


leuolucis circa A & intellegis omuibusy vt ia fupe- 

riori Problemate. Aio faiStum efle propoHtum. Nam 
cumperimeter calisorbis fintduaefuperficie& fphxticaE;, 
nempe interior, & exterior,- fupcrficies vero Iphaericx 
lint inter fe,vt quadratadiametrorum,feu femidiametro- 
lum, vt facile elicitur ex Archimede primo defphaera, 
8c Cylindro propoht. 31. erit perimeter orbis, cuius 
craflities ab , ad fupetficiem fphasrae, cuius femidia- 
meter F K , vt duo quadrata A C, C B , ad quadratum.^ 
F K, nempe,vtAB, adJH[. Quod erat faciendum.. 




. V -i i ■ 

J 
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LEMMA XXV- PROP. XL- 


Diameter A B, femicirculi A D B', 
f .'i cuius centrum F , fit diuifataliter 
■ ' , in C , vt BG, fit dupla C'A; & 
ere6ta a pundlo C , perpendicu- 
lari CD, ac diuifa AC, bifariam 
in E, iuhdtaque E D . Dico E D 
efle squalem F Bj & AE, cum 
ED, effe equalem toti CB. 



Q V oniam enim B A , efl tripla A C , nempe eft ad 
ipfara,vt Cjad i j ergo A F, dimidia AB, erit 
icx<juialcera AC, nempe erit ad ip^m, yt 3*, ^ 
£rgo FC, eft aequalis, tam CE, quamE A^ 
«^uox:iiatTi BC , e(l dupla C A j ergo^ & quadracumla» 
C D , duplum critquad|'aci AG > & erit o<St,uplum qua- 
: draii 


C-:-ogU 


8S 

drati C E. Ergo quadratum D erit nonuplum qua- 
dratiEC. Sed pariter quadratum A F, fcii FB, cft 
nonuplum quadrati E C; ergo quadratum B D,,eric 
jcquale quadrato FB, & linea linea:. Et quia pariter 
A £ , efl: aequalis C F . Ergo A E, cum EDi erit aequa- 
lis CB. Quod erat oftendendum. ‘ * 

SCHOiLI V, m;:, 

, . . ' . ♦ V f 

E x di<3:is deducitur faciliter, q^upd frBC , fit maior 
dupla AC, & fiant reliqua vtAipraj deducitur 
inquam, duas A £,£ Deminores efTc CB. i 

LEMMA XXVI- PROPXLI 

‘ _ . .. ' 

Daca re£ta C B , fefta' taliter in A, 
vt B A, fic dupla A C , inuenire 
pundtum inter A,B, puta D. vt 
reftangulum C DB > fit ad qua- 
dratum D A , in data proportio- 

. ,'j . r ' ^ r:- J 


D Ata propoiiio fit ^ quam habet A^B, ad H ; 8^^' 
fiat vt dupla AB, ciim dupla H, ad H, fic BA> 
ad A £, quam pacet efleminoremdtmidiaABvhoccfl 
C A . Fa^ aurem femicheulo fiipcr E B’,* i: isteda* a 
' ' pun- 
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Qa^o f^^ndiculaii A F , ac diui(a E A , bifariam 
1 G;iunfifc»qi^. QF jccntro G, inreruallo GF,dcfcri- 
atttrfcmicifepli»iCF O, produ^a AC, vfquc adK. 
^oniam B A , cft maior dupla A E , & dua» eft pcr- 
icndicularis A F , «^diuifa cft E A , bifariam in G , 
an^laqae cft ,G Fj ergo , pCr Scholiura antecedentis 
^emmatis, duas EGj, GFyboc eft E O, erit minor 
^B. Fiaee^oipTiEO.xqualis AD. DicopunAum 
) , e ffequxluum i nimirum efle, vc A B , ad H , fic rc- 
langulumCDB, ad quadratum DA. 



Q^niam enim duo reaiaiigula K A O , E A B> funt 
rqaalia intet ,^"^, quia (unc asquaiia eidem quadrato 
\ Fi ergo commuini addito rcdlangulo K A E , duo re- 
tanguia K A O , & K A E , nempe rc<5kangulum fub 
C A , in E O , erit aequale duobus ledtangulu E A B , 
^ A £ • Sed redangulum fub K A, in E O, eft asqua- 
e qi^uirato IC A , (ed £ O, quia duas K A, & EO, lunc 
squales Sv.& quia Eo., ^£ta eft asqtialis AD, quadra- 
um £0,eftapquale quadrato A Di ergo quadratum^ 
\ D, erit asqualf.rc<ftangulo E A B , rciftangulo 

KAE.' 



A E. Seil redangulutn K A £ , e(i asquile re^tangulp 
A EO, quia, vcdidlum cft, K A, efl: xqualis EO. Er- 
go quadratum AD, erit aequale red^angulis EAB,& 

, A E O , nempe redahgulo fub A E , in compoEcamu-j 
cx B A, E Ojffeu 'in compoEt^m ex B A, A D* £r- 
gbqiiadratum B A , fimUlcurti rcdtangulo D AB, hoc 
ert: ledlanguluto fub A'B, in compdfitam exB A ,'A D, 
ad harc habebit eandem' proportionem. Sed tc(3:ahgix- *' 
Ium fubBA, in compofitamexB A, A D ,ad hxchab^ 

, j { ■ ' ■ ‘ ; 1. ^ j ’ 1* ■ . i ' ! 

L 



bit eandem proportionem. Sed lectangulum fubBA, 
in com pofitam ex B A, A D , ad re£tangulum fub EA, 
in compofitamex B A, A D,eft, vt B A,ad A Ej & B A, 
ad A E,faclaeft^ vt dupla A B, cum dupla H, ad H. 
Ergo , & vt dupla A B , cum dupla H, ad H , hc re(f^an- 
gulum (ub A B, in compofitam ex B A , A D , ad qua- 
dratum A D , nempe fic quadratum A B , cum rc<^ian- 
•gulo 15 aD,‘ ( quia redlangulura fub A B, in corapo- 
'iiram ex B A , A D,diuidicur in quadratum B A, 
in rcdangulum BAD, ) ad quadratum AD. Et di- ' 

uiden- 
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^ VC A , cum H, ad Hi quadratum 

’A,>'cuni tfilSkao^lo. BD A , ad quadratum DA. 
tTfirsuteidku<feftdo,¥t dupla BA, ad H, fic 
fdangola B D A,- Ctitu quadintoD B, ad quadratum 
. b. Et antecj^dentium dimidia. Ergo, vt AB, ad H, 
c dimidium trtum redangu lorum A D B * & qoadtad 
) B, ad quadratuhiDA • Sed. horum diolidium«ftrc- 
Ungulum CDBj nam , ^liriiidiura duorum redJangU'* 
Drum A D B, cit vnicum rcdangulum A D B }-& dimt- 
liumre6lang^li A D^^cqra quadrato D B,ncmpc^ 
ej^anguli A B D, efty&lj^igaliim C A,D B, quiaC A. 
ft dimidta A B . I^o atufeni rcClan^laA D B, & C A, 
) B> funt^cqdalj^^c^l^gulo C D B, Ergo vt A B , 
id H ,dic jSwangi^m C DB, ad quadratum AD. 
:^d crai&w^aum. 

PRofefc- 

Datam "j^haeram , aliquo plano tali- 
ter diuidere , vc vna illius portio , 
ad conum fuper eamdem bafim 
cum pprtionituis , cuius vertex fit 
' vertex alterius portionis, fit inda- 
,ta proportione . 

S iT datairphasca‘,cuiusdiameterAD. Oportet ip- 
fam fecarc plano B £ C , cui diameter (it perpendi- 
.. M cula- 
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cularis, iidco vt , fado cono9cuius bafis fit B E C , 
vertexD , portio B A fic ad conum BD C , in data 
proportioncl Sitho:ci, quarh hab« A D',ad &pro- 
dudia A D*, ih F , vtA D , fitdupla DF, diuidatttr,, |>cc 
pi opofitiouem, anteceden- 
tem F , in E, vt redan* 
gulum F E^, fit ad qua- 
dratum E D) ve i<D,» ad 
H per pundium!E,ado 
pia no B EC , cui AD.^fic 
formalis , fa» 5 to cono 
B D G, vt moris crt . Dico 
fd<ftum cfTe propofitum—,». 

Imclligatur etiam! conus 
BAC. Portio BAC, ad 
conum BDC, (de Foris j 
fumpto cono B A C , J ha- 
bet rationem compofitam 
ex ratione portionis ad co- 
rium B A e, & coni BAC, 
ad conum B D C; fed portio B AC, cft ad conu BAC, 
yt FE,ad D E , vtofienditurab Ar^hinieder. de Sphae- 
ra , & Cylindro propofic.7. &‘conus B A C,*ad conum 
BbC,'eftjVtAE,adED^ ergo*prbpOTtio' portionis 
B A C, ad conum BDC, componetur qupque cx pro- 
portione F E, ad ED, & A E, ad ED . Sed ha: dua: ra- 
tiones componunt rationem re£tanguIi'^E E A l ad qua- 
dratum ED. Ergo portio BAC, erit ad conum BDC, 
vt rcdlanguluii) F £ A, ad quadratuin E'D, fcufjc 
D A 5> ad H. j Quod erat ^ciendum.! . ;./‘i 


LEM- 


Dkjiii -fdby C- 


J 
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tBMM A XX VII PROP X LUI- 

• I r ; 'I M • < 

Data Hy^tenufa • trianguli recStan- 
guli , Sc data ratione > quam ha- 
fe qUadraairn^vnius lateris ^ ad 
re£tangukim'^dub aIio4atere in per- 
pendicularem diluam ab angulo 
re(Sto ki hypotenivfkQi , inuenire 
tria^uluml X\ 







r . l.i 

,J H-A r>(c?gnrf ; 

-Ti * ^ bc ,3 
'Xii :n%ifiou 
r.'i 

‘ ‘..i oiiie 

T r * . 
a .»£ 

“'> ■ ,0 CT h , 0(10 fru*.‘ 

c j hj^cenur». fic A B , ^(io j<:quatn 


r T. \ j 


i B, ^ H . Fitt, y:, A B, ad H<, 6c H, ^ 

Ki 'deinde fupcr'A B,flac (bmicircuius, &pcr propof. lO* 
iiuius , taliter diuidacui AB, in C, vt redi^anguluni^ 
A B G, fic ad quadratum AC, vc AB,adKs ficapun- 

■ . > ^ M 


cto 
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do C,' erc6lo perpendiculo C D,'HaC triangulun^ A p B. 
Quod affirmo effis quacfitunij nempe effie, vt A B, ad H, 
fic quadraturo D B, ad re(aangulum AP P I r ; c ' | 



Quoniam enim fa£kum cft, vt A B, aJ K, fic rc<flan- 
gulum A B C, ad quadruum A C; & rcdlangulo ABC, 
cft asquale quadratum D Bjergo, &vcAB, ad K» fic 
quadratum DB , a»d quadraturo^ C . At ^quoniam i^- 
tci A B, & , eft media proportionales H , ic pariter fn- 
tcr quadrat P B , & AC , eft mediutaoroportionale 
ledangulumfubDBjih AC; cre6, ficVt.AB, adH, 
fic quadratam DB , a4 i‘e^ang‘i3uraD*B,"i^C. Sed, 
propter fimilitudinem triangulorum DBC, ADC,rc- 
dangulo D B, AC, eft aequale rc£langulum ADC. 
Ergo, & vt A 'B , ad H , fic quadratum D B , ad rc^aoh 
g u 1 um A D C Pa<ft um cft ergo, quod^ propon ebilHui^ 

; a . Jti. d 

PRO- 
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PROBb XVII- PROP- XLIV- 
)atis ijfdem , qus in (uperiori Pfo- 
; blemate, facere eadem , qux ibi- 
• dem , vt fuperficies fphsrica por- 
-tionis B A Cj fit ad fuperficiem 
conicam coni- B D C , ‘in data 



. proportione . - r 

D Aca proportio fit pariter, ''cjuamliabet AD, ad H. 

Datj^qvgodiainctro D ^/phaetx ' 
ypotenufa ‘^trianguli icc- 
iDguli, mUfeniatur cfian- 
ulum redangulum D B, 
t quadratum B , fit ad 
cdagulum D B E , vt D 
,d H , & intclVgantur,por* 
ioBiTC;'3cconusBDC. 

Dico plano B C , fc<ftam ef- x. 

‘e ^h^ram, yt fupcriifies . 

larficiem ctAji B D C . yc 
^^d.H . ^cs cft clara, 
ji^a ex Archimede 
sejAus citaro , vt.<^uadr«^u 
A B rei^^ag^dumP^B E, 
fcUjVt fiipcr- 

ficics portioni?*, ad fuperficietn coni. < l ^ 


O'! I 


SCHO- 


P4 


:s c H oiL I : 

A' Rchimcd?s Iibrd i.'dcfpktra | & Cylindro ,pro- 
po(ic.7."foluic hoc' Problema^ data fpnacia 
portionem abfeindere, qux ad conum fupci eahadem 
banm, & in eadem alcicudinccum ipfa>, habeat datam 
proportionem J i Arbitror non effe inutile fbluej- e j 
Pcoolema ^tiatn quoad fii^rficics.;) t r ' . j , 

LEMMA XXVIII PROP- XUf- 

In <jato circulo in6enire arfcum Vn 
chorda ip.fius ad finumi reitum j 
fic in data proportione . 

i 'f 

S IT datuscirculus-j-cur * 
ius diameter AD,qpoi)- 
tet inuenire afcum A t , Vt ^ 
chorda A Ej ad finumrediu 
£G y fit in datapropoitio- 
ne, quae ht^a , q^amtiabetB/ 

A D , ad H Patet oporte • 
re hanc effe exccdufj cum 
chorda alicuius arcus , fic 
femper maior finu recto. 

Fiat ergo , p A , ad H, 
fic ad aliam, qux vtique 
ccic minor A D i fic hate 


rri 'j . 


lli.l. p 3V 




A d . 1 





Cr 

\ i- • 

' ' ' V s 1 

• i A ^ . I 

\ t 

* m 

V X - 

/ 




^ . * T ^ i 


DGj 


'Q'; ^ .i panct(jG,docantutpE,;n<iriliatis Da, &' 


OTunialci^dipcJjijft rcctaQg.nJum D A G, ncmpe qua- 
dratum AE, ad rccuiigulumDG A, nempe ad qua- 
dratbWi t<};-fiigoVafvr quadratum D'A , ad quadra- 
tumH ,fic quadratmnA E,ad quadratum EG. Ergo, 
^ ^ d ) ad H , (ic A E> ad E G • Quod erat facien- 

rllrruiyr.ffi ilL:*ii. ivl::: , 

^'e . wl ic^imiqorD A I cx hypoth^ 

fi > aptetur ^ pqualis D £y a' puncto D , &jducantuc 
E A , i& p«fp€ndkiil4rt-is E G,fupcr diametrum D A . ‘ 
Quoniam'" duo triangula A D E, A EG , fune 


?^.^P“nctqG,dacantutGE,;n6r4b^^^ &' 
horefa E A . Quas aflero efle quafitas . Nam D A, H, 
>J^*VlfHc9ngnue proporpionalei;. Ergd, vc 
^ ^ » ,a^DG,fic quadratum D A , ad quadratum H. 
Sed- parrter-, vt D A, adlb G, fic [ fumpta G A , cbm- 


i;^ftcsc9ngnue proporpionalei;. Ergb, vt 
G, fic quadratum D A , ad quadratum H . 
i vt -p A , adi b G , fic C fumpta G A , com- 



fitnijia; ergo, vt AD^ad DE, feii 
ad H, ci aequalcm^^i fic’ A’£,. 

OT £ G. Qupd.crai: v ; 



\ 


\ 


/ 



. i ' . .. f : 


PRO- 


PROBLEMAXVIilPROPXLVr* 

A data fphacra portione abicipdere^ 
cuius luperficieS({phxrica'. „ ,ad.(u- 
. perficiem conicam co’ni io cadcm 
baft r 8c' altitudine' cdhi^portioh^df 
fiC in data proportione, r ' " 


I .I., . 


H 

D Ats fphzra: , &eius circuli maximi Hc dkuxicciff 
D A i&c data pt oportid Jfic quam hai)et 15 A, 
ad H.. Per alteram vero ' . i • 

duarum propofitionum— «». 
antecedentiu , aptetur A E, 

& ducatur perpendicularis . 

E G, vta4 Ejfitad EG,vtg^ 

D , ad H i & intdligan-^ 
tur portio , & conus E ACk 
Dico &c. Nam fuperficies 
portionis eft ad rupcrficiem 
coni , vt quadratum E, ad 
redangulum -^E G, nem- 
pe, vt /I E , ad E Gj nempe, 
vt.<4D) ad H. Quod erat faciendum. 



LEM- 
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LEMMA XXlXPROPXLVir 

Daitam A B » taliter fecare in pun£tq 
C , vt duo quadrata AB, B, C , 
' fint adreftangulum ABC, cum 
quadrato B G , in data propor- 
. tione . ' . - 

D Aca proportio Hc, quam habet A B, ad BL, 
quam patet debere effe maioris inxqualiuds, 
Fiat, vt AL, adLB, ficB A, ad AD, eipofitam in di- 



re^um 5 fuper diametro D B , fiat femicirculus, cuiu 
centrum Gj & a punctio Ai ducatur A E, normalis fupe 
A B , a pundo B , erigatur pariter normalis B F , ac 
.qualis ipfi A E , & duda G F , centro G, interuallo G F 
fiatfemicirculus, cuius diameter fit HK,6c ipfi BK 
. • ^ ' N ' fiat 

* • \ • 

r 
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fiat aqualis BC, (cumBK.fit minor B A , vt oftcnde- 
lur.) Dicopun(flumC, effc quacficura . 

* In primis , quod B K , fit minor B A , patet i quii«-», 
cum dux A B , B F , fint squales , erunt squalia , 
illatum quadrata: quare,&redangulaHBK> D AB/ 
erunt squaliaj & ideoerit, vtmaiorHB, a*drain6rem 



Quod autem pundum C, fit qusfitum, fic proba- 
bitur . lam probatum cft , reftangulum D AB, 
squale redlangulo H B K , hoc eil rcdangulo H B C , 
quiaBC, fa£la cftsqualisBKjfedredangulumH BC, 
quia (cum H D, fit squalis B K, cft etiam squalis B C,) 
ed squale rcdangulo D B C, & quadrato C B j ergo 
redanguium DA B, erit squale rc&anguIoD BC, dc 
quadrato B C. At rectangulum D AB, eft squalc«_j 
rcdangulisD AC, &DA,CB 5 ergo, & duo re^an- 
giila D A C, & D A , C B , erunt squalia redangub ^ 
DBC,&qua<Jrato BC, Pariter rectangulum DBC, 

ed 
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eft squale rectan^jj^ U ^ A . in BC , & rcctanguin 
ABC ; ergorecca..„,Jp^(, 5,0 A CB, erunt a> 
qualia rectangulo IJ g _ rectangulo A C B, S£ 
quadratoBC. .ecungulo fub 

DA,in CBireccanguluu,^ aquale rcctan- 

^ulo AB C, & cluadiato C B ^ hxc plana xqua- 

[ia, rcctangulum BAC, habt^j. eandem proportio- 
nem. AcrcctangulumB AC, ad ^^canculuin D AC, 
cftvcBA,ad AD,&B A, ad vt A L, 

ad'L B ; ergo , & vc A L, ad L B, fic recta B A C, 
a*d rcctangulum ABC, cuth quadrato B L Quate 
^coraponendo, vt A B,ad BL, fic erit tectair,ulum — .3 
B Ac, cum rectangura A B C , & cumquadrai-» BC, 
adrcctangulum ABC, cum quadrato B C. Sedduo 
rcctangulaB AC, & A BC, faciunt quadratum B A. 

Ergo,&vtAB, ad B L, fic quadrata A B, 

. BC, ad rcctangulum ABC, 

'•liRiti*' » >• cum quadrato BC. 

^ .Quod erat fa- 

- ' ciendum. 

. = (c) ‘‘ • 




i. 






. ' * * ’ ii. . 

'• / • ' i "l . 


. *-,! 'i' 


,.:r : ■ ’■ .:k' r, 
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LEM- 
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LEMMA 

Sifint quotcumque/^”*^^'*^®*’ ^ 
aliae ipfis quas l?i- 

n-T fumantur ^ eadem pro- 
portione proportionem 

nabebitx^um quodcumque (ub 
quibp^cc magnitudinibus pri-' 
mx^riei, ad fa6lum fubalijsma- 
BrtWudinibus eiufdem feriei , fic fa-^ 

Akxxm. fub magnitudinibus fecun- 
' das feriei antecedentibus homolo- 
gis , ad fa6lum fub magnitudini- 
bus fecundae feriei homologis con- 
fcquentibus ^ exiftehtibus omnibus 
faftis homogencis . 

1 

R em excmplifico. Sint<iua; feries 5 in prima (inc 
quotcumque magoicudines in ^cuda 

aliae iHiis numero aequales D,£}F> quae binae fumantur, 
& in eadem proportione, nempe fit, vt A, ad B , fic D , 
ad £ j & vt B , ad C > fic E , ad F . Intclligo ergo , quod 
V. g. quadratura A ; cum rectangulo A , B , fit ad qua- 
' f • ' dratuin. 


[■ 


lOl 


D 


B 


Hfatum C, vt quadratum D, cum rcdangulo D , E, 
ad quadratum F i & (k in altioribus poteftatibus , Sc 
in faftis diuerfimode. Rei cfl facilis probatu *, quii—.» 
ptoportip' primi fadli a<I fecundum fa<^um,comporiitur 
cjc ijfdem proportionibus , cx quibus componitur pro- 
portio tertij taiSH^d 'quartum fadum. ' • 




>SeHOL‘lVM.- ' 

. ^;. f! r. ’:op •. 

E X didtis infertur , quod etiam permutando, vt pri- 
murn fad tXim inprima ferie , ad primum faci:utii_.> 
in lecu*n^a7crifi^cT3undum fadum in primi ferie, ad 
' fccundwnvfa^m(n fijcunda ferie , dummodo heee om- 
nia B! rau;. . 

^Faiicer^x-c^islnfectik^quod (i (ineduo uianguia 
/Jn4i'lw,erit,Siquodlibct fadumfub quibuslibet late- 
-- libus vnius,adjquodlibcc fub quibuslibet late- 

ribus ciuii^em Jita ^odlilJet fadum fub lateribus alce- 
jius antccecUiJily^ in p^mo triangulo homologis , ad 
quodI2b!^cfa^Q^^ J^dateribus alterius, itidem confe-^ 
quentibus7h*]Mp^ homologis i dummodo 

hacc £a6^a, fine bomogenea . Res efl: euidens, quia late- 
ra xluoifVlat trianguldrum (imilium,funt dux feries trimn • 
xinagniciKiinun^^iCporijcx fecundum condicionem Lcm- < 


inacis 


' TRO- 
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i 

« 

t 
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I 

I 

I 

» 
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PROBL-XIX- PRO 

Datis ijfdem , qua» 


D a ri^/fphjBrae fic circulus;^ raaximi^ ijfcuius dianic- 
wr ADy & data ratio fit, qiiam habet A D, 
ad H'y quae debet efTc ex-' » >’-r» 

ceflus. Diuidacuc A D, in u/ rr-;, f.j roH ' . v ^ 
. F, vc quadratum A D,cum t ' A ■ 

quadrato DF, fit ad redtan- * ^ 

gulum ADF, cum qua- ‘/y^ 4 ..: 

drato D F, in data ratio» m.i * 

ne AD, adH,r pcr propo-. / \ ^ y\ '• 

fitionem 47 a Deindeapun- I ^ :i!p Sf / I. 
dio D , aptetur D E , aequa- Vi.. -r • y m , \ 

lis D F » & dimifTa perpen- 
dicuUri EGC, & iuntfti^ 

EA, fadla confueta rcua-^* • r at. r 

lutione, intelliganturpor- - • 1 . '. 

tio , & conus E AC. Dico haec folida efle qaxGti^l 
Ciim eaitn fadum fit , Yt DA, ad H> fic duo qa^dra* 
ta A D , D F, ad redlangulutn AD F , cum quadrate^ 


DF, 
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• F t nempe., r:^pro'pter aequalitatem D F , D E , ^ duo 
uadrata A £),*D E,„ad re<^ngulum A D E , cuni qua-^ 
raco pEj & cum ( propter limilitudincm triangulo- 
im.AED , AEG ) Et, vt duo quadrata A D,D,E>ad 
:6tangulum A D E^cum quadrato D E, ficduo qua- 
rata A E, EG, adrc(3:anguluni A E G, cum quadra* 

) £G ,-,pet PropoC; antficed.> nempe, ex Archimede 
epe citato, perimeter portionis E A C , ad periraetrum 
oni E A C . Ergo, & vt A D , ad H , fic perimeter por- 
onis, ad periraetrum coni. Fadlum cfl ergo, quod 
reponebatur. 

LEMMA XXXI. PROP-L- 

I 

Daram redam lineam taliter fecare 
in pundo, vt quadratum totius, 
•'ad redanpulum fub tota , & fub 

\ji,. , ir. - O , 

vno jegmento , cum quadrato 
'eiuidem fegmenti, fitin data pro- 

i . : cr ■ s. w. . .. . l 

portione. ; ; ' 

D Ata rc<9:a linea fit AB data proportio fic, 

quam habet. AB, ad BD, cipofitam in dire- 
dum . ^ Pacet propdrtiouem datam debere cfle talis con> 
litioniLiil^t A B, ‘fic maior fuladupIaBD , quiafemper 
i^UAdratum A3, efl; maius fubduplo rc(Sianguli ABC, 
5c quadrati B C. Fiat B E, xqualis A B , qua: fecetur 
-■ i; bifa- 
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bifariam in F j deinde fu per A D , fiat fetnicirculus , 
a pun<Si:o B, erigatur perpendiculaMSBGi &a pun<f%b 
F , ducatur linea ad punctum G,*eencro autem F, inter- 
ualloFGjdcfcribatur fcmiciroilus CGK, qui feraper 
fecabit ab, vt patebit inferi)!^ . Dico punctum C , e(Te 
quxntuni-^. • ' .. ' ' 

Quoniam 'enim rccUngulum A B D, rectangulum 


K B C , funt aequalia iqter fe , quia aequalia eidem qua- 
dratoG B; & quia FCE , eft aequalis C B , rectangulum 
K BC , cft aequale rectangulo E CB,- ergo rcctangu- 
lum A B D » eft xquale rectangulo E C B , nempe rec- 
tangiilo EB C, & quadrato C B. Sed quoniam EB, eft 
aequalis AB, ergo rectangulum EBC, cftxqualerec- 
tangulo ABC. Qiyrc, &: rcctarigulum ABD, erit 
xquale rectangulo A BC ,&‘quadratoBC. Quarfe a 
quadratum A B , ad hxc habebit eadem proportionem* 
Sed quadratum A B , ad reifiangulum ABD, eft vt 
A B , ad B D . Ergo, & vt A B , ad B D , fic quadratum 
A B, ad retftangulum ABC, cum quadrato B C. 
Qi^od erat faciendum. 


I 
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e/l, nf^pe Tcmicirculum--» 
G K , fccarc A B j (eu F G , minq^. efle F A , patet j 
lia, ciimD^ fit minor , & quadra- 

iTi GB, eritl»HM»-»duplo quidratt A B. Ergoqua- 
itum G Br^-qu^ ratum A B , erit |n ratione minori , 
ian>8*;’acf5,j_Etqq^F icu^jfitj^ipyiiia B A, c(lj 
Js^aadratAB ► Ergo 

la quadratae B ,' BV /ipmpf ^ F , erit 

qi^ratum^B,in*£tiAncimnori^,- quam p , ad 4 - 
tl quadratum AF '' - . i 

quaHratijn ^ 
qi?^tcr^(* ,,^riti 


ftaJquacfr^tum A(B, vt 9. ad 4. 
c(rfnir^s^*uaqf^t(jF A j &cqn- 

f 

!• l 


-tihiiro Liijp , 

prob£ema xlc:''lpj[idp- ll 


)atis Pro- 

blemate ; tatere eadem , qux ibi- 
dem , vd 'f^ei^desf^ por- 

tionis" E .0t'id pffjijroetrilm 
coni, in daed propopfcKane^ • 

^ ^ ,r) A n - inoijioij :•■: 

P Aricer data ratio fit, quam habet A D,'^ H,‘ quam 
infra patebit , debere efle maiorem fiibHbj^Iai Di- 
idatuiVptrLcmma antecedens, A D £iri qiiatlra- 

um A Di fit ad rrd^angulahV A D F',*^ trfni^^uadtato 
)F , vc A Et parker, vtfupra I^ClifiTi’^, kp- 

ctur apimdto D, D*E, «qdalis D F, 16^*851 titomnra i 

O vt 



io6 , ^ 

vtin antcdfcfcnti PrioMcinate congruenti^ 

argumentationcivt^idern- " 

Tandem cocludcrtKi^,,(jaar 
dratumAE, adiedilangulu 
A E G , cirm qaatfracp E G, 
cfTc , vrA D , Qui-,* 

rc patee etiam 
fphxricam portlbnii^ AC, 


cflTe ad p^rimetrum ' 

E AC, vcAD, adHr F 
Quod vcfA fatifar ^A D^ ’ 
ed H , debeac efle fubdtr* ‘ 
pia. Patet , quia quadra- 
tum A E , cft mams fubda- 
pio rc(5tanguli AFtx, cum quadrato EG . 


> • ■ 




■' - r' 

E x 4f^is babei^u^ tn^jfum , quo foluomus Proble- 
ma, 'in gratiam cuius traditvmcflprxfens j nem- 
pe , I jlo^i , qu* in tribus fiipcrioribus Proble- 

matibus ,fa(9ff^dqm ,quae ibidem^ vc toius petime- 
ter portionis E A C, intus, & extra,dempto cono £ A C» 
^.pe^ime^uin coui £ AC, (Ic in data proportion e^ j . 
Narti perimerer talis portionis extra, conlurct fuperS- 
cie (phorrica portionis , & circulo balis j intra veto , (u- 
pcincie conica , Pupponendo ablato cono, remanere ba- 
P ra . Si ergo Eat, vc excefliis A D, fuper H, ad H, (quia 
in taiicail} proportio data debet clTe cxceflus) Hcqua* 
I . dra- 


f07 

dtttum E A, ad re£!kangulum A E G, cum quadrato £ Gi 
eritcomponcndo, vtAD,adH, fic quadratum A E, 

' cufflrcftangulo AEG, & cum quadrato EG, ad re- 
dingulum AEG, 'Cum quadruo £Gj ncrapc, totUs 
periinctcr portioais , vt fupra cj^ontac , ad pcriractru» 
coni. ; 3 ", 

PROBE xd- PftOPLliv^iH 

^ 1 ^ \ • V- d 

Data fohaerae j?ortione quacumque,' 
reperire conom circa e^mdem a- 
xim cum portione , vc jportio fic 
ad cojium in data proportione . 


L' 


Icet fbhww Euius Pioblciuatis poffit hatcrifaci. 

. lifEmecxArchMnedej, vt patebit,- quia tamcu-* 

^]^iIijTniB quarauis difficiliori modo, 

per quaiudam propriam propofitio nem viiiuerCiletii-.>, 
quamccofcmu&noafperxieudaiui idcdciim neffiiamus 
hanc-aptioa l 9 c 6 ^ 9 Jiocaic j iu' 5 f^tiani noftrse propoE' 
ciqnis^^, PiobUma# pei^ faciliffiiiie ex 

Archimede poftea pracmiffo proprio Ecii^mate yuiuet- 

iali • 

Sit ergo datx fphaers , culus diameter B K, centrum 
JL 9 data portio ABC, cuius axis B D , & data fu pro- 
portio , quam habet K B , ad H , & oporteat faccrc_^, 
<|Uod imperatum cft . Fiat , vt K D , ad eandem K. D , 

• ■ O * C““ 


D 



cum KlirfJc D 'BAS 3tr!,:- iL 

4D G . Etgo , cx AfchH-^ i>« ♦ Q A i * . 
mtdc 1. defphxfa/[^ ' ^3 /^a 

C^mdrb propof. jt! P.‘ 

^at tonus A G C ;‘hid^' 
erit xqualis portioni 
ABC. Fiat ereo,&' , 

flat,vl!G‘D;rclW, 

fic K B, ad Mj & fiat, 
vc. ad H , iic qua- 
dratuin. A ad qiu«‘ 

«ffatlim DE.' Fafto er- 
ga cono EBF. Dico 
hunc cfle quxfitum. 

Nam conus A G C, a‘d conum E B F , habet rationem 
com^htam ex ratione G D , ad D B , & ex ratione qua- 
drati AD, ad quadratumDE, pcrprbpofitioncm pff- 
manihoius. Sed, vt*G(D,ad DB, Bcfada eftKR, dd 
M; & vt quadratum A D, ad quadrarum) D.E , ficM, 
ad H . Ergo conus A G C , feii portio A B C, ei xqual», 
ad conum £ B F, habet ratio nem compofitam exratio- 
ne K B , ad M j & M , adH. Sed iftx dhar nftipHes K B, 
adM, &M,- ad faciunt rationem Er* 


;ir j. 


go V 6cc. ^Q^Ocf&c. 


■ O. 


lU 


-i 




/ 




r— 


■ ' ‘i . 

• t «I « « 

'.i:, 
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.nii- 

tiuoci libet ' Conficies 'parabolieuhiv . 

vel, hyperbolicumjquxlibet portio 

' fphaerq , vel Ijjhseroidis , & etiam 
conus , funt ad conum, fuper ean- 
dem bafim , & circa eandem dia- 
metrum cum ipfis ( (edta diame- 
tro bifariarft , & ordinatim e.\: puiv 
(Sio fefSlionis applicata linea,) vt 
quadratum ord inatim applicat? , 
cum quadrato portionis eiufdem 
ordinatim applicat^ interccpt^ in- 
■ ter punlSlum diuifionis , & latus 
coni, ad duplum quadratujm huius 
intercept?. | 

S IT- crgo Gonoidcs pAfabolicum in primi figura, 

. ycl hyp€rbolicum , vc ioTecurxia ycl . quiSibcc 
pp^rcia^pl^ras , vpl, fphafroidis ^ yc in certia, vel coousi^ 
vc in qu<aU;i(V3;Q9 cuiusdjainfKam[ADs; 4f ciica^^ 
joiecruni A ^j^fupev^ndembaGm.B in.Vba> 

quaque figura, conus B AC ^ 6c diamerpf^iA 

T uifa, 


ttVlM'A'XxXll 'fRpp- 
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ui(a bi&riamifl per E F >^arallela B D, 

Arcans AB, ktns coni iti G . Dico folidam B A C> ei!e 
ad conum B AC, vt duo quadiau F £, £G, ad <ko 
ijuadxaa G, £• 



In cono res e(t euidens , quia c(l pibpbitio 
tatis . In portione ^hzrx , v« fphanbidis , Itcdianiet^ 
cottus {*phzrz , vel (phzroidis AH. In conoide bypcr^ 
bolico, A H, (it diameter tranfueria , i6c in omnibifs 
fuoenuitm K. " ^ ^ ’■* 

* Tunc 
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Tunc mConoideparabplico. Qaonia cx prim. conic. 
op. X o, quadratum B D, cft duplum quadrati F £,cum 
ladipfum, vcD Aj ad A£, dccB quadruplum qua> 
atiG £5 ergo quadratum F E, erit duplum quadrati 
dc duoquadrata F £, £ G , erunt Texquialtera duo> 
im quadratorum G £ j nempe, vt Conoides B A C , e(l 
>ni B A C , cz Archimede Conoid. & Spha;roid. 
rop. a 5. 

InConoide vero hyperbolico , & in pjortione (phae- 
e*, vel fphxroidis]. C^oniam quadratum F£, c(l ad 
uadratum B O, ex primo conic. prop x 1. vt redangu- 
am HTE A , ad re^angulum H D A,* Sc vt quadratum 
l D , ad quadratum G E , Hc rc< 5 fcangulum H O A , ad 
exanguium fubHD> in dimidiam ipGus A E, nempe 
d redlangulum fub dimidia H D , in A E . Ergo ex x- 
}uali, vt quadratum F£,ad quadrarum G E, (icrciflan* 
rulum H E A , ad retflangulum fub dimidia H D , iti^ 
1 A, nempe ('propter eandem altitudinem A E,J vt H E, 
id dimidiam H D , qux cfUC E , vt confidcrat\ti patet . 
Ergo , & componendo, vt quadratum F E ,cum quadra- 
:o £G, ad quadratum E G. flc H£, cum£K,adEK. 
Et ad confequentium dupla . Ergo, vt quadratura F E, 
:um quadrato £ G , ad duo quadrata E G» fic H E) cum 
fC £ , ad H D . Sed E H , cum K E , Eicit dimidiam-^ 
A H , curo H D , vt conFderanti patet ; & ex Archime- 
de deConoid.fit rph2eroid.prop.3 i.&c 33 Portio B AC, 
vel conoides hyperbolicum,eft ad conum B A C, vc di- 
midia H A, cum H D, ad H D . Ergo portio>vel conoi- 
des, cB ad conum, vt duo quadrata £ G . Q^d &c. 


I 




In Conoide enim hyperbolico,patetj quod dimidia 
HA, cum H D,. facit fcxquialtcram H A, cum-*» 
AD. “ ‘ 


• .1 
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J Duidatur' B D , bifariam in N, &lducafur pcf pun- 

*/<flmnNv NOT^ -parallda fecans '1 A,‘ 
■ iStiis-coni 'in Q j & fiat, "irt diid q uadfata P N;' Qimij» 
(diVobu^ quhdfatis NO; • •' •'-' *' -" 'x* 

ad quadrarum A D, fic / ’ ‘ it ^ ^ 

K B-; dd M 1 'deinde fiat,- ' ^ c ^ 

vt M/^ad H , fic quadra- 
tum A Dj aa 'quadratum' jf 
D E , 'vliictin que' cadat ^ E/ Ti 
pu u m is fiabe bfib s ' f~ 

E BF. Dico poftidnem •' 

A feC; efTe ad cohiimi^ ’ \ . Lf » / 

EBF-; vt KB;adR.‘’‘ fnu'>ib|t p nr-« ly 

rd Qi^oniam enim ratio 
pbrcibnis AB^i’adconu" 
t B F , de foris fumpto 'cono AB Cy'j componitur 
c'x iatibne portionis ad conum A.BC, &coni A BGi* 
ad coniimEBFi & vrportio 'ad conum 'ABC, fic, per 
propofition^m antecedentem', duo quadrata PN, 8^^ 
N 0, adduo quadrata N O5 & vt conus ABC, ad co- 
num E B F i ficquadiatum A D', ad quadratum D E . 

» » > Ergo 
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rgd proportio portionis ABC, ad conurti E B F , 
unponetur (]uoque cx proportione quadracoru P N , 

O, ad duo quadrata NO> & ex proportione qua- , 
ati A D ; ad quadratum O £. Sed proportio quadra*^ 
•rum P N , N O , ad duo quadrata N O , cft cadcmJi» 
im proportione duorum quadratprum P N, cuin duo^ * 
js quadratis N O, ad qu^uor quadrata N O, quia^, 
t dimidium, ad dimidium , fic duplum ad duplum:^, 
rgo proportio portionis ad conum £ B F, componetur 
uoquc,ex proportione duorum quadratorum P N,cum 
uobus quadratis NO, ad quatuof quadrata NO, feu 
d quadratum AD , ds aequale, & ex ratione quadrati 
ad quadratum D£. Sed vt duo quadrata PN, 
um duobus quadratis NO, ad quadratum AD, Hc 
id^aeft B K, ad Mj &vt quadratum AD, ad quadra*, 
im ED,ficM, adH. Ergo proportio portionis A B C, 
d conum EOF, cdppqetui ex proportionibus K B , ad 
/1 , & M, ad H • Sed ex y^ero proportionibus compo- 
titur ratio K B', ad H. Ergo , vt KB , ad‘H. Sic por- 
io A B C , ad conum £ B F . Quod erat faciendum • 

SCHOLIVM- 

C V M ha:c huius Libelli imprimercntur,occa(ione« < 
qua Propofit .5 5. vfi fumus Archimede libro de 
^onoid. & Sphaeroid. prop. in quademooftrat. Co- 
toides parabolicum ad conuiti in eadem baii, & circia 
'andem diametrum cum ipfo , e(Te in proportione (exr 
[uialtera) Incidimus in modum hoc idem demon Hradi» 

- p • fca 
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Sed per auream methodum qqi 

afpernancur» aliam non narentur parnam, qu^i^prid^rj 
fru( 51 u ex tali methodo colligendo,; Vilhm cd fu^go perr 
optimum ) buncmodumhoc loco explicare, qui ydqoe 
eii: diuerfus ab his,- quibus vtuntur columnae, herculea^ 
Geometrarum ,If^loi'u^,nollri fartili, ^Airairum 
uentura Caualetius libn4* Geometrix tudit^i^ibi^uaa^i 
prop. ii^i. ^.Eu^n^lida, Torriccllius in exempjis.pf^ 
indiuir) bilibus curuis;^ exemplo 14. Ne ergo no (Irum 
ordinem incxptumY^cieoius, trademus hunc modum 
per doa$ fequentes propofidones e.xtra ordinem, funir 
ptas. ». , f j . . ■ . . 'p i- . 


. ' PROPOSITIO Prima . 






Efto parabola B.AC, Cuius diame- 
’ ter DA, bafis BDC, 5c in dia- 
. -metro DA, fint fumpta, duo pun- 
Cla' K, & Lj teque remota a pun- 
Ctis A , & D , per.quae fint du6t^ 
ordinarim applicatx E K , G L. 
;bfDico duo qiiadrata E K, 

' efle aequalia quadrato BD , 


»'v 




) 

• ;.of: 


Q Voniam enim [quadratutn £IC, e(l ad quadra* 
tum B D , .vc K A /ad A D i & pariter quadra* 

tum 


Google 


»T5' 

qiiadratufh BD, vt L A , ad Al>, ex 
txJ^^imrCoftic. '€rgOi & duo quadrata' E K. , G L , 




erunt ad quadratum B D , vt K A , feu L D , (imul cum 
A L , « 'i M «ofa A 13> , ad ” A D . Quare «qip 

I ~ j ^ 8 \ I ' M I lili.ll-! ..'\L .1 ^ , 

uitn. 


C^f. 

•iUiCj 

.A. i 


fi A D , diuifa bifa- 
^ Ha^n in ' ^ ' p« ' M;; ordi natim applicata 
S^MP; ,mcqt(f ^tfnppiarnusSftuftruM B O P C, parabo* 
laf,Vorari'fu pciC t>i'vc\trd fupercardiri^m, donec collo* 
cetuT^perO AP i adeo vc B DC', fit in T A V, 8^^ 
D M, congruat A M,& punitum D, congruat ipfi A; 
puncta veto B i C congruant ipfis punctis T, Vj 
infchur inquam quodfi in A M , fumatur quodiibci 
■| • *' P X pun- 
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pundtum K,pci- quod ordinatio applicemur' R E K FS 
femper duo quaa rata R K, eruam asqualia qua«: 
draco N M . Res c(l euidens . 


PROPOSiTIO SECVNDA. 

Sit parabob A B C , 8c ei fit circum- 
/criptum»paraIleIogrammum HB 
C IC , & omnia voluantur circa 
diametrum A D . Dico Cylin- 
drum ortum ex tali reuolutione, 
efle coiioidisparabolici ‘duplum. 

S Ececur A D , bifariam in E, Sc per punil^uoi £, aga- 
tur planum F X E V G , parallelum' planis H JC , 
BC , & mente concipiamus fruUum paraboiicutii^ 
B X V C j locari , adeo vc bafis B D C,iir A K, pun- 

6kum D, fit in pundloA, & linea DE, ^fupet EA. 
& fumatur in A £, quodlibec puq^i^ , per qooA 
planum O P L N M QR,facieps CTylindro 
culum, cuius radius ON, in porcionr&noidis 'x 
circulum , cuius radius L N, & in frulb X H J&jV,xircu-. 
lum,cuius radius P N . Quoniam enim qqai^rutn H 
feu O N , cft aequale quadratis P N L ex Sebq-i 

Jio Propofidoriis, antecedentis . Ergo, 8^ ^ circulus, 
cuius radius O N , erit aequalis circuEs, quorutn_^~ 
‘ ' ‘ radij 
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ladfjPN, N L ;& puti(JiumL , fatnptum cft vtcum- 
que. trgo oftmc^circuIiCyiindri H F G K/umpti iuxra 


.regulam planu H A K, Teii 1? £G i eruhc aequas omni- 
bus circulis frufti HXVK, & portionis X A V,supcis iujc- 
ca eandem regulam . Quare & CylinderHF G IC, eric 
xqualis frufto HXVK , feii B X V*C; & portioni X A V, 
nempe eric aequalis toti cpnoidi B A'C. Sed Cylinder 
HBC K, cft duplus Cylindri H.FG K. Ergo talis Cy- 
linder eft duplus conoidis B A C . Q^od erat often- 
dendunL^. 


E X di(f^is clarc infertur proponcum> nempe Conoi- 
des efte fexquialcerum coni fuper bafe B D C , 5c 
C]^ diametfu^ AD> Ratio eft^ quia conus^ eft fub-. 
triplus Cylindri , vnde, quorum Cylindrureft fex^Ac 
cpnoides rria, conus eiudubf' v ; 

*'- • t' ' • • • ' f 


LEM- 



Datis duabus re<^s lineis A B , B C> 
contineittibus angulum redtum, 
A Bi C , dataque F potentia , a 
pundto G^_ducere lineam qccur-. 
rentem A B , etiam prqtrai6tx , fi 
opus fit, in Odvt quadraljum F, 
fit ad re^angulym C OJJ^ > in 
. data pm^tione».-: AHDo,V,fn.lLs« 

'.‘..i j c;iiCi3i'^u X- 1 .X}-» ifiit t i ^iiil j . lUci 





..dbru3 
A aikupn. 

r|*r: :• 
ADiiH 

L.isb 


.^3 


S IT fcacCyqu^hafcetlF, adG?^ 

media proporuonalis H ; & fiutf/ vt BC Ff,' Gb^ 

H , ad B poucain ia dhxdiura ipfi A Bj 

BC^ 


DiQl‘!'.!dL. V 


B C, bifariam itt , &du(^a L K/ centro L , intcrual 
Io L K , f?ac feri^rcrrcufus , ctritrs cfiamcrer fit M N,* & 
fuperC N, ex parte oppofica, fiatfemicirculus NOC 
fiicans plrn^hiraD, efle quacfitunx 

nempe diiifla C O, effctjuadratumF) ad rcdanguluir 
COB , a4.G, Ducatui O N . Quoniam L C , efl 

^quafis L>ipfiLN 5 Cj:go&:MC, cfiarqua 

JBign ^adraciun BiK^elt xjquaie redanguic 
C N B , nempe quadrato N O . Ergo , & linea B K , efi 
sequalis N O . Ciim autem (" propter fimilitudinem 
jriangiiJlori^Y^OjR^ N O B ) recf^ngulura C OB, 
rtiwaggulq ^ub C B , in O N , feii in B K f 
re^angtilumCBlC, fit jcquale quadrato H* Eigo Sc 
redlangulum COB» erit squale quadrato H. Sed 
quadratum F, ad quadratum H , efl: , vtF,adG. Ergo, 
& vtF, ad G, fic quadratum F, ad reutangulura C O B i 
Q^d erat faciendum^^ 

/ ■ •' '' ^ 


Mii 


^ M. 


f 


S C HX) EiT M”: 




fT 


L Emma antecede"ns reducitiw ad Problema Vie- 
imuto.nJPaw bafe • trianguli rcdanguli, 6^^ 
media propo(tioi)ftb dnfiei hypotenufam, & perpen- 
diculum, inuenire triangulum. 




lio 


PROBL XXIir PROP Lvr ■; 

Datis ijfHem, quae in {uberiori Pro- 
blemate, facere eadem, quae ibi- 
dem, vt fuperficies portionis , fit 
ad fuperficiem coni, in data pro: 
portione'. 

D Ata proportio fit, quam hafictDB’, ad H,& 
dutfla BA, oporteat facere', quod imperatum 


clt. Datis etgo duabus AD, . 
‘D B , continentibus an- 
gulam redum A D B , du- 
catur a pundlo B , per pro- 
pofitionem antecedentem, 

B £, vt quadratum datx 
£ A, fit ad reiSliangulumi 
BE D, vt B D, ad Hi & 


C V * « 

^ J ^jr 


it 


{ 



• ’ ’ ’ ‘i' 


j 

k. £ I 

» F . c. 


conusEBF. Quem dico - r 

«fle quicfitum. Dcmonftratio ex Archimede eft fiici- 
liflima, quapropter ad alia tranfearnus . • ‘ 


9£3ic 


LEM- 
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LEMMAXXXIV- PRQP^LVII- 


. ^ 

Datim re(ftaftj AB, fe6tamvtcum- 
qpe in Q', rursum diuidere ih D, 




inter C , B } vt re<5i:ang{jlum- 
ADG, fit ad quadratum D B, 


imaata proportione . , 

\ ;ii •'0 s '■•1 fT i^i.rj^ntnT CG ; •- ’ ‘ 

b&eOHjn.ci .b^'Tr .i 

flQf Ifeeifitrii :niipOM(jii)^iiaBdc xsTum, fccundiim 
•JfTli aqnpj^ proj^cirkio d&i eft , «vel acquaKtatis*, vel 
cxceiTus , veFdefe^s ..iSi fit aequalitatis , foluctur fici 

, i > J • > ' • 

■ « It 'T Ke 'T i-iiv -W.? 'r> . ^ 'iit. ■ D .\ VU 

ni mr rV^ , )i fl bt / 

oftfjuq K jS < ^ A I. ,ul o{(.iDii:>in.ol o.< *fd i i H 

3v Bj adBC,,fit 

*B D i ad D JNam coiu Ik ; vt A B , ad, B C ,' fic B D, 

'ad DC f crgbJp«niHitaDdov eriC iivt/A ^ ,'ad B D , fic 
'fipfad C’Df- fiTgd, ,&/dit«dcndo , erit i! vt A D ,■ ad 
DIT^ swf l>tX: ^Qi^uc 'ie(ttangakra A D C, 
■Jflft^aeqoaloquadiato DB.’ i 'f • i' • ; ^ 

VEL fic. ‘Fiat AB, diameter cuiufcumque paral- 


lelpgTammiF B , & pcrpunapmCy agatur HC G j pa- 


lelpgTimMluF 

if^aUlla F'|i , Vil B E, & iuogatur HjE , £ccans B A i in D, 
'Dicd pun6lu5diD , cflc.qflsefitUm. “ i ' • 
vii. Qi^niam'enimtciai:>guJuiTi A D E, ef^ Gmilc trian- 
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> B O , nempe vnico re^angulo DBK, ) quia K B * 

upla. cft B OO NB,BO, erunc 

;c^uaiia diiobus quadratis D B , B 0 , 53 rc(f^angulo 

> B K. • Et communi ablato quadrato B O ;quadratuni 
''i B ^ nempe reiflangulum fub LB»5c M, ( quia N B, 



cft media proportionalis itiicr L B, & M i ) erit arquale 
quadrato DB,'5c reftangulo DB K. £rgo, quoniam 
n£tum eilTupta , vt Af * ad EC, ificL B, ad M i 8c^ 
eft, vt L B , ad M » fic quadratum L'B , ad rcflangulum 
CiibL B , in M , & quadrato L B > ed aequale rc^angu- 
luin A B G ,* &c pariter tedtaugulo fub L B , & M , pro- 
batum eft aequale quadratu D ^ cum rcdangulo D B K; 
ergo erit etiam, vt A.E, ad E C , fic re<^^angulum ABC, 
ad quadracumDB,cum rc«5langulo O B K . Sed quo- 
niamfupra^^um eft, vt A E , ad EG , iic compoiiCL.^ 
aABjBC, adB Kj 6cvt compofitaex AB, BC, ad 
BK,,Gc ( fumpta communi altitudine B D, ) rcifiangu- 
l^mrobtaii compoiitain D B,ad rcdtangulum D B iC ; 
fitreftangulumfubcompoGta ex A,B, BC, iu BD? dt- 
uiditur in duj>lum rciftangidum C R D , m rcdbangu- 
uo^ CL ^ lu™ 
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Ium fub i^fO, ifi n® jr^IEriro, & vcrcftang;iilum;A B GJ 
ad quadracUm‘l> aun B K ^fic icdbob 

^uliitn AQ DB> cutb dnobiisii^ftii^iuciB 6li>^iud ^ 
dtdnguUrinrDC Gumie^gaifitjvc cotum i-edsingjillkiti 

A BC, ad coxiim>peii)^ead quadratum DB» cum ttc< 
tangulo D3K, ablatum ad ablatum ,^nempe rectan- 
gulum A C, i) B, cuqir4uobus recuwgiilis.C B D,ad ab- 
latum rectanguiuip ]) B K. j ergo, & vc totum^ad^cotum, 
fcii vt A E, ad E Q fic re|iqura ad^itliqum, nempe (ic ex- 



;oiq ^ib?rr' fl*? 
(J . ;’ip 

fV , j ^ i j A 

,.i,«bcop - jB <Mi J . i > 

ccflfusrectanguli ABC* foper rebtaqgiriuM AiC^ 

& fuper duo ^ecrangdla CBD, ad ooackatumDBiJ 
Ergo, & componendo, vc A G, ad Ci|<, uc talis fcxccfTus,/ 
cum quadrato UB , ad 'quadracum I>B.aScd. talis ex- 
ceffus, cum quadratoD Bj &cit rcdbiarigiiiliKa A DC; 
Nam, duo'quadrata C B, B D:, extcdunrduolredlangula 
CBD VquadracaOD,* &: re<ianguIum'AC B je&ediD 
redlaiigulum A C , DB, reiiangulo A C Dj ^pod eun» • 
quadratoiC D , facit rc<5bi(iguildin A DjCw.. Ergo', 
vt A C,ad C E, Ec rebl:angaiariTA DH[D^^dqpiadi£miit 
DB, Quod erat faciendum*:* ^ . f >imi ' ^i;b z Lip 

iZi.d i Q^d 
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-aiQapd cVeroaflTumptum eft , nempe pundum D, 'c.i- 
iUiKiint^hG,B, patet cxprocelTu demon ftrarionis. Quia 
aort^iivC ^am,x:um probatum fit> vt A E , ad E C , fic 
rddan^lura ABC , ad quadratura D B,curarciaangu- 
teOB fcC, nempe ad re^angul^m iC D B, nempe, ex fup- 
poCwbnc^ad'reiftangu,lutn’K.C Bf.& ^*n fic, vt reccan- 
gulfOfi iA'B Cy adrfedangulum K G fit A B, ad K Cj 
eHt, ) id E Ci fic A B, ad C K . iSed pariter. fadu 

fic Aftjcum BG,‘ ad B IC* Ergo 
«flee ctiana., vt AB , ad C K, fit A B , cum B C > ad B K, 
itiinoreiip GlC * ‘Quqdcft abfiirdum. Et multo maius 
abfiiufiimi cBuckidetefArTiipunacuip D,caderct vitra C 
Jicgacadtt^iditffjfCih/’ • J 
<r)saiVpbpropprtt6dacaj6tdM^tuSyfit ca, quam — j 

6 riaG«E »^:& fidt; Vt EA^adACjfic, &du- 




1 1 Ci fii O 

, & ^ muixil^up 3 V . h\ a G mu f 

,0' ’ /X rr. 
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slflGui 

^ Ck Xi 


CJ 


iri 


h,i.p!.)i J I '-i'.*! •ji!;'- '‘-jk- 

J A '■• ,naTj»' n. ,' 1 .''» ^ 


phkOB, fedBiK BCi^arAjIC JJi;)->pofiia#ln‘ difcctum/ 

fi rt^dpf» A Bqlfc dipifa-B blfatidm in bJ, 

fifbw to pimoW^ y erigatur 
petpendieukiJs^Bii ♦ P^rixeidifcwpfBiMi^Bifiuiam ia-» 
Pj^mncMi: F ,>fiac ci«qualj^P^D iv(r6ftchdetur infe- 
rkis punotnmtfiBicadettfirttia;'Gv St fiac 

aqualis C 0;3Dic<vpUHctpin O , e?(fc':qua:riru£nv . 

/d Eodem 


J 


Eodem enim modo , quo factam e(t fupra > odende* 
tur,qMadratum L elle xqualc quadrato 0 3 « cutxL^ 
rcccangulo D 3 M, ac proinde etiam rectaugduC 3 
eife aequale quadrato O 3» cum rectangulo D 3 
Sed quoniam factum ell , vc £ A, ad A C , (ic dupla 
C3, ad3K,fif^C3,adBNv &vtC3>^3N»fic 
qoadracuif) C 3« ad reccanguluin C 3 {ei^ ad ci «equ^ ^ . 

le quadratum D 3 , cum rectangulo D 3 M . Ergo dc 
vc £ A, ad A C, fic quadratumC ad quadratum D B, 

cum rectangulo D 3 M. Ruratjm,quonramfupra factum 
efl, vt EA, ad AC, fic camEC, ad K.M, qoamdu- 
pla C 3, ad £ K. i ergo erit, vt E A, ad AC, dc amibo adr. 
tecedentia ad ambo confequencia , nempe EC csmi4*a 
dupla C 3, ad rotaro 3M . Sed vc £C, cum dapfa 3 C, 
ad 3 M , fic f fumpea communi altitudine D 3,) rectan-' 
gulumfub EC,in0 3, cum duplo rectangulo C 3 D, 
ad rectangulumD3M. Ergo, & vt quadratum CB, 
ad quadratum D 3 , cum recranguto D^3M , fic rectan- ' 
gulum E C, D 3 , cum duobus ^rectangt^lis G 3 D , ad 
rectangdlum D 3 M . Cumergl) fit, vttdfum ad totu, 
fic ablatum ad ablatum j ergo, ISc tpltc^iri ad-rdijum 
erit , vt cocum ad totum, fcii vtfiA , ad A C. Ergo , & • 
Vt £ A, ad A C,ficcxcefrus quadrati C3 , fliper ttcdui* 
guliim E C> DB, & Tuper duo rcctangula QB , 

quadratumOB. Ergo,&;componen(k>>iciiE Qad CA^ 
iic excefTuiduorum quadratotum C B, B D » rtt(>er rec* > 
tangulumEC» D 3,dcrapec duorectangulaCB O^ad 
quadxatutn O B. 'Ecconueitendo, vcqmdracumiO 1h 
Cevi , vt quadtamtu C Q, ( quiaCO^faccacft aequalit 
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D B , ) tU exccflint) ({uadciioitim C B » B O , Vei C O ^ 
fuper rectangulum E C > D B ,^reu £ CO » Tapcr duo 
re^angula C B D , feu B C O, fic A C , ad C £. Se4,Sc 
nAC,adC£,ru: rcdangulamA CO, adredahgu- 
iotn ECO. £rgo,&vcAC, adCE>t^ eftqdadra. 
cutnC Ot ad exoedum duorum uoadracorum C C O, 
fuper rctliangulum E C O , & lupcr duo re(l);anguli_j 
BCO,quamrcdlanguIum ACO, adredlangulucn.-.» 
ECO. Q^re, & vt vnum antecedentium ad vnuni 
confe<juentium,icii,vc AC, ad CE, fic arabo ante- 



'.is - •J. 

cedcRCia ad arabo confequencia , nempe fic quadrarum 
CO, dimre^t^igiiioACO>iiempe tedlanguiu AOC, 
^excefiiim' duorum quadtacorura 'BC ; C O, folum, 
iup^<loorsdaogulaB C O, oempf ad quadratura O B. 
Qsoderaefiwkndom. ; . 'i •' ' i . ’ 

^ : Qa^ autem afiumptiimicft, nempe pun^um D , 
cadere inter CvBi', patet. Qma non in C; nam cum 
^probatam , vt E A, ad A C , fic quadratura C B, 
ad m^angoldin M D B , nempe incalicafu , ad redati- 
gulum MC&i'&cumik yvc quadrarum CB, ad rcc- 
tangulum MCB, ita CB, ad CMj eflet, &vc£A, 
ad A C , fic C B, ad C Mi Quod cfi abfuidu, quia rupra 

fa^^uni 
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fadiudeil , i ad 

niaiiis abTu£d^n'£bi^clude^b|:;ii piuv^uoi D , cad^:^ 

.vitra C. lEr^ patet prQpofitUin.. . , i .1 

S'£ D pratC^Qs Lemtioa poteft vnica demdallracibnc 
comprehendent^ ombes ca(us^ facilius foluii.fed pef 
locum folidum > quam pon cticiaatile iikfuliipg^^i u) 

^ <) /’.! fj.:' CJ-, . . ' - V f' i l:;,v itqul 

-USnt -*r • « O O A. utiuc t O D 


uiPir tr p 'il I i>l3r5r;pii;ncc.^iuiu£i»s 

^Itesgodam.AB jdiuifa ici C dcuis^t». 
*lo fii', quam habet A.C^ ad IH?. Producatur A B, io 
W C B jB-Ej fintiequalesi & fufH.A E y diametro femt* 
circuli, erigatur a pundo B , petpcndic»IarfsBsFi&@* 
circa a 4 m C B ^ diametro teaoE^ifai A^C^ pcrpropi 5 3 . 
^ri mi conicorum, deCcribatur hyp.erbpiatranneiis'per 
^pundura F , cuius yerccx ficC; dcinde.'fiat / vt' H,ad 
A C, haC B > ad.'C i<C , vbicumquelcadat pun<!^um li, 
&Tuper I^B, Hae fchMcirculus ad catidera paitom cum 
^prioti, AC a puo(51o'.C , erecta. perpendiculari CG> du- 
lcatur Giii,i'fccahs hyperbplam in puncto O^-, dcmilTa 
wu r /t ‘ ergo 
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nil& 
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9’ P^^^P^^drcuIari O D , fupcr A B, 
fccantc ipfam iri D. Dico puriccura D, cflc quicd- 
tuiri. • . . 

Etenim , propter umilitudinem triangulorum G B C, 
ODB, cft,vtGC,adCB,ficOD, ^DB,- Sc pari- 
cercft, vc quadratam GC,'ad quadratum C (Ic 
quadratum O D, ad. quadratum DB. Sed, vc qua- 
dratum G C , ad quadratum CB, Ec K C, ad C B , nem- 
peA C, ad H , Yfa<3:ura cft enim fupra, viH, adAC, 
ncBC,adCK,‘ quare conuertcndo, erit, vt KC , ad 
■C B , fic A C ,.ad H\ ) Ergo, vt A C, ad H, fic quadra- 
tum O D , nempe re^fcangulum A D C , ( quod ci often- 
detur.sequale ) ad quadratum DB. 'Quod erat facien- 
dum»^. . 

Q^d vero redfangulum ADC, fitsequalequadra- 
to D O , fic patebit . Nam, quiaBC, cft sequalisBE, 
redUngulum A B C, ferit aquale rcdangulo 
A B E, nempe quadrato B F . Sed, ex 
propofitione*xi. primi conico- 
rum , cft vt red^angulum 
A B C, ad quadratum 
BF, ficrc(ftan- 
. gulutn-^ 

ADC, ad quadratum 
DO. Quare 

‘j patet propo- 

. • ' . ' fitum. . ; 

R LEM-‘ 
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LEM XXXV- PROP- LVIir- 

t • ■ * ■ 

Data bafe trianguli re6tanguli , & da- 
ta media proportionali inter cofnr 
pofitam> ex hypotenufa , &. per- 
pendiculo , & ipfum perpendicu- 
lum, inueriire triangulum. . : 

D Ata bafis (1.C AB| & data media propoitionalis 
fitC , &opoitcacioutmrctriangal<nn. Fia«,vt ' 
A B , ad C, fic C, ad J5 D , pofitam in directum ipfi A B; 
deinde data AD, fecta in B , rursum fccetur in E, vt r6* 



tur A F, F E. Dico triangulum AFB, efle quaefi 
tum— 

Qup- 
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Qupofam enim rcctangolum A B B , eft «quale tam 
quadrato £D>quain quadrato £F>ergo,& duo quadra- 
ta £D, e Fj pariter dux lineae E D, E F, erunt xquales. 
Tunc>quoniamredanguIu ABD,eftxquaIe quadrato 
Qpercondrud^ionem }& pariter eilxquaie re^angulis 
ABE,&AB,EDi ergo, & quadratum C, erit aequale 
rectangulo A BE, nempe^ quadrato B F,) & A B, E D, 
nempe A B, F E, quia dux DE, F£,oftenfxfunt xqua- 
les. Sed, propter limilitudinem triangulorum redian- 
gulorum A 5 F, F E , rectangulo A ^ , F E, cft xqua- 
le rectangulum A F . Ergo quadratum C , erit xqua- 
le quadrato F*2 , & rectangulo A F "B , nempe rectan- 
sulo rubcompolita, ex hypotenuEa A F , & perpendicu- 
lo F , & rub perpendiculo F 'B . Quare patet propq- 
(jcuaL_i». 


J ' 


• LEM XXXVI PROP LIX. 

Datis 'ijf(Jern,‘quxin propoficipne j;. 
facere eadem- , quae ibidem , vt 
quadratum E, 'fic ad redtanguium 
0 O B , cum quadrato O B , in 
data proportione.. . 


S I T data proportio ; quam habet F 9 ad G,& inter 
F , G , ioueniatur media H . Data autem ‘B C, ba- 
fe trianguli rcctanguli, Sedata H, media proportionali 
I • i ' R z intet 
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inter compoficam , ex hypocenafa; perpendiculo , &c 
ipfutn perpeodiculum , inueniacur triangulum C O : * 
Dico factum ellc , ^uod proponebatur . 



Qimniam enim rectangulumfub compofica ex CO» 
& O 7 , & fub O , e(l squale quadrato H j ergo <^a- 
dratumF, adhsec, habebit eandem proportionem^. 
Sed quadratumF, ad quadratum H, eft vc.F, adG.' 
Ergo , & vt F, ad G , Hc quadratum F ad rcctan- 
gulum fub compofitaex CO, 03, 
inOB,nempe ad rectangdlum . 

COB, cum quadrato OB. , > 

Quc>d erat faciea- ' ^ . v- 
dum . , 


I. . 





i¥ii 

l»4l 
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PROBLXXIVPROPLX- 

Datis ijfdem^qute in fuperiori Proble- 
mate, facere eadem, quae ibidem, 
vc totus 'perimeter portionis fit ad 
1 totiim perimetrum coni, in data 
proportione. 

* 

E Xponaturlinea K, potens Hmul duo quadrata^ 
B A , A D } & data ratio fit, 'quam habet A D , ad 
H. ' Datis autem duabus A D , D B , concinentibus an» 
gulum re^um A D Bjduca* 
tur a pundo B , linea B £ > 
vt fic, yt A D,ad H, Cic qua- 
dracuro K , ad re^angulum 
BEO, cum quadrato E O, 
per antecedentem propofi- 
cionem, & Eat conus £ B F. 

Quem dicoelTequarntum. 

Quia, vt A D, ad H , 
quadratum nempe duo 
quadrata BA, A D, ad rectiangulum B£ D, cum qua- 
drato E D , nempe, ex Archimede, totus perimeter pqr- 
cibnis ABC,adtotuiiiperimetrum coni £BF. Quod 
ciat faciendum . ‘ ‘ i-i - ■ • • ' ^ •• 



SCHO- 
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Q VamuisPropo(icionc 57 . propoficutn fic Lemma 
(ic vniuerfaiicer, atcamen » vc pacuic Propuntio* 
ne 5 8 . non indigebainusipra ad folutmntm atKeceden- 
tis Problematis, Hc vniuerfatitcrpropofTca^ fed cantum 
in proportione aequalitatis . Verum ad vbcrtovcftL^ 
fcienciam , & quia ex ipfo dependent aba Problemata , 
quamuisnon pertinentia» nec ad conos, nequeadrphx* 
ras , nec ad ruperficies conica^ nec adXuper^cicafpbe*^ 
ricas vpropeduimus ipTum vidnetralite^. ; Vtergaiapia*^ 
mus £iiK5^um ex ipfo manant^roloenv^a du^ 
tia Problemata 


PROBL- XX V. PRCm 


> I "ji. 


!' 'V 
fV 
I h.iV; 


Datis circuli diametro A doritt-i* 
, nuau in C» reperire interiB, iC»' 
pun^m D , vt ab ipfo' du(3:a tafr' 
- gente D E-j fit has;c ad p,'iS /ip 
. data pre^rtione . : ' 


>1- .. 1 r 


!'i , fv 'i i,): _ I' 

■ qn - 



.Ara ratio jf*t, quamhaber A B^ad.H^ qtisccoqr: / 
, ^ [jnuctut ad tertium terminum K i dciAd%*i Pf?> 

Propofitionem 5 7. data AC , fc(Sta in B , taliter fececur 

in D, inter C,‘B, vc re^angutam AD B, fic ad quadra* 

' — • 
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tumDC» vtAB, &apunAoD,ducatunaa 
geasl>£. Dico&^um dTc, quod proponebatur. 


Q^niatn enitia rt^angulo A DB, eft squale qua.- 
. dratum D E 5 ergo , & vc A £ , ad K » fed , vc quadra- 
rum A B, ad quadratum H, ita erit quadratum D E , ad 
quadratum DCi dc vc AB, adH, lic DE, ad DC. 

Qimd eiat faciendum . * 

- 

PROBL-XXVIPROFLXII- 

• ' V ' ' 

Iti triangub B A C-, a pun6to A", 
(int duitae duae lineae ^ A D oc- 
' currens B C inter B, C, 8c A E, 
parallela B C , indefinita j a pun- 
< iioB, ducere B G H F , tali le- 
ge, vt quadratum BG,ad reitan- 


gulum F G H , fit in data propor 
trone . Dat» 
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D Aca rec^a BC, Tccfla" in D, rursum fcceturnnK, 
inter b,C,pcr propoficioncm 57. yc rcdfcapgu- 
lum B K D , Hc ad quadratura K C| in data proportio- 
ne , qu2e fit ea > quam habet v. g. f B C , ad L , 5 c per 
pun( 5 );ura K, ducatur KG, parallela C A, occurrens 
A D , in G , & per punda B, G , ducatur linea B G H F, 
fecans A C , in H , & occurrens A £, in F . Dico lineam 
BF,eflc quxfitam . ; 



Q^ntarq enim re<^anguluraBKT> \ ad quadratum 
K C > habet rationem compontam ex rationibus B K,ad 
KC, &DK, adKCi crgOj& ratio BC, ad L, compo- 
netur ex iftis proportionibus . Sed vt B IC , ad K C , (ic 
( ob parallelas G K , A C , ) BG, adGHj & pariter, vt 
D K ,‘K C, fic D G , ad G A , 8^^ ( ob parallelas A F, 
feD,) vtDG, adGA, fic BG,adGF. Eigo,&BC, 
proportio ad Lj componetur cxduplici proportione^, 
nempe B G , ad GH , & B G, ad G F, qux dux faciunt 
rationem quadrati BG, ad redlangulum FGH. Quare 
patet propohtum. 

Q^mqis vero hoc Problema fit fic vniueifale , atta- 
men 
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ilT, ffljfinpnerit ihutjl^ tradere aliani propofitionem >n_^ 
rjj. propoitione asqualitatis , quae non fupponet propofi- 

Q. j • ; ' ; il 

f[ Datis ergo , quae fupra , ducatur D H , parallela A B, 

f &pttB,&H,'ducktur BGH F. QuamdicoeATc quaefi- 
taci* NaiH'( ob!paralUlas Hp^fiA,) du,o triangula 
’ AksrADB, luntaequaliai &demp?o communi tria- 
guloAGB, trianguluiil Witjcquqle^triarigulo 

BGD. Nunc j quoniam triangulum B G D, ad trian- 
gulum 'A G H habet rationem cdmpofitam, ex ratione 
rtianguli B Gp^ ad MiangulunV G A=F / &'^trianguU 
GiA F , kd tfiangakimG-A'H » autcin triahguluhl__j» 
BGD, ad triangulum GAFr hc^ pquia ifta' triangiiU 
funt firailia ob parallelas B D i A F , ) quidratUm G B, 
ad quadratum G F; & vt triangulum G A Fj a'd triangu- 
lum GA-H, fic F G, ad GH.- Ergo triangulum BGD, 
ad triangulum AjG H , habet *ratf|onerr<- coinpbfiwniilj 
ex rationibus quadrati B G , ^ (JUadralu G nempe ex 
duplici ratione B G,'ad GF,j6t GF,‘VdfcH , Sed 
rationes B G , ad _G F, &: G F , ad G H;* faciunt 
rationem BG, adHG. Ergo triangulum BGD/ ad 
triangulum A_G H , habet rationem compofitam, ex ra- 
ciipniousB G,aid GF,&BQ(adGH- Sed iftaeduae ratio- 
nes componunt etiam ra^oncnrj 'qiiadrati BG‘,. adreb- 
tangulum F GH . Ergo vt triangulum B G Di ad trian- 
gulum AGH, ficqiiadratum BG, ad ic(flangulutn-«a 
F G H . Sed triangulum BGD, probatum xquale 
tiianguloFG H . Qmare &c. Qupd&c. 

• - S PRO- 
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PROBL XXVII- PROPLXIII- 

• * r 

I 

Data fphaerse portione , , conftittiere 
cxmum fupereamdem ballm por~ 
tionis , vt pcHtio fit ad 
data propbrtibne ^ , ;, V ‘ 

■ . ■ i/ • 

S I T dau portio A &€> Tplmsr cuiu} diametes 
ccntiam £, 6c daca propoct3ofii,,(pam habtt FD^ 
adfi. Oportetfaccre&c. FiAC^ vtFI>, ad?FD, cum 
FE, ficDB, adDGj t - . 

fiat conus» A GC, cniuf, . G .. 

axis fic G D. Ergo com» 

A GCycx Archimede fu-" . 
pra citato» efi xcjualis poi> 
tioni ABC.. Fiat ergo,¥C 
FB,ad.H»TicGD,adDK, 
vbicumque catkt K , A 

fiat conus A ICC* Quem 
dicoefiequxfitum. Nara 
conus GAC» fed portio 
ABC»cftadconuA.KC> , 
vt G D, ad DKj£cu vt 
F B 5 ad H . Qiiod erat 
faciendum . 



LEM- 
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LEM XXXVII PROP- LXlV 

» / * / 

Dato Squdittet triangulo ABC, cu- 
• ius . yertcx B , ducere a yertice 
B , Ihieam B D , occurrentem la- 
, teri A C, etiam produdto , vt qua- 
dratum vnius lateris , puta B G » 
fit redtangulum fub alio late- 
re in dudtam , nempe ad re£tan- 
gulum ABD, in data propor- 
tione polfibili . ' 


Tl^ Ro portio pollibilis e(l > quod (i proportio Hc ex- 
f c^us|ij.c, qa^h^betqii^t^tmn 



® redangolura fub B A , in perpendiculum» quia 

noneflet ducibilis»cumeUet minor perpen- 
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diculo.. Data Mti 6 fit quam haiBc'!: A C 7 ad H j 6 ^ fiic 
vt A B , ad B C , (ic B C , ad K',* & fiat vt^A C , ad H , 
f\c,K . , ad aliam , quae non erit minor perpendicdip 
trianguli , vt patebit ex determinatione Lemmatis, 
ac proinde fi ducatur a pun«S);oB^occurrec ACjOccur- 
rac in pun^o Dico quadramm 5 C > cfie ad re^an> 





/ >. riJl 
rr*w rrifiT'’) 

H •>./ 


ni y: 

ai. A 


o 


i - 




; i} ht, i o < . vj ( -j ;c'^' 

gulutti 'A fi D , indWprojibrtibtic A C i"ak / Nam^ 
quoniam fadum efi , yt A B , ad B C , (jc B C , ad K 5 
ergo quadratum B‘'C“, critafctjuale redbafigulo fub A B, 
& K . Ergo h^c ad leitangulu A B D, habebunt eandem 
proportionem . Sed reftangulum fufi A B, in K , ad rc- 
(flangulum A B D , cft, vt K7,'ad BDi &ycK,adBD, 
fic A C, ad H . Ergo, & yc A C, ad A fic qfuadratum-j» 
B C,ad redangulutnA B D . Quoderat faciendum. 

Qimd vero BD, noafit minor perpendiculo , patet, 
vt dixi , ex determinatione . 

i.- -viL.it-qnq ni , A E oui rrr. nr. H 

-'! toairtnsi) - 3vl!3Xic;i tCl X 

Al. i: ? PRO- 
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PROBL- XXVIII- PROP-LX V- 

< , , i ’ fr* '■ 5- ' ' . ^ . > ■ ■ ’ 

)acis ijld^ . quae in fuperiori .Pro 


blemate , facere eadem ^ quae ibi- 
dern ; vt fuperfides fphaerica por- 
,’:.tionis'i:fir ad fuperficiem.conicam 
;;;.coni,' m data proportione; ] . ; 

• r- - ■ • • - ^ ■ f 

D Ataportib fitABC,&ciaca ratio fit, quam ha- 
bet At) i ad H. -Oportet facere, quod impe- 
rafMm^ft. pueaturB A.Infra patebit oportere propor? 
rionem datarn minorem effe ea, quam habet quadratum 
A^fr) ad quad*fatum Ap.^ ‘ ^ ^ 

A^ vertice er^ . A , dkti . ; , E ' / 

trianguli A p,B, ducatur {* \ . . 


Ai;lcc8rr'enibB,inE;- - ■ V V"“^ ^ 

Tfcquidratum A R,‘ fit ad ' V-^ 1 

re<5langulura vt rj^ i' 'i' 

A D, adH', & ex trian- /y ^ \\ 

guJ<5lEAP.,rj3uolutdcit- ‘ • 

-E rP, iiat, conus A E C.^i f // i-\y ; - . f 1 ’ ‘ ; i 

I>ico jconijm’A ECj c(Tc'"/ y ^3 . o^i ^ .. 

quaefiium . Patec. fa^iU?. A-^ u) • :!. C i:'- '- 

ter i nam fuperficies pot; , 
cionis ABC, adfupcrficictncohi E A C,'cft, ex Archi- 
mede fepe citat» ^ vt^quadfStt^im BA^-dftd're^J:angulbi? 
E A;D , nempe :4r. AB, '^ Mv iQilpd fciat fac ieh 
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Quod vcfo propoiiio dica ddbeac eflc iTiinor , 
quam habet quadratum B A, ad quadratum A D , pa- 
teti quia aliter cum non po^(4uci A£« coiiui £ 
non cflcc cbndruibilis. ‘ ' 

LEMXXXilX- PROP- LXVL 

SkporcioiABG,^iiis vertexB,axis 
BD,' diameter bafis AC , &elu- 
catur A B, fiatque vt D A,ad AB« 
ita A B» ad aliam, jqiic\erit ||pfi 
• A B^ maior, Sc fit A £,• pccurr 
rens D B', pro.du^xm E'! DicOi 
quod fi ex triangulo E AD ; fiat 
. conus E A C , Tuperfiqe? conica 
talis coni erit xqualis Puc^ficaei 
{phericx portionis A B-C j-*'' ■ ■ ‘ 

I .Nfpiciatur fchema antecedentis Propoikionis’. Paoet 
propofitum, quia re<liangulura E A D ^ «ftatqaulc 
quadrato AB. Ergo, cx Archimede, fopwScics 
portionis, erit aequalis fupcrficiei coni. ’ ‘ ^ ^ t* 

. C O R O L L A R I V M. 

E ;X di^ig dgduciqir»tgt<toi pe ri meemmpattioniv 
«(Te aequale {cKi pcurotCiio^cpiu^adKtitajism 
comeouni . SCHO- 
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’W I n6i» eririmitib por- 

“m tfo fii beAufp^iam y krcus- coni erit aeqtmle 
iffietTo {pejeras, qoiatUfic A B , eilmetiiapr^ponio- 
hsinter Dvf^imtiiaimiiuinrpiierx, irciianiecram ^ 
Dtecur etiam > (i piacec,tocutnipeiifnecrUni coni cffa 
pium circuli maximi Ibhxrx s ac proinde fe habere^ 
cfrculufn maxiinum,ku adrtfam bafim> vc Cylindrus 
ea^em bafT, &aidcudine,* ad conum. 


iliter,ij^uo^ fi Problema ' ^ 

ebet folui , oportet ra* j \ r-— S i 

lonem A D, ad H, efle / \ " 

aimwem quaiifrKabct p ; • i y ^ V 
c<f!aflgolum‘ E A D , ad ^ 

[uadranim A D. Fiat er*'-^ \^^ \\ 

50, vt A D, ad H, fic EA, f //a ^ \ \ 

id aliam, «jpar ex deteimK \ 

latidni erif 'ii^or A D,- W ■ j -- ' - ■ ' 

tc proinde^ fi‘ datator^ S. ‘ ^ 

piHiib' A^ ^occurret ‘ DE , occurrat in F> & fiat conus 
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AFC. 'QoeAi afo^efl>qu±fictii|i .]E)errtonfttado eft fa- 
ciliflima ; quia vt A D , ad H , fic E A , ad A F, nempe, 

( fumpea 'communi alciiludine A Df^TcAangulu ’E^ E35 
ad redangulum E A D . Nempe quadratum B j^,s?qua- 
le redangulo E AD^ad rcdianguIumEAD.v /Nempe, 
fupcrficics portionis ABC, ad ujpci^cl?nj;cioni AP C.4 
Q^d erat faciendum. 1 ;■ - .j . '4 

LEM- XXXIX PRQP- LXVIir- 

f V * 4J ^ • 4 . i 4 «i* ,* »V4 ♦ • 

Dato triangulo A B C .cuius vertex ■ 
‘ B j ducere a vierf "jce BV Iinea'BD, 
occurrentem A.Cj produ6t£e ( fi 
' opus fit j tali lege,, ytdpg.q^^^ 
■.drata.-C -B^B- fintijia're(^a]|- 
gulum DBA i’ currt ;;^adrato 
BA, in data ratione pdflibili i’ •' 

I V»ra j 1 i i , * 1 .*». 

E Tiam hic oportet propor 4 iqi^m datam nqn efl g y^ 
maiorem ea, quam habent duo quadrata C B,B A, 
ad quadratum B A,fimul cumret^angulo (gb BA,in 
perpendiculum jaliter B Djnonppflet duci> quia ef- 
fe: minpr perpendiculo, yc confideranti patet- 
Daca ergo ratio fic , quam habet AjCr^dild, ^,g;r^a- 
tura p,und:o A SHipfi A B-, pjcrpfn 4 ipjI(iriAA/§ifpqua- 
lis jph B Gi & ducatur B E. Tunc fiat, yt P/ 
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/ic B E , ad K 5 deinde fiat vt A G, ad H, ficK, ad aliam, 
quae ex determinatione Problematis, non erit minor 
corapofitaex A B , & perpendiculo , vt patebit ex pro- 
ceflu demonftrationis . Quare fi abipfa aufcracuracqua- 
lis A B , ac reliqua ducatur a vertice B , vtique occur- 
ret AC. Occurrat ergo , ac fit B D . 



Quoniamenim faiflum eft , vt A C , ad H, fic K, ac 
D B ^ fimul cum B A,ac vt K,ad D B, cura fi A , fic ( fum 
pta communi altitudine fi A , ) re^hgulum fub iC,ai 
iub B A„adre<51;angiilum fiibcompofita ex Dfi, 8^ 
fi A , in A fi , nempe ad re(5^angulum DBA, cura qua 
drato fi A\ Ergo, ac vt A C> ad H, fic iciSUnguluai fiil 
K,in AB, aemp^qtiadran^ ,BE* ( nam udum el 
fupra, vt A fi, ad fiE > fic B £ , ad K ad re^ngulun 
D fi A , cum quadrato B A . Sed quadrato fi £, 
qualia duo quadrata fi A , A £ i & quadrato A £ , eiVac 
pualequadratumBC, ex confiru<f%ione. £rgo, 5^ 
vt AC ,ad H , fic quadrau Afi , 8 C , ad re^ngulut 
DBA, cum quadrato A fi. Quod erat faciendum . 

T PRO- 
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pKoBL-XXX- PRbP LXIX^^ 

* ' • * « .S • i 

Datis ijfdem , quas .in (uperiori Pro-" 
blemate facere eadem , qux .it)!-' 
dem.vt cocus perimeter portionis, 
fit ad totum perimetrum coni, in 
data proportione . 

D Ata proportio fic , quam habet AD. ad H, quam 
patebit oporccre minorem e(Tc ea, quam habent 
duo quadrata B A, A D,ad duo quadrata A D. Per Lem- 
ma ergo antecedens vni- 

ucrfalius propofitum , a £ 

pun<ilo A, vertice dati;' 
trianguli B A D, ducatur 





conus- A F Qu etn^ H i i ' ' ‘ 

cocire <Ju£e-(itum V' • •' « •' '* ^ " • 

" yc A' D , ad H; fic duo!quadrata S X, A D * ad 

lA.*, n A T-v : f , y 


A*F; vt diio quadrata ^ 

B A / A Di (int ad re<JJ:ah- ' 
gulum- F A D‘, 'cum' qUa^ ‘‘ v 
drato A Di Vt -AD , ad -V i // 
H^eciBPtriahguIo F A 
reuohno circa 'F D, fiat'* 


reOatigulum PA D,- cum Quadrato, A Dinempe, « 
fepe diais , perimerer portionis A B C ; ad perimettum 
com AFC. 'Dbterminatioejleuidchs, quia aliter Bro- 
bleinaefletinrolubile, vt torifiderihti fiet roanifeftum. 

PRO- 
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P4VQBn.'XXXI PROP LXX- 


Idem . 



^ J • f 

M|‘0 C * idena Problema. rdluecur aliter^ & £icilius 
K fnuenUturconus E A C , cui^s pcrimetcr iic x. 
‘qualis perimetro portionis ‘ABC. Dcjnde fiat, v 
A D ad H 5 fic E’A , cutri A D , ad aliam, qo* cx deter 
minatione, erit maior dupla A D . Qu^re, ?i ex ipfa au 
feratur aequalis A D, reliqua erir maior ipfa A D. ; Ergt 
^teritduci a pundo*Ai lii t)B.' Dodatur crgiovbi 
cunque oad^t , ^ (it A F 5 & ^at couuk i vt priusj AF C 
Qi^m affero efle quaefitum . 

‘ Demonftratio efi facilis,- quia vt AD,adH«ficEA 
cum A D, ad F A,, cum AD, nempe ( fumptaicommun 
altitudine AD») redanguium EAD, cum quadrate 
ADr nenipeperimecerconf A EC, ‘ad perimetriun^ 
coai A FC. Q^d erat faciendum, ' 1 


S C H O L I y M. 


D Vp fequehtia Problemata , quoad folida ab ali j: 
jdemonftrantur, acfoluuntur, \ nemine vero 
quod fciam, quoad fuperficies; quare ipfos foluemu: 
quoad fuperfiicies. 


... • i : 

\ 

ii.) Ui.i . 


04 $ 


I’ 5. 


r» ’ ( 


LEM- 
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‘ LEM XL PROP LXXI- 

In dato triangulo du<5to perpendicu- 
lo ab angulo verticis in bafm> edu- 
cere ab eodem angulp.aliam Hnea 
‘ in bafim protradtam etiam fi opus 
fit, vt- rcdtangulum fub du6ta, & 
fub perpendiculo „ vna cum rix- 
tarigulo lub vno latere, &lub eo- 
dem perpendiculo, fit ad hoc ide 
re£l:angulum, cum quadrato alte- 
• • rhis lateris, in data proportione. 

D Atum triangulum fit A B£» data vero ratio, qua 
habet A B, ad H> & (it duda perpendicularis 
BO. Oportet a pundlo B, ducere BC; vbkunque 
occurrentem A E, vtredianguIum'CB£),cumre(5lan« 
A B D » (It adidein re<^afigutiim AB D , cum uuadmop 
BE,vtAB,adH. ' • ‘ . , 

. Patet in primis , Lemma quinque habere cafus , (e> 
eundum diuerdtatem anguli verticalis, dc diuer 
modum cafus perpendiculi. Poted enim, vel cadere in- 
ter A, £, vt in prima figura i vel in ip(b pundo A » vc in 
fecunda, quando fcilicet perpendiculum efi idem, ac 
latusBA j vel in ipfopun^o E, vt in tertia, ^ndo 
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(cilicc^eft idf m» ac latus B E 5 vel extra A E,,ad partes E, 
vein quarta ) vel tandem extra A £, ad partes A, vt in^ 
quinta . In primo, quarto, 6c quinto caru,opqrter,quod 
fi proportio (it minoris ioxqualitatis, tamen femper (it 


< • >■^'1 i 




maior ea, quam habet redbmgulum A B Djcum quadra* 
to B D , ' ad rc£Unjgdlum A B D , cum quadrate 
BE. In fecundo ca(u Oportet e(Te maiorem ea , quacr 
habent duoquadrataB A ,ad quadrata B A , B £ 

Tadcm in tertio cafu, oportet (emperelTc proportionen 
maioris 'iiiaequalicatis <• Determinationes facile cron 
manifcBx confidcranci fnam,n aliter e(Tet, quam deter 
minatum tftrB hoopoffet dud s nam, vel e0et atqua 

■ lis 
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iisB p, vel nwnoi.^, ,Hisprdial>i^^^ ve,:h<^- 

,pcndicuIumBp„adUtus SJE„ ficB Ey ad Fj dcinrle 
H ,ad A.B ,iic compofita cx,A B ,&F , adK L, 
aip futuram tnaiorem i p/is jE> , B D , ( vt patebie 
inferius . ) Si ergo a tnaiori K L, auferatur K G, «qua- 





A-iu P.nC.-D, A E. e 

lis reliqua GLicrit maiorBD» Ergo, poterit duci 
a pundo B , ad aliquod punifum lineae A E , etiam pro- 
du(3;£ , fi opu& fit i ducatur, & ficBC^ Dirn fiu^n m M 
effe, quod pioponebacur. Patet. Nam, quoniam 4- 
dfurn eft , vtf 1 , ad ^ B , fic ^ B, cum F , ad K L , acm- 
pe ad duaa A B , B C ; ergo conuertendo, erit yt .rfB, ad 

ad.dB } cum F ■ Sed vt G B , eunt 
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BA i } cumF,fic (fumptk communi altitui^inc 
B D, ) rediangulum C B D,* cum rc<5tangqfo i^BE^ad- 
ideiti>rc4iangulum^(^ BD.j cum rccSianguId fiib B^^D, in ' 
F, nempe cum quadrato B E, (' quia fadura efl: , vc B D, 
adB£,Bc BE,adF. ) Ergo vcAB,adH, ficduorc- 
(^angula CBD> & ABD,ad idem rc<f^angulum_^ 
A B D , cum quadrato B £ . Qimd erat faciendum . 

Quod iCL, fit maior AB,:*B D, patet ex proGeffii 
demonfirationis, & ex Lemmatis determinatione . 

i -i ‘ : /"■ 

SCHOLIVM. 


P Ropofuiinua.hancpropofitionem aded vniuerfali- 
tet) quatnuis p;o folutionc futuri .'Problematis, 
non indigeamus tanta vniuerTalitace , ad vberiorem.^ 
feientiam . 




PROBLXXXIL PROP- LXXH- 


t . 


Dato feftore /^haeticd jnuenire rhom- 
bum conicum ^ cuius vnus conus 
JIv' ap;'conus feadm;; ba- 

[d fis conorum litibaus coni =le£tor»sv> 
adeo vt fuperficies rhbmbi',Tif ad 
''^.Juperficienri fedforis , in.Hata pro- 

‘ — pOrClOnC . udinorli iij non » ^ubn^:^•- a:i c >j 

Hoc 


* «« I - * 
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H O C Pioblefna triplicem habet cafum (ecun- 
diim quodfo^or , velcfl; maior, vel iniaor, vei 
squalis hemifphsrio, Icilicet quando fedioc degenerat 


in hemifphsrium fecundum dinerfos cafus, Prc^le- 

ma recipit diiierlas determinationes*. Sit ergo fphxra, 
qiius.diametet G F > centrum C , Ht (c£t6r D G E C, 

verminor hemifphsrio , vc in prima figura , vel maior, 
vt in fecunda , vel squalis , vt in tertia , ( quamuis im- 
proprie hemifphsrium dicatur fe^or , (icut, rhom- 
bus inueniendus , non efl rhombus , fcdj conus , quii.^ 

hemi- 
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liemifphasrlj non cft conus ) Pariter in fecunda figura, 
fe(5tor maior Jvniifph^rio non habet conum, fed eft 
minor portione D G E P, quantitate coni D C E . Inccl- 
iigaturcirculus maximus D G E F, ortus ex fe(5lione^, 
& reliqua, vt moris eft j & iri omni cafu , duda p G,ac 
in fecunda figura, fadla PL,«TqualiPCj &iundlis DL, 
L E , ac intclJe^lis conis D CE, DL E, pater iftos eiTe 
5equales. Data ergo ratio fic, quam Labet FC, ad H. 
Oportet, quod fi hxc fit minoris ina:qualicaris,fic tamen 
in primo, 6c fecundo cafu, maior ea, quam habet rei^lan- 
guium C D P, cum quadrato D P, ad recianguluni.^ 
CDPjCum quadrato DG. In tertio vero cafu, o- 
portet maiorem eflreea,quam habent duo quadrata C D, 
ad quadratum CD, cum quadrato DG. Tunc, perante- 
cedes Lemma, dato triangulo C DG,& du<fio perpendi- 
culo D P, ducatur D K, vt rc(f;iangulum C D P , cum re- 
dtangulo K D P , ad rc<SI:angulum C D P, cum quadra- 
to D G, fit “Vt F Gyad Hj ^ i ntclligatur rhombus KDCE, 
in piima,KDL E, infecunda, & conus KD E, in tertia 
figura . Dico fadum efle, quod proponebatur. 

Nam , in prima figura , proportio reiflangulorum 
C D P , S: K. D P , ad rc<ftangulum C D P , cum quadra- 
to D G, cft ^adem cum proportione perimetri rhombi 
X D C E,ad fupcrficiem fe(5loris OG C E, ex Archime- 
de fa:pe citato . In fecunda vero figura, ell eadem cum 
proportione fuperficiei rhombi K D L E, ad fupcrficiem 
ledloris DGEC. Qma fuperficies ft<5loris confiat ex 
fup|rficiefph£crica portionis DG E, 8 ^ conica coni 
DCE, cui efi aequalis conica coni DLE. Interci3_i 

V fieura 
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figura autem , efi eadem cum ea , quam habet totus pe* 
rimeterconiKDE,adcotum peiimetrum heinifphxrij 
DGE. 

Determinationes , Cc reliqua , petenda funt ex ante* 
cedenti Lemmate j nam prxlens Problema , aliud non 
efi; , quam antecedens Lc mma . 




PROBLXXXIIIPROPLXXIir ' 



In data/phaera reperire fe6torem, cu- 
ius fuperficies fpherica , fit ad fu- 
pei hciem conicam fui coni, in da- 
ta proportione . 


D A.txfpbsra: fit dia- 
meter D B , cen- 
tru £,&data proportio fit, 
quam habet B E, ad HF. 
Oportet facere, quod im- 
peratum eft . Sumatur ip- 
fius HF, dupla HG, 2c a 
fiat, vt EB, ad HG,fic 
HG, adK,- deinde diui-“ 
daturBD,in 0,vtfic, fi- 
cutBE,ad K,ficBO,ad 
O D, vbicuiique cadat 
pundlu O, dc per O, duca- 


tur 
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tur perpendicularis A O C, ipfi B D , & reliqua fianc, v-c 
in fcheinace j & incelligantur folida, &c. Dico inuentu 
«fle fedorem A B C E, flue maiorem, flue minorem 
hemiPphaerio, cuius fuperficies fphxrica ABC, fit ad 
fuperficiem conicam coni AEG, vcBE,adHF. 
Nam, quoniam fadumeft, vcEB,adK, ficBO, ad 
O D,& proportio B E, ad H G, efl fubduplicata propor- 
tionis B E , ad K , & pariter proportio B O , ad O A.eft 
fubduplicata proportionis B Ojad O D. Frgo,& vc B E, 
ad HGjficB O, ad O A. Et ad confequentium dimi- 
dias . Ergo vt B E , ad H F, fic B O , ad dimidiam A O. 
Sed, vtBO, ad dimidiam A O, fic ( fumpta communi 
altitudine B re^languliim DB O, nempe ei as qua- 
le quadratum AB, adredangulum fub DB,in dimi- 
diam AO, nempe ad redangulum fub dimidia B D, 
nempe fub A E , in totam A O , Ergo vt B E , ad HF, 
fic quadratum A adre£tangulum E AO^ nempe^ 
fupcrficics fphacrica portionis A B C, ad fupcrficicnx-i» 
c onicam coni £ A C . Quod erat faciendum . 

S C H O L I V M- 

V r diximus fupra , hoc Problema comprehendit, 
tam feriores maiores, quam minores hemifphae- 
rio, & femper punctum O , diuidet B D , vt poflit fieri 
conus , praeter quamquod, quando proportio erit dupla» 
quia tunc,pun(Sl;um O, cadet in £ , nempe in centro. 

Dominus Ricardus Albius Anglus, Vir nobilitate^ 
fanguinis » ac eruditione confpicuus , in fuo hcmifphac- 

V a rio 



Problema in fuperficiebus conicis ,at animaduertimus. 


lidum fit quod libet conoides , vcl portio fphxra: , fpbx- , 
roidiSjVcjroliduracycloidale, vcl quodiibctaliiid. 


PROBLXXXIVPROPLXXIV. < 


Daro quolibet folido rotundo ADB, 

' circa axim D cuius bafis fit cir- , 
culuS;, cuius diameter fit A C B , 

- vertex eius fit punftumD, 6c da-, 
to conoECF, circa eande axem 
I CD;, cuius bafis fit circulus EDF, 

^ tangens, folidum in vertice D> fc- 

> care folidum A D B , & conum 

' 1 $ ECF\, plano GM » bafi paralleltf 
vt fa£l:o cono G C M , fit hic,, ad. 
t conum HCL abfcifsum a cbno 


phxrio, fed in quocumque fobdo rotundo ortoex rcuo- 
lutione circa axem, cuiusbafis fit circulus i fiue tale To- 








D Ata proportk» fir , quam habet C D, Gct Py 

(idCvcP, ad r^C, lic quadratum DE, ad qua- 


draium D O, & iiindla OC , |>crpun(flam G, vbiCO, 
(ecat fuperficiem fdlidi ; 
ducatur planu GHK.LM, 


inrellj] 


^quaefitos E(l eniin^vtCD) 
ad P > Cic quadratum O O, 
ad quadratum D £ 5 nem 
^c(ob parallejas OD,G,C0 
uc quadratum Gi\,ad qua- 


0 X jC 

T tr 




//) 


dratum H iv. V't autem quadratum G K , ad quadratu 
HK, (ic circulus, cuius diameter G M> ad circulum-^, 
cuius diameter H L , nempe conus GC M, ad conum 
HCL. Quod erat faciendum. 


PROBL- XXXV- PROP- LXXV. 

Datis ijfdemjquaE in fuperiori Proble- 
mate, facere eadem , quae ibidem, 
vt (uperficies coni GCM , sit ad 
fuperficiem conicam coni HCL, 
ve CD, ad P. 


NtcIIigantur omnia plano confueto modo; & 
datis duabus redis lineis CD» D£, continentibus 

. angu- 


I 



angulum rev5bum C D E , ducatur C O, vt r 
C OD, fit adrc(5tangu 
Ium C E D, in data pro* ^ P 

portione C D , ad E , per O E D 

propofit. 5 5 . & per pun- \ "" 

d:um G , agatur planum , 

& fiant omnia , vt in Iu- / \ \ 

periori Problemate. Dico / \\ j 


Na, ob parallelas OD, 


vt retlangulum C O D , ad rcdlangulum C E D, nem 
pe,vt C D ,ad P , fic redtangulum C G K , ad re(fl:angn 
Ium C H K , nempe fuperficiem coni G C M, ad fijper 
ficiem coni H C L . Quod erat faciendum . 

V PROBL XXXVl- PROP IXXVl 

Datis ijfdem quae in (uperiori Pro- 
blemate, facere eadem , quae ibide, 
. vt totus perimeter coni C G M , 


3 adtotumperimetrumconiCHL, 
sit vt CD, ad P. 

A d folucndumhoc Problema, vtemur prop. 6 S, 
nempe, ducemus C O, vt re^angulum C O D, 
cum quadrato O D , fit ad lineam potentem rcdlangnlij 
quadneq ED» veCO^ ad^^ & perpun-* 

. * / 







<^um G .ducetur planum, vt prius, & reliqua fient vt 
prius. Dico pcrimctrum coni G C M , effe ad perimc- 
trum coni H C L , vt C D , ad P . Demonftrario efi fo- 
cilis, ac proinde omittitur. 

LEM XL[. PROP- LXXVri l 

Sit re6ta linea A B,{e£ta in C,vel bifa- 
riam, vel non bifariam,fed adeo vc 
A G , (it maior CB^. Si rursum 
C B , ftcetur in ^ & D C , fece- 
tur bifariam in E ; tria re6tangula 
^ A C B , erunt maiora tribus recfta- 
* gulis A C . E B , tribus redfangulis 
EDB,6c duobus quadratis CE. " 

Q Voniam enim BE, maior cft B D, &DE,E C, 
funtasqualejj ergo tria redangula BEC, erunt 
' maiora tribus re^angulis B DE. Sed & tria qua» 
drata C E , funt maio- 
ra duobus quadratis 

CE; ergo triarectan- l.- . " — I '{ 

gula B^EC, cum tribus A C E D B 

quadratis CE j nempe 

triarectangula BCE, erunt maiora tribus rectangulis 
BDE,& duobus quadratis CE. Sed, fi linea AB, 

Tecta 




■ V,' 




3 




(J li /lunt apqiu. 
lia eribus rcctaugulis ACE,- fi vero A C , eft nidior C B, 
tria reaangula ACE, funt maiora tribus rcccanquli^ 
BC E. Ergo, in vtroi]uecafu , tria reccangula ACE; 
erunt maiora tribus rectangulis B DE , &: duobus lyua- 
dratis C E. Et communitusaddiiis tribus rectangi|Iis 
C, E B. Ergo tria reaangula ACE, cum tribus 
A C, E B;qux omnia faciunt fria rcctangula ACBV 
erunt maiora tribus rectangulis AC, E B, tribus rectan- 
gulis E DB, & duobus quadratis C E. Quod erat of- 
fendendum . 








E x dictis clarc tenetur, quod, CUQT tria tcctangula 
A C, E y na cum trijaus rectangulis E D 

cum duobus quadratis C £, fint minora, quam rripb .1 
vniusrcctanguli A CB . Si proponatur . Datam rectam 
lineam AB, fectam in punctoC, rursum fecaie in_^ 
puncto D, inter C, B, vt rursum fecta DC, in punc- 
to E, bifariam , tria leccanguia AC , E B , cum tribus 
'rectangulis EDB , &cum duobus quadratis C E, fint 
ad rcctangulum A CB , in proportione, vel tripla, vcl 
maiori triplaj tenetur dico , quod femper A C, debet ef- 
fc minor C B. Et c contra, fi proportio fit minor tripla, 

'f' T"» I I _ /T* /'I • _ A . 1 * 


>1 


LEM XLII PROP- LXXVIII- 

Sic re6ta linea A B , feda in punctis 


•C^D,E,F,G, fic, vt D C, fit 
diipla A C j D F, fit dupla FB; 
' ■& DEjfit dupla GB.PatctyCjuod, 
cum tota BD, fit fcxquialtera D F, 
&DE^ cum G B, fit fexquialtera 
DE^etia reliqua EG> erit fexqui- 
.! altera EF- Si D E, fccetur bifa- 
• fiam in H, tria re6tangulaCDF, 
cum re<£tangulo D E B , erunt ae- 
qualia, reitangulo AD E, triplo 
■ redtangulo C D , EI F , triplo re- 
itangulo H E F , & duplo qua- 
drato D EI . ' 

I — — I — 1- | '~ “I 

AC DHB KF"GBf 


VonUm enim fi G , & D H , fune «quales , quia . 

. dimidixeiuTdcmDEy eigo re<^angulutn DE, ■ 



X GB, 
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GB, cricarcfuale rcftangulo EDH , feii duobus qua- 
draris L>H . Communi addito redlangulo D E G . Ergo 
rc<Sbangulum D E G, cum rc<5tangulo DE, GB> nempe 
totum rc(flangulumD E B.critxqualcrccSlangolo DEG> 
& duplo* quadrato DEI. Sed re<^nguIo DEG jcdx- 

S uale triplum redangulumEI E F, quia G E, eftfcxqui- 
tcra E F , & DE, cftdupla EE E . Ergo rcdiangulum 
D E B, erit xquale tripla rc^Eangulo Ei E F, '& duplo 



quadrato D Ei . Et communibus additis tribus rei^Ian- 
gulis C D F ; Ergo tria rcdangula C D F , cum redan- 
gulo DE B, erunt xqualia tribus fc<5Eangulis GDF, 
( nempe tribus re(5UnguIis C DEI tribus redlangulis 
CD,HF , ) tribus redangulis Ei E F , & duplo qua- 
drato D EI . Sed tria rectangula C D H, quia A D , eft 
iexqaialcerk D C, Sc D E, eft duplaD Ei , uciunt rcdlan- 
gulum A p E’ Ergo tria rcctanguIaCDF,cumrcctan- 
gulo D. E'B , erunt xqualia tecfangulo' A D E , triplo rc- 
ctangulo C D , EI F , triplo rectangulo H E F, & duplo 
quadrato DEI. Quod erat oftendendum. 


I 


SCHOLIVM I. 

E X dictis infertur, quod fi DF, fit maior DC,vndc, 
& DB;(fexquia Itera DF , fit inaiot AD,ii^^i- 
aittfra CD>& cxDB,aufcta<ur|CBi, squalis AD. "Jn- 
' '■*' fkr-' 
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fertur inquam, quod, cura tunc, duo recta ngii Ia A D E, 
&DE» KB, fim aequalia, fi ha:c hinc inde auferantur, 
etiam reliqua remanebunt aequalia. Vnde, (ria rectan- 
guIaCDF,cumrectanguloDEK, erunt aequalia tri- 
bus rcctangulis C D , HF^ tribus rectangulis H E F , 
duobus quadratis DH.t » 

SCHO LI VM II 

^ ^ » 

I Nfertur fecuodo, quod fi imperetur . Datam C F, Te- 
ctam in punctQ D , rursum diuidcre in E , vt diuifa ' 
D E, bifiu'iaminH ,triarectangulaC D, HF, vnacum 
tribus xectangulis H E F, & cum dUobus quadratis Z)H, 
Cnt ad rectangulumC D F, in data proportione maiori, 
quam tripla . Infertur inquam , quod Problema erit de- 
tcrminatiim. Et determinatio erit, vt facta DB, fcx- 
^Uialecra D E ;'&abi^"iiblAa^ K , fexquialcera ^ Dt 
proportH/v data,' non ea^‘quani habet tripittth 
Tcdangolum CDF cum qpndraTo dimidia: £)IC, ad 
redangulumC DF. Nam, cum fupra probatum fit, 
illa plana cfTc aequalia .tripjo rediangulo C£) F, 
rc<^Iangul6 D E K*, patet, quod ex omnibus recSbangulis 
badiis ^ub fiegmenusDKvuiut^^ purv;^^,*rectangu- 
him Tub panibus aequalibirs Tcu quadratum dimidiae, 
maximum.. 

* I • .... 

' X X LEM-' 
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LEM- XLHI PROP- LXXIX- 


Si reda Knea A B, fit taliter fecta in 
C , vt A C , fit , vel minor , vel 
aequalis tertiae parti C B; & rursum 
CB, fecet^ in D, &,CD,iece- 
tur bifaria 'in E . Tria rectarigula 
A G B , eainc minora 'tribus re- 
ctangulis A' C , E B’^ tribus '.rec- 
tangulis E D B , & duobus qua- 
dratis CE: ^ 


Q VoniamcnimBC , ea vcFtripIa , vcf «aior tripi* 
A C . Ergo rcOangulum B C E , erit , ycl xqoa- 
le, vcImaiustriplo.rcdlajigiiloACE . Sed re<3ang.uJu 


I -1— \ — I , 

A C B D B . 

B C Ey td xqaafc cectangulo B D E, &duplo quadra- 
to IX-E,, veJ C £|, vt cooltdcraoti patet , Ergo,& rectan- 
gulumBpEjCum duplo quadrato C E, critabfolutd 
maius., triplo retSfeangulo ACE. Et communi addito- 
triplo- te<9:angu Io A C, EB'. Ergo triplum rectangulum 
A C, E B , cum triplo rttfbangulo E D Bt 6c cum duobus 
quadratiaCE, erit maius trfplo rc<aangulo AC E, & 
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triplo tectangulo A C , EB? qunc omni.i iriu^ 


E X duilis infcttur , quod fi] linea' A B , fccta ia Cj 
proponatur taliter fecandain D , vt fecca C D , in 
E, bifariam, ttia rciStangula AC, EB, cum tribus rec- 
tangul» EOB', & cum 'duobus quadratis CE> fiuc» 
vel tripl^a i vel minora , quam tripla, reftanguli A C B . 
Infertur inquam, quod A C^ionpoteft effe,T)C€ minor, 
nccEqualis^rcix parti CB, (ed maior, i : 

ri’ I I ‘ . 'i 


Si linea A B, fefta bifaria in C, 'rur- 
sum fecetur in Di inter C, B, 8c 
C D> fecetur bifaria in E' Tria 
reftangula A C B , minus qua* 
drato C D , erunt aequalia , tribus 
re<Stangulis AC, EB, tribus rec- 
tangulis E D B , & duobus qua- 


Voniam enim, tria rcctangufa B C£, fiintxqualia 
tribus rectangulis B D E, & fex quadratis D E,. 



LEM XLIV- PROP LXXX 


dratis C E » 



vel 


DiQiM^t?d by CjOO^ly 


vciC E,'vt confidcrami pateti & pariterfant xqualia 
tribus re£langulis ACE,- ergo tria rectangula ACE, 
erunt aequalia tribus rectangulis B D E , & fex quadra- 
tis C E. Et communibus additis tribus rectangulis A C, 



E B . Ergo tria rcctangola AC E, cum tribue rectangu- 
lis A C, E B, quae omniafaciunttriareciaqgoIaACB, 
erunt tequalia tribus rectangudis A C^^E B^rribjjsjrc- 
cangulis £DB;& fex quadratis C .Et 4>datb;l^jnc 
inde quatuoc quadratis C E^ qux funr aequalia quadra- 
to C D . Ergo tria rectangula AC B , minus quadrato 
C D , erunt squalia tribus rectangulis A C, E B, tribus, 
rectangulis EDB^ & duobus quadraris CE. Quod 
«at faciendum. . . , ' ^ . 


SCHOLI Visl. 


E X hoc Lemmatehabemus , quod tria reaanguli_^ 
AC, EB, cum tribus rectangulis ;B DE',' & cum 
duobus quadratis<« £, eruntmaioraj quam du pia rec- 
ranguliA CB. Nam odenfa fune aequalia tribas reccati- 
gulis A C B, minus quadrato C D . Sed haec funt maio- 
la qurm dupla rectanguli A C B,- quia quadratum CD> 
cft minus quadrato CB, nempe vno rectanguio ACB. 
Vnde habemus } quod fi proponaturi Diuidere lineam 
A B 5 fectam bifariam in C , rarsam in D, vt diuilaO P, 
bifariamin E, titarecungula AC »£B>cutrd>usBDE, 

& 
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&oim duobos quadratis C E> Hnc adccccanguluou^ 
A CB, in data proportione minori tripla y hxc tamen 
pnipbttio debec e(fe maior dupla. 

LEM- XLV* PROP- LXXXl'. ' 

Sit recta linea A‘B i taliter fefta in 

i:C.v^t:’AC, fftmaiorCB. &CF, 

, t>fit fexquialtera-C A.^^6c F K, fic 
fexquialtet^a'^^, quaeCB, fitle- 
Aa vtcumque in M, & CM.fit 
lecta bifariarn in N . ’ Ti 'ia rectan- 
gula A C B , minus rectangulo 

■ K MC> erant *qualia tribus rec' 

. 7taftgtllis AC, N' B tribus tcCt 

. tangulis<NMBii ficeluobus qua-- 

■ dratis CN- ’ 




*Li. , 


* '> 


^l 


"i ? i . » ' 




1 ‘^Iat.CG^rosquiailifita BC. Qtmhiam.GC> e(l x-> 
^ qualis F IC/]uiaa/nb£ j^ccx iiintrexqiiialterx C B; 
ergo cectangulum F iC > C M « erit aequale rectangulo • 
G C^M , nempe rectangulo 1b C M , & rectangulo G B, ^ 
M C . Sed rectangulum G B, M C, e fl aequale reccangU' 
Ium BCN, quia BCjeddupIa GB)& efl: dimi- 
dia 


' j t i 
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diaCMj &rcctangulumB CN,cIl scquaUreccanguIo 
B M N , &‘duplo quadrato C N , vc confideranti patet j 
& pariter rectangulum B C M , ; cft otquaie quadrato 
CM, &rectangulo BMC, nempe duplo rectangulo 
B M N» rectangulum FK', C M , erit atquale tri- 
bus rcctangulis B M N , duobus quadratis C Ni 6^^ 
quadratoCM. £t communi addito rectangulo KCM. 
Ergo duo rectangula F K , C M, K.CM , nempe 
rectangulum' F G M , erit atquale tribus rcctangulis 
B M N , duobus <]uadratis C N quadrato C M , 
& rectangulo fC C M . Sed quoniam rcctangulu F C M, 




B 


♦ f 
i 



, » I ^ * f "X 

eft xquale triplo rectangulo A C N| quia F C , cft fex- 
quialtera AC, &CM, eftdupla C N j g c j pariter rc- 
ctangulum K C M , cum Quadrato C M , fade rcctangu- 
lum K. M C. Ergo, & triplum rectangu4im A C N>eric 
xqualc triplo rectangulo N M B , duplo qt^draco C 
& rectangulo K. M C . Quo ablato hinc inde , & addi- 
tis tribus rcctangulis AC, NB. Ergo tria rectangula 
ACN, cum trious rcctangulis AC, N B, ( qux fti- 
ciunt tria rectangula A C B, )' mintn rectangulo K M C,|; 
erunt xqualia tribus rcctangulis A C , N Bj tribus r^cf 
tanguiis B M N , &: duobus quadratis C Q^deiat ' 
oilendendum. ' • . -i 

. U' '; i. . ./ ■ : 1 1 :-" ■ ' ; 

^ LEM- 
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LXXXII- 

/ 

Sic rc(5ta' linea p uneris 

. . ,A,K>:Ci,vt infuperiori Lem. fed 
; CBi ‘fit fecca' tantum bifariam‘in 
, . M,! Tna rectMgula minus 

rectangulo KB erunt aequalia 
tribus rcctangulis A C j MB, & 
duobus quadratis C M . 

' ''i . ■ r . ■ ‘ 

F Tat G C , fcxquialcera C B . Quomain F K , & G C‘, 
funcxquales , quiaambs fcxquialccr* C B jcrgo 
rcdiangulum F K , C B , erit «quaW reOangulo G C B, 
nempe re<Sbmgulo G BG.> & 'quadrato B C Sed quia 

tres G B) BM, 6c M C, Tuntatquales, redanguIuOL^ 

‘ ‘ * *• 

F A' "k C^I^Tb g 

. ■■ ' Y . 

GjB C, eft «quale duplo quadrato B M,ycl M C . Ergo 
tedangulu F K, GB, eiitaequale duplo quadraro CM, 
& quadrato C B. Ec Goinmuhi addito' rcdangulo KC P. 
Ergo duo rc^tangula FK, CB, & KCB, nempe rec- 
tangulumFCB, erit «quale duobus quadratis CM, 
quadraro CB,&- rectangulo KC B. Sed rcCtangulum 
F C B j eft «quale tribus rcdangulis ACM, quia F C, 
eft fcxquialtcraCA', 5cBC, eft dupla CMj & pariter 

T reCtan- 


LEMMA XL VI- PRQP- 
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rca^nguluin K C*B, c«m qaadrafoCB, facit «dan- 
gulum K B C .■ Ergo tria repagula A C M,crunt*qua- 
Jia duobus quadrabis CM,.ft:rc<ilanguIqK BC. Quo 
bine inde ablafo & additis tribus rccilangulis AC, 
M B . Ergo tria rcccangula A C M,cum tribus rcaan- 
gulis A C , M B , nempe uia rwttngula A CB, minus 
rcctanculo K B C , erunt' a: qualia tribus receangulis 
AC, MB,& duobus quadmisCM. Quod erat often- 
dcfidura . ( 

V * 


S C H O LI y M. 

' * * » 


C V M linea FB, fiteadem m duabus propofitio- 
nibus fuperioribus , Se eodem modo dimQtypfz* 
terqua^quod in 8a linea CB,tantdm dluidjturbifa. 
jiam , Se irr 8 1 . diuiditur prius in M-, poftea C M , bifa- 
riam in N i &cumreaangulum K BC, fic maius rec- 
tangulo K M C , & quocumque alio K M C, quod ha- 
beatur fecando lineam C B, in puncto M j fequitur 
etiam, quod tria redlangulaACB, minus reiflangulo 
KBC , (intminora quibufeunque tribus rcdangulis 
AC^B,minup/ectar^uIofC M Q qUpd habeatur ex tali 
ieftione . Vnde , G proponatur . , Oacam lineam AB, 
fcdlam in pun<ao,q.adep vt A C, fjtmaiorC B,, rursum 
diuidere in M, inter C, B, vt iecta bifariam C M i in N, 
tria rectanguJa A C> N B, cum tribus recragulis N M B, 
Sccumduobus quadratis C N,; Gnt^d reciangulunLJ 
A C B , in data pioporriopc minori , quam tripla { pa- 
tet , hanc proportionem debete cITc. adeo minorem tri 
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E ia, vt tamen fit maior ea,, quam habent tria rectangu- 
.ACB, minus rcctangu io K BC , facto ex compofita 
cx KC, qua; fit exccffiis fexquialtctx AC, fuperfex- 
quialtcramC B, & ex C:B, inC B , ad rectangulum_^ 
A CB» vcconfideranii pacet, atloquin CB, rronpof- 
, (ct diuidi .. 


LEM- XLVirrPROP LXXXril- 

' • I * 

Sit re<5ta linea F G, fc£ta in punctis 
A',' B. & vc F A , fit minor 
A B > Icd maior eius tertia parte , 
&GB,fit dimidia A B.&GC, fit 
iii 'lexquialtcra F A , & C B , fi t diui fa 
in Mj&AMj bifaria, in K,Ttia're- 
, ctangulaFABj minus rectangu- 
lo A MC, erunt sEqualia tribusre- 

ctangulisF AiKB> tribusKMBi 
6c duobus quadratis AK. 


l 1 \ \ 

B A C K M B G 

Q Voniamrectangulum M.A K, e (l aequale duobus 
quadratis A K, quia M K , & K A , lunt aequales. 
^ £tro communibus additis tribus rcctagulis A K, 
. I X BM, 
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.B M jduo quadrata AK , cura tribus fe<fi:angulis B M, 
A K, erunt aequalia recranguio Mi A K , & tribusreccan- 
gulis B M , A K. Sed re<5)Langulum M A K ,cum re<^an> 
gulo B M, A K >facit rcdanguJutn B A K i & duo rcc- 
tanguia B M, A K, fune aqualia reccangulo BM A. 
Ergo duo quadrata A K , cum tribus rectanguHs BM, 
A K, erunt aqualia rectangulis B A K , &B M A . Sed 
rcdangulum B A K , cft aequale rcdangulo B G, A M, 
quiaGB/eftdimidiaHA, &MA,eftdupIaA K.'Efgo 
cluo quadrata A K , cum tribus rectangulis BMj, AlC, 
feti B M K, criint aequalia rectangulo B M A, &tcctan- 

I — — ■ 1— -t T-r^\ *. 

B , A C K M B . 'G 

/ • «» 

d * ^ 

gulo G B, M A , qua: duo faciunt vnicum r^ditangulum 
G M A . Sed quoniam G C , cft fexquialtera F A , 6^^ 
A'M , dupla A K. ; ergo tribus rectangulis F A K, erit 
aequale rectaogulum G C, A M . Sed rectangulum G C> 
A M,efta:quale rectangulo G M A} & reccaguk) C M A. 
Ergo ablato rectangulo C M A, tria rectagula FAK^ mi- 
nus rectangulo C M A,erunt aequalia re^anguloGM A. 
Sed rcdbangulo G M A, oftenfa lunt , fapra , a:quaKi_ji 
duo quadrata AK, & triplum rectangulum KMB. 
Ergo tria rectanguiaF A K , minus rectangulo C M A* 
erunt aequalia, duobus quadratis A K, & tribus rcctan- 
guhstv. M B Et communibus additis tribus rectangulis 
F A , K B . Ergo tria icctangula F A IC , cum tribus rec- ’ 
rangulis F A , K B, nempe tria rectangula F A^B, micuts 

rec- 
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rc(f^anguloC M A, erunt xqualia > tiibus rectangulis 
F A > K B, & tribus rectangulis iC M B , duobus qua- 
dracisAK. Qt^d erat oilendendum. 


. LEMIILPROP LXXXIV- 

' » f ■ ( ’ * » ' - * 

SiC' refSta linea F G, fe^a ' iri pun<9:is 
' : A^C,BjVt in Tuperiori Lemmatej 
. fed A B, tantiml in K , bi&rianx 
;Trja j-eiStangiilaF AB, minus re- 
: (Jlan^Io ABC; erunt ' aequalia , 
duobus quadratis A K , & tribus 
;rc£tangulis F Ay K B. ■ 

^ji^TAM eodem modo^ quo fupra probabitur tria’ 
re^langula F A K , efle arqualia reciangulo G C; 
A B , nempe re<5langulo. G B A , & rectanguTo C B A .* 
ablato hinc inde , & additis tribus rectaguiis F A» 


I 

F 


A C k B 



K B,- patebit, tria rcAangula F A B , minus rectangulo 
C B A, a:qualia efle, tribus rectangulis F A, KB, & rc- 
ctangulo G B A , hoc efl: , ( quia tres G B, B K , & K A, 
funratquales,) duobus quadratis AK. Qimd eratoC- 
tendendum. 

SCHO- 
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SGHOL I VM. 

I . 

E liam in duobus fupcrioribus Lemmatibus > pater, 
lincamFB» diuidi eodem pacto, prsEicrtjua quod 
quando punctum M,cidit inC . . VndecUm rectangu- 
Ium C & A , fit maius omnibus , quee habentur, quando 
punctum M, cadic inter C,. B, Icquiruredam, quod 
tria feiStanguIa F A B , minus rccrangulo C B A , fine 
minora quibuicumquc tribus rectangulis F A B, minus, 
rccrangulo C M A, quod habeatur extali fectiooc^. ' 
Vnde fi proponatur . Datam rectam F B > rectam in A». 
VI F A, fit minor A B,Ted maior eius tertia parte,, & in_-» 
C, inter A,B,vt facta G A, rexquialteraAB,ctiamGC, 
fit fexquialtera F A ; rursum diuidere ipfam in M , in- 
ter C, B , vt fecta A M , bifariam in K tria recrangula 
F A , K B , cum tribui rectangulis K M B , dc cum duo. 
bus quadraris A K , fintad rectangulumF A B, in data 
proportione minori quamttipla^ patee hanc propor- 
tionem adeo debere cfTe minorem tripla,, vt tamen fit 
maiorea,quam habent tria rectangula F AB, 'minus, 
rcctangulo CEA, facto ex A B, mexceiTam fexquial- 
terac F A , fuper dimidiam A B , ad rectangulum F A B. 
Quod facile patet confiderami , alioquin non poflTet 
cliuidi . 


i > 
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Dawm 'rei^am', lirieain ’A B , fedam 
in C » rursum diuidere in D, in* 
,ter C.B.vt diUi(a .C p; bifariam 
i in E , tria reiflanguli A C, E B, 
cum tribus reaangulis E DB, & 
cum duobus quadraris CE^ fmt 
ad rC(Stangulum A C B , in data 
proportione • 

H O c Lemma tpiiique habet cafas . Nam , vcf 
proportio data eft maior, vel 5 e qualis, vcl mi- 
nor tripla j «d; minor, vel A G, ett scquajis CB, 
veJ nuip/r » yel minor, la onimbus iftis cafibus ; Lem- 



ma recipit aliquas determinationes , quas adignabimus 
vnicuiquc. S« ergo pro portio data maior quam trio, 
la , ^Gc quam habet DC, ad C A. hi hoc caiu, 
Lemma recipit duas detcrmioaiiones , vna, quas habe. 

tur 
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tur ex Scholio propofitionis77.eft, quod A C,fit mi-, 
nor C B; alia, qua: habetur ex Scholio t . propof 7'g.& cft, 
quodfada F C> fcxquialtcraG B, &ab ipfa ablata F K, 
frxquialcera AC y proportio data no fir maior ea, quam 
habet triplum rcctangulum A C B, cum quadrato dimi- 
dia: C K , ad reccangmum ACB._ , 

‘ Quoniam O C, cft maior tripla C A, fiat G C , eius 
tripla,’ & fupcj* C fiat femicirculus , & fiat, vrC A , 
ad O G , fic rcctangulum A C B , ad quadratum C H , 
linea: crccta: "pcrpendiculariter a puncto C, fupcr A B. 
Patebit inferius , hanc non elTc maiorem dimidia C K . 




L - ri . < •'u 

t ^ — 
o n. 

• ^ ''-.A' 

f 

Ni 'it/ ^ ^ 






Si ergo per punctum H, ducatur H L, parallela A B, hacc 
occurret femjjzirculo. Occurrat in L, & dimittatur per- 
pendicularis L D. Dico punctum D, cflequxfitum. 
Secetur C D, bifariam in £ . 


Quoniam eiiim, conucrtendo,factum eft, vt O G, ad 
C A , fic quadratum C H,ad rcctangulum A C B . Ergo 
& tribus vicibus compohendo,vt O C, adC A , fic qua- 
dratum CH , cum tribus rectangulis A CB , ad rectan- 
gulunl A C B. Sed quadratum CH, eft arquale qua* 
drato DL, fcu rectangulo CD K. Ergo, & vt OC; 
ad C A , fic rectangulum CDK, cum tribus rectan- 
gulis AC B, ad rectangulum AC B. Sed triplum rcc- 

tangu- 
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tangulutn ACB, cum'reccanguloCD K, ex Schol^i. 
propoHc. 78. eft xquale criplo reccangulo A C, EB, 
triplo recrangulo E D B,& duobus quadratis C E. Ergo 
& vc OC,aa G A, fic triplum rcctangulum AC , E B , 
cumcriplorccranguloEDB, & cum. duplo quadrato 
' C £ , ad re(Slangulum >A C B . ' , - 

Quod vero HC , Hc minor dimidia C K ,< patet 6 x de- 
terminatione ^ alioquin, eodem progreiTu, probaremus 
efle , vt O C , adC A , fic triplum redangulum ACB, 
cum quadrato maioris dimidia C K, ad redangulum-^ 
A C £ . Q^d repugnat determinationi . 
y S I vero proportio data fit tripla , ex Scholio propo- 
rtionis 77. habenHiSi qupd A.C » debet eUrminorC B, 
fed ex Scholio propputionis 79 habetur debere efle 
maiorem eius tertia patte. Fiat ergo B F» zqualis AC, 
.& ex F B, auferatur F D ,xqjualis. dimidix C F , qux ex 
.determinatione poterit auferri .. Oico pun<^um« 0 ,eire 
^ quxfitum • Secetur C P , Bifariam in £ . • Quoniam.^ 

r ‘ X ) I ^ . i • ^ - • 

.1 — ■ ■ \ — 1 1 f 1 

O AC ii F D B 

A C , F B,*funt xqualcsi ergo, & earum triplx’ erunt 
xquales. Vndetres AC, erunt xquales etiam tribus 
B D , & eribus D Fi^nerape DC , qux eft tripla D F . 
Et omnibus ductis in C D; tria rectatigula A C D; erunt 
xqualia tribus rectangulis BDC, & quadrato C D. 
Et fubduplatis omnibus , triarectangula ACE, erutu 
xqualia tribus aieccangulis BDE, & dimidio quadrati 
C D , nempe duobus quadrati CE* Et additis comniu- 

Z nibus 
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nibus eribus rectangulis AC^ £B; tria redangult.^ 
. ace, cum tribus rectangulis AC,EB, [nempe tria 
rcctangula A CJB, ) erunt acqualfa , tribus rectangulis 
A C, £ B, tribus £ D B, &: duobus quadratis C E . Ergo 
haec funt tripla vnius rectanguli A C B , nempe fune 
ad ipfum > vc O C » ad f A . Q^d erat faciendum . 

SI vero proportio data (itminor tripla ,fed K C, (it 
aequalis C£. Pacet ex Scholio propof. 8 o. debere efle 

. P_ j , , , 

G U A C fi D B 

«maiorem dupla. Fiat GC, tripla C K. Ergo GO, ex 
determinatione j erit minor A C , vel C B . Si ergo inter 
C O, & C B , inueniatur media, erit minor 6' B . Sic 
hxc CD. Dico punctum D, efTe qax(icum. 

Diuidatur CD, bifariam in E. Quoniam redan- 
gulum GO,C B, eft aequale quadrato CD. ErgoeS- 
- xxMini addito rectanguloOCB, duo retflangula GO, 
C B , O C B , nempe totum re^langulum G C B , eric 
aeqdale rcctangulo O C B , & quadrato C D • Sed quo- 
niam GC,ell tripla C A, redangulum GCB, ericae- 
, quale triplo reccangulo A CB. «Ergo, & triplum rec- 
wngu jum A C B , erit aequale redangulo O C B , 
quadrabo C<D. Qim hinc inde ablato , tria redangula 
A C B, minus quadrato C D, erunt acquah.irectangu* 
JoOjCB. Sed vtOC,ad CA,fic reccangulumOCB, 
,adrectangulum A CB. Ergo, & vtOC, adC A, fic 
, triplum redangulum A C B, minus quadrato C O , ad 
le^ngulum A C B . Sed tria rectanguli A C B, minus 
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quaduco CD>erpro|K>ncio 5 ego funtxqualiar tribus 
rcdangnlis A C, E tribus re^ngulis £ D B, & duo- 
bus quadratis E C . Erga , & vt O C , ad C A , frc tr ia 
rcctangula A C , E B , cum tribus rectangulis E D B , & 
cumduobus quadraris C £ , ad reccanguluro A C B. 

SI veib proportio data fit minor tripla, fcd AC, 
fit maior C B . Fiat C G , tripla C A , & fiat C F , fe»- 
quiaicera A C > &; ex ipfa auferaclir F K, fcxqutaltera 
B C . Determinatio huius cafiis efi , ex Scholio propof. 
82. quod fit maior ea, quam habent tria reccangula 
A C B , minus reccangulo K B C , ad rectanguium^ 
ACB. 





K 


t- 4- 

— 



« 

■" “ 1 


}>' .. F . X I i-tci» ^ 


> dnter G O, C B', fit ra^dia proportionalis C Jd ^ erec- 
ta normaliter a pundio C^firper A B , & diuifia K. C , bi- 
iarianifnL, &iun^aL^; centro L , interualloLH, 
fiat femicirculus P HD, qui, vt patebit, fccabii C B,in 
t) 4 Dica pun^uin D, cue quxficqm. Secetur C D, 
bifariam in £. 

Re^angulaenifflGO ,CB, & PCD,funt aequa- 
lia inter Te , quia ambo funt aequalia eide quadrato H 
ex confiructione . Sed redtangulura P C D, cfi aequale 
rectadgulaK DC, quia P K, eft squalis C D. Ergo re- 
ctangulum K DC , eik atqitak fcctanguio G O, C B« 

2 a Ergo 
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£rgo communi a<lditbi*cctanguIo OC B,duor(?ctah- 
gulaGO, GB, &0C B, nempe re<SlanguluinG G B, 
erit aequale rcctangulo OCB, & rectangulo K.'DC. 
Sed quia G C » cB iri pia A Ci reaangulum G C B, cft 
«quale tribus redlangulis A C B . Fjgo tria rcctangula 
A C B , erunt «qualia rectangulis O CB, & K. D C • 
Quo hinc inde ablato, tria rectanguU A C‘B, minus re- 
Aangub KDC, erunt aequalia rectangulo OCB. 
Sed re<aangulum O C B, efl: ad reaanguJum A C B, vc 
O C , ad G A . Ergo , & vc O C , ad C A , fic triplum 
rcaangulum A C B , minus ledlangulo IC D C, ad reda 
guluiii A C B. Sed, per propofit. 8 1 . tria rec^anguU 



ACBj minus rectangulo K DCj funC' aequalia tribus 
re<3:angulis A C , E B , tribus rectangulis E D B , 8^^ 
duobus quadratii C E . Ergo’, Sc vt OC, ad C A , lic 
tria retflangula A C, £B,cum tribus rectangulis E D B, 
& cum duobus quadratis C £, ad reccangu|um A C Bl 
Q^d erat&c. • ’ •' * - - 

Quod vero femicirculus fecet CB, in D, patete* 
determinatione , alioquii^ eodem progrelTu demonAra- 
bimus elTe, vtOC, adGA, fic triplum rectanguium 
A C B/minusccdangiilo K B C,vel miniis maiori eo, ad 
rectanguium A CB. .Qdo4 determinatinni aduerlatur. 

SI 
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SI tandein proportio data fit mitior tripla, fed A C, 
/Ic minor C B . In prioiis, ex Schol. propofic. 7 9, patet> 
oportere A C; efle maiorem tertia parce C B . Fiat F C, 
fexquialceraCB , & auferacur F K ^ fexquiaUcra AC- 
lam pun(f^um K ^cadec inter B ; nam cum A C, fit 
maior tertia pai te C B ,• ergo,quorura C B ,'eft tria ; 8 c j 
B F , eB vnum cum dimidio ,ACt eflmagis , quam_u» 



vnum, 6ceius fexquialcera F K , efl* maior vno cum di- 
midio, nemp'b maior BF. Pacet ergo, his pratinc(Cs,'cx 
Scholio propofic. 8 4. oportere proportionem dataram 
maiorem cfTe ea , quam habent tria re^angula' A C B, 
minus reccangulolCB C,adrectangulura A CB* Secc- 
tur ergo C K , bifariam in L,&inter G O, & 'CB,frt me- 
dia proportionalis K H jcrectanormaiiterruper A B , a 
pn neto ICy Sc iuncia L H', centro L", imeraallo L H j. 'de- 
rcribacurfemicircu!usPHD,recans KB, inO[ (feca- 
bic enim, vt patebit. ) Dico punctum DyCfTe quaeficum. 
Sccccur C D, bifariam in E , 

Qimniam rcctangulaG 0 1 C B , & P K D , funt ae- 
qualia, quia amboxqualia eidem quadrato KH) &re« 
dangulo P K D , eflxquale rc(Jlanguluin C D K . Ergo 
reif^angulum G O , C B, erit zquale rcctangulo C D K. 

Qua. 
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Qiwrc , commuQiacI<iiiQ ie£tajigulo O C B. . Ergo dua 
leilang^la; GO,CB,6:OCB, nempe vnicwin: re^Sfci- 
ngulum G C B > feli triplum re^bnguftim A C B, quia 
GC^cftcripUC A, erit «quale rcSaoguIo OCB» & 
ie4languIo C,D K ► Quo hinc inde ablato , triplum rc • 
dtafigulwn A CB,,rainusrcctanguIoC DK ,crit «qua- 
le ceccanguk>iOCB. Sed rectangulum OCB, eii ad 



adrectangulumACB» vtO C , ad C A . Ergo , & vt 
O C y ad C A , Cc triplum^ reccanguium A C B , minua 
rcctangu la C D K , hoc eft y cx. propofit. tria reiJian- 

gub AC,E Bycumtribufrrectangulis E DB»& cuni-^ 
duobus :qixadratis £ C » ad re^oguiiun A C B . Quod 
eracEiciendum* > " 

; . A ffumptu m ’ pa«e6 )C», determinatione , fic er prdcefl 
fudem^ildratioais» &lctuiia«xhis>quxdi^ Etnc in 
alijs cafibus . . ^ 7... i,!.'; 



LEM- 


/ 
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LEM L PROP LXXXVI- , 

Sit redla linea AB,leAa in piin€tis 
^ C, & D , vtcumque , & C D, fic 
fefta bifariam in £ • Reif^angu- 
lum fub compofitaex DA,A^, 
in fexquialtcra.m D, B , cum rec- 
tangulo (ub cbfflpofita cx D A , 
'& dupla Ai C:, in dimidia C D, 
nempe in' GE,' erit '»qua!e tribus 
rcdtangulis A C, E B^ tribus' re- 
aangulis EDB, & duobus qua- 
- orans jO Jc-* ’ in . . 

N a M rectangulum fi?b compofira cx D A, AC, 
infexquialtcramDB, xquacur duobus' r^(^an- 

i — I — I 1 — ■ — f 

A ' C- B D ‘ - B' 

'gulis fub A C , iit fexquialteram D B, &fCctahgulo (ub 
C D > in fexquialceram D E. Re^angulum vero fub 
dupla AC ,in rexquialceram DB, arquatur criplp rec* 
tangulo A C, D B. £c pariicr rectanguluiu fub C D, in 
fexquiakmra D B , a:quatur tripio rcctangulo E O B. 

Ergo 
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Ergo rcctangulum fub compofitacx DA, AC, in_-* 
fexquialcerara D B;iquatur eripio rc(flangulo A C,D B, 
&ctiploreccaogulo ED B. 

Paricer) rcctangulum fub compofita ex DA,& du« 
pia A in (T E , aequatur triplo rc^angulo A C E, & re- 
^Ungulo D E , nempe duplo quadrato C E . Ergo re- 
cCangulumfub compofita ex DA, AC, in fexquialte- 

* ramDBjCum rcctanguIo fub compofita exD A,&du- 
. pia A C, in C E , arquacur , tribus rcctangulis A C , D B, 

tribus rectangulis E DB, tribus rectangulisACE, fiue 

* AC, ED, & duobus quadratis C £. Sed tria 'redan- 
igulaA DB/cum tribus rectangulis A'C, ED, fa- 
ciunt tria recta ngula AC, £B. (^are patet propofi- 

' tura. 11-.. 

. • • , • j' F • - f ^ • * 


PROBL XXXVIJ. PROP LXXXVII 
Datam fphaEram , cuius diameter fic 
AB, fertam plano D £ F cui 
\ ' dianiqter AB, fit perpendicularis, 
rursum fecare plano GHLi pla- 
no;DEF, parallelo, vt facto co- 
, no, cuius bafis DE F , axis HE, 
o., axis etiam : legmenci intermedii 
'GBFH; fegmentum fit adeo- 
')r>,num DFIF, in,‘data, proportione, 

. Datam 
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I ^\ta proportio A ad K, 5? data 

Ab, feda^in puncoo ^ ,' rursum fecetiif fn H, in- 
vt fe(?^ E.H , bi&riam in C, fic , vt A^B^^acl K, 
‘ fic rripium rediahglilum E i C B i cum triplo C H B, 
5 &curh duobus quadratis CEj ad rectanguIlLim A E B, 


tum-«He, quoa-proponcoaiui • 1' 

, . Nai^,^era|:)ajtjsoftcnraj praecipue a Caualcdp lib.3. 
Geometr indiuifib propoi^ ' • 

' ’a 'propdrti^oeftTCf^i'intet- *K^ *' * 


medij G D F L , ad conum fT ' 1' >1 L { ’ ' • 

D H F, cft eadem, cum pro- 
• :p6rcionc recta ngriti compo-/ 
t fjta: ex H A, ^ A E , iri^ ^ 
fexquialteram BH, vnacu- 
tpctangulo compotitjc cx 
H A , & dupla A EjjinECji , 

Sed, per propofanteceden-,^ 

'tem , ha;c proponiorell ea- 
dem cum proportione uipli' j n 
r|ctanguU A,E , C B i CLiiti/ ;\ii; ^ 

itiplo rectangtilo C HB, &:ci9iD.dupiq quadrato G£, 
«d re da h gu rnirT A-E B, . uSrx^uuur ef^^quod;, tfipld 
iqiftangulum A E,C B, cuftitiiplo rptftahguloG HB, 
di cum duplo quadrato G.EjAd reccangulum AEB,(ic 
iir Tegmentum intermodiuni G D ELj oidepnum D H F, 
*&: A B , ad K . Vnde cum^pttEfciis lAoblcma ^non fit 
aliud, quaid pidpof^S {i fcquuurcccipcr<fcpfdetn;dfitfii- 
minationes cum ipfa. Quare &c. 



■II 


A a 


LE M- 
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B M, duo quadrata AK , cura tribirs fedanguiis BM, 
A K, erunticqualia rcctangulo M A fC, & tribusrcctan- 
guIisBMj A K. Sed re<Jiangulum Ma K,cumre(Sbin> 
galo B M, A K >facit rc^kanguium B A K j & duo rcc- 
tangula B M > A K , fune xqualia reccangulo B M A . 
Ergo duo quadrata A K , cum tribus rectanguKs B M, 
A fC, erunt aequalia rcctangulis B A K, &B M A .Sed 
redangulum BaK , cft aequate rcdangulo B G, A M, 
quiaCB, eftdiitiidiaB^A, &MA,eftdupFaAK. Ergo 
duo quadrata A K , cum.ihbus rec^anguiisBM^, AK, 
feli B M K, erunt xqualia redangulo B M A, &rectan- 

' ' "^ C K M ' ' '■ 

• • • •* . 

guIoGB,M A ,qux duo faciunt vnicum rpdkangulum 
G M A . Sed quoniam G C , cft fexquialcera F A , 

A 'M dupla A K j ergo tribus rcctangulis F A K, erit 

xqualercctangulura GC,A M. Sed rectangulura G C> 
A M,eft xquale rcctangulo G M Aj & rectaguk» C M A. 
Ergo ablato rc6langu!o C M A, tria rectagula FAK, mi- 
nus rcctangulo C M A,erunt xqualia rciStanguIoGM A. 
Sed rcdangulo G M A, oftcnfa lunt , fupra , xqualia_j 
duo quadrata AK, & triplum reftangulum KMB. 
Ergo tria rcctanguiaF AK, minus rcctangulo C M A, 
erunt xqualia, duobus quadratis A K, & tribus rectan- 
guhsK M B Et communibus additis tribus rcctangulis 
F A , K. B . Ergo tna icOtanguIa F A K , cmn tribus rec- ' 
rangulis F A , K B, nempe tria tedtangul.i F A B, minws 

rec- 
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ledlanguIoC M A, erunt aiqualia* tiibiis rectano-ulis 
F A , K B, & tribus rectangulis iC M B , & duobus qua- 
dracisAK. Qjwd erat oftendcndum. 


, lemiilprop LXXXIV- 

Sit' rc(5ta linea F G, in punitis 
,A, C,BjVt in fuperiori LemmatCi 
. a e. tantum in K;, biferiana 
r ^na lqitaqgtJaF ABj miniis re- 
CTangulo- ABC j erunt ' itqualia , 
duobus quadratis A IC, & tribus 
.. Tcitangulis F A> K B. . , 

N am eodem modo, quo fu pra probabitur tria’ 
recaangulaF A K, efle aequalia rectangulo G C; 
AB, nempe rc<5languloX B A , & rectangulo C B A 
ablato hinc inde , & additis tribus rectagulis F A, 


A C K 


B 


I 

G 


KBi patebit, tria re(5tangula F AB, minus rectangulo 
C B A, aequalia elTe, tribusrectangulis F A, KB, & rc- 
ctanguloGB A,hoccft, (quia tresGB, BK,&K A, 
luntaequalcs,) duobus quadratis AK. Quod cratof- 
icndendum. 

SCHO- 
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E Tiara in duobus rkip€rioribua Lemmatibus, pafer^ 
lineam FB, diuidi eodem pacto , praciertjua quod 
quando punctum M, cadit inC . .Vncfecumrectangu* 
iuraCBAjfit maius omnibus , qu.'c habentur, ‘quanda 
punctum M, cadit inter C, B, Tequirur eciara, quod 
tria re<ftangula F A B , minus recrangulo C B A , hnc 
minora quibnfcumquc tribus rectangulis F A B, minus, 
recrangulo C M A , quod habeatur extali fectionc^. ' 
Vnclc U proponatur. Datam rectam F B , fcctam in A> 
VI F A, ut minor A B,fed maior eius tertia pafte,. & i n 
C, inter A,B,vt facta G A, fexquialtcra AB^eiiamGC, 
fit fcxquialtcra F A ,* rursum diuidere ipiam in M , in- 
ter C, B , vt fecta A M , bifariam in K y tria rcctangula. 

F A , K B , cum tribui rectangulis K M B , ac cum duo. 
bus quadraris A K, fint ad rectangulumF AB, in data 
proportione minori quamttiplai patet hanc propor- 
tionem adeo debere cfle minorem tripla > vt tamen fit 
maiorea^quam habent tria rcctangula FAB, minus 
rcctangulo. CB. A,factoexAB,mcxcefl'om (cxquial- 
terx F A , fuper dimidiam A B , ad rcctangulum FAB. 
Quod facile patet confideranti , alioquin non poflet 
ciiuidi . 

f 

• . . 4 ^ y 

LEM- 
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LEM IL- PROP LXXXV ’ 

Datam redam lineam A®, fedam 
in Q , rursiim diuidere in D, in- 
. ter C.B. vt diuifa C D, bifariam 
'i in E , tria redarigula AC, EB, 
!cum tribus rectangulis E DB, & 
cum duobus quadratis CE, fmt 
ad redangulum A C B , in data 
proportione • 

H O c Lemma quinque habet cafus. Nam , vcf 
proportio data eft maior, vel «qualis, vcl mi- 
nor tripla j 3 cG «ft minor, vel A C, ort aequalis CB, 
veJ maior, vel minor. In omnibus iftiscafibus. Lem- 



ma recipit aliquas determinationes , quas afllgnabimus 
vnicuique* Sic ergo proportio data maior quam crip. 
U , &nt ea^quAm habet OC, ad C A. In hoc calu, 
Lemma recipit duas determinationes , vna, que habe . 
, tur 
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turcx Scbolio propoficionis77.€ft, quod AC, fit mi- 
nor C alia, quae habetur ex Scholio t . propof 7 8,& cft, 
quodfada F C> fcxquiaJtcraG B, &ab ipla ablata F K, 
fexquialtera AC , proportio data no firmaior ea, quam 
habet triplum rcctangulum A C B, cum quadrato dimi- 
diae C K , ad rectanguium ACB.. , 

■ Quoniam O C, cft maior tripla C A, fiat G C , eius 
tripla, & fuper C K » fiat femicirculus , & fiat, vtC A , 
ad O G , fic rectanguium A C B , ad quadratum C H , 
lihejE creetse ^pcrpcndiculariter a puncto C, fuper A B. 
Patebit inferius , hanc non efte maiorem dimidia CK . 



Si ergo per punctum H, ducatur H L, parallela A B, hxc 
occurret femjcirculo. Occurrat in L, & dimittatur per- 
pendicularis L D. Dico punctum D, clTequxfitum* 
Secetur C D, bifariam in E . 

Quoniam eidm, conucrtcndo,factum eft, vt O G, ad 
C A , fic quadratum C H,ad rectanguium ACB. Ergo 
& tribus vicibus componendo, vt O C, adC A , fic qua- 
dratum CH , cum tribus rectangulis A CB , ad rectan- 
gulunl A C B. Sed quadratum CH, cft aequale qua- 
drato DL , fcu rectangulo CD K. Ergo , & vt OC; 
ad CA, fic rectanguium CDK, cum tribus rectan- 
gulis ACB, ad rectanguium ACB. Sed triplum rcc- 

tangu- 
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tingulutn A C B, cum reccanguIoCD K, ex Schol.i. 
propoHc. cft xquale triplo reccangulo A C, EB, 
triplo recrangulo ED B,& duobus quadratis C E . Ergo 
&VC OC,ad G A, fic triplum rcctangulum AC, E B, 
cum triplo rccranguloE DB , & cum duplo quadrato 
C £ , ad reiSlangulum A C B . ‘ .. 

Quod vero H C , fic minor dimidia C K ,• patet ex de- 
terminatione , alioquin, eodem progrelTu , probaremus 
efle , vt O C , ad C A , fic triplum redangulum A C B, 
cum quadrato maioris dimidia C K, ad re(^angulum_^ 
A C B. Quod repugnat determinationi . 

^ S 1 vero proporrio data fic tripla , ex Scholio propo- 
jfitionis 77. nabemiiSi qupd A.C , debet efle-minorC B, 
fed ex Scholio propofitionis 79 habetur debere efle 
maiorem eius tertia parte; Fiat ergo B F> xqualis A C, 
.& exFB, auferatur F D, aequalis dimidiae CF,qua:cx 
.determinatione poterit auferri.. Dico pundum-D.eflTc 
^ quacficurn . Secetur C P^Bifariam in E . - Quoniam.-» 

ri*-. ■ ■ • t) V- ■■ ■•! . .■ I : • . 1 . ) ” J 

• ^ r — • 1 — I — I 1 . 

o AC B F D B 

, . . . 1 

A C , F B»ifunc aequales i «rgo, & earum triplae’ erunt 
«quales. Vnde tres AC, erunt «quales eriam tribus 
B O , & tribus D Fi - nempe DC , quae eft 'tripla D F . 
Et omnibus ductis in C Dj tria rectangula A C D,- erunt 
«qualia tr|bus rcctangulis BDC, & quadrato CD. 
Et fubduplatis omnibus , tria rectangula ACE, erunt 
«qualia tribus-teccangulis BDE, & dimidio quadrati 
C D , nempe duobus quadrati CE. Et addicis commu- 

Z nibus 
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nibus tribus rectangulis AC^ £B; tria re^anguliu^ 
. ace, cum tribus rcctangulis AC, E B, f nempe tria 
recrangula A C£> ) erunt xqual/a, tribus rectangulis 
A C, £ £, tribus £ D B, & duobus quadraris C E . Ergo 
hacc fune tripla vnius reccanguli A C B , nempe fune 
ad ipfum ) vc O C , ad CA. Q^d erat faciendum . 

' SI vero proportio data Ht minor tripla , fed A fit 
aequalis CB. Pacet ex Scholio propof. 8 o. debere effe 

. I 1 — 1 — 1 1 1 1 

G O A C £ D B 

«maiorem dupla. Fiat GCi tripla C A. Ergo GO, ex 
determtnarione > erit minor A C , vel C B . Si ergo inter 
G O, & C B, inueniatur media, erit minor 6' B . Sic 
.haec CD. Dico punctum D, efTc quxficum. 

Diuidatur CD, bifariam in E. Quoniam redan- 
gulum GO, C B,eft aequale quadrato CD. Ergoc5- 
xxMxni addito rectanguloOCB, duo redangula GO, 
C B , & O C B , nempe totum rcdlangulum G C B , erit 
aequale rectangulo O C B , & quadrato C D . Sed quo- 
niam G C , efl tripla C A , redlangulum G CB , erit x- 
.qualcirjplorcccangulo A C B- Ergo> & triplum rcc- 
^wngulum ACB, critxqualcre<flanguIoOCB,6(^ 
quadrabo C-D . Qim hinc inde ablato , tria redangula 
A CB, minus quadraro C D, erunt xquah.irectangu- 
JoO.CB. SedvtOC,ad C A,fic rcciangulum OCB, 
,ad vectangulum A CB. Ergo, & vtOC, adC A, fic 
, triplum redangulum A C Bj minus qu.idrato C O , ad 
re^nguium ACB. Sed tria recrangula ACB, minus 
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quad»co CD, erproponcioneSo funtcxqualkiytribus 
rcdangniis A C,E li, tribus rcdfcingul is E OB,& duo- 
bus quadratis EC. Ergo,&vt O C, adCA, (ic ttia 
rcctangula A C , E B , cum tribus rcctangulis E D B , & 
cumduobus quadratisCE, ad reccangulum ACB. 

$ i veib {nroporcio data Cit minor tripla » fed A C» 
fit imior C B . Fiat C G , tripla C A , & fiat C F , fc»» 
quialtera A & ex ipfa auFcrafur F K, Texquialtera 
B C . Determinatio huius cafus efi , ex Scbolio propof. 
Si. quod fit maior ea, quam habent tria rectangula 
ACB, minus reccangulo K B C , ad reccanguluoi~<» 
ACB. 



, /Jnter GO^ C B, fit ra;dia proportionalis CH^ erec- 
ta normaliter a pundo G«.fuper A B , & diuiFa K. C $ bi- 
fariairirnLi &iun^aL^; centro L , interualloLH, 
fiat femidrculus P HD| qui, vt patebit, Fecabit C B,in 
D * Dic0 pun^lum D, cue quacfiti^m. Seceiur C D, 
bifariam in £ . 

Re^angolaeniitiGO ,CB, & PCP,Funt aequa- 
lia inter fi; , quia ambo Funt aequalia eide quadrato H C, 
ex confiructkme . Sed re^langurura P C D, eft aequale 
rcctadguloK DC, quia P K, eft aequalis C Ergo re- 
ctangulutn K DC , erit atquaic tectangulo G O, C B* 

2 X Ergo 
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iSo 

£rgo communi aiiditorectangulo OC B,duorectah- 
gula GO jGB, & OCB, nempe rc£kangulum G G B» 
eritxqualc rcctangulo OCB, & reaangulo K'DC* 
Sed quia G C > cft ifi pia A G» re£k.ingulam G G B, cft 
asquale tribus redlangulis AG B . Bfgo tria rectangula 
A C B , erunt requalia rcctangulis O C B, & K D C • 
Quo hinc inde ablato, tria rectanguU A G B, minus re- 
i^anguio KDC» «runt atqualia lectangulo OCB. 
Sed re(5tangulum O C B, eft ad rectiangulum A C B, vc 
O C j ad G A* . Ergo , & vt O C , ad G A , fic triplum 
rc(Siangulum A C B , minos rectiangulo IC D C, ad reda 
gulum A C B. Sed, per propofic. 8 1 . tria redanguU 



A CB' minus rcctangulo KDC j funC' aequalia tribus 
rectiangulis AC,EB,uibiisrectangulis EDB, 
duobus quadratis C £ . Ergo', Sc v( OC, ad C A , lic 
tria rectiangula A C, £B,cuin tribus reccanguiisE D B, 
& cum duobus quadrrttis C £, ad reocanguium A C 
Q^d erac&c. . ..i 

Quod vero femicirculus fecet CB, in D, patet ex 
determinatione , akoquiijr eodem progrelTis demonlira' 
bimus elTc, vt O C, adC A , fic triplum Tectahgulum 
A C B; minus rcitiangalo K B C,vel miniis maiori eo, ad 
reccangulum A CB» .Qdoddcterminatibtiiaduerlatur. 
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' ‘SI tandem prof>ortio data fic minor tripla> fed A C, 
fit minor C B . In primis, ex Schol. propoHc. 79. pacet, 
oportere A C; cfle maiorem tertia parte C B . Fiat F C, 
rexquialreraCB, Sc auferatur FK, fexquiakera AC- 
lam pund:um K , cadet inter C, B j nam cum A C, (it 
maior cercia paiceC B,* ergo, quorum CB, eft tria', 

B F , eB viium cum dimidio , A C V elf magis , quam^ 



irnum, &eius fexquialtera F K , eB maior vno cum di« 
midio, nemp^ maior BF . Pacet ergo , his pra^miilis,xx 
Scholio propoGc. 84. oportere proportionem datam.^ 
maiorem eflfe ea , quam habent tria rediangula A C B, 
minus rectangulo iC fi C, ad rectangulum A C B ^ Sece- 
tur ergo C K , bifariam in L,&inter G O, & 'C B,(Tc me- 
dia proportionalis K H ^ ereccanormalicerruper A B , a 
pu neto ICy Sc iuneca L H,caicro L'^ imeraalio L H j • 'de • 
fcribatutfemicirculusPHDyfecans KB, inD; (feca* 
bit enim, vt patebit. ) Dico punctum D,cire quaeficum. 
Sccctur C D, bifariam in E , 

Quoniam rcctanguiaG O , C B , & P K D , funt ae- 
qualia, quia ambo a:qualia eidem quadraro K H} & re* 
dangulo P K O , eftacquaie red^ngulum C D K . Ergo 
rectangulum G O , C B, erit zquale icccangulo C D K. 

Qua- 
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Q^re,cQfnmuiuacl<iiiQre^aftgulo OCB. Efgadua 
re^ngial3.GO,C B> d: O CB, nempe vnictfinre^iJi- 
ngnlum G C B > feu triplm» rc<5bngirhim A' C B, quia 
GC,cftcriplaC A» erit «quale rc&aogulo OCB, & 
ie<^angaJaCDtC. Quohioc inde abiaco, triplum rc- 
Anguium A CB),minusremnguIoC DK^erit «qua- 
le ccccanguk>OCB* Sed rcctangulut» OC B, di ad 



sdrectangulumACBy vcOC » ad C A. ErgQ,&vt 
G C y ad C A fic triplunu rcccangulum A C B , minua 
rectangula C DiC , hoc eft y ex pcopoiic. 9 $^, tria rc<^kan- 
gula A C>E B ycum tribus^reciian^lis £ DB» & cuni^ 
duobus 'quadratis £ C » ad rc^ogulum A C B . Quod 
eratfiicienduni. ' - 

, , AOTumptucn^pafitt: )Ck deccfnftlnatione yfitexprdcef- 
rudemortdrationis^ &«etia 0 )fxhis>quacdk^ toc in 
alijscafibus. o ; 



I ...«** ' * ..... r 

■ ; ' ■ • • . . • ■ 

lEM- 
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X.EM L PROP LXXXVr , 

Sit re<£ta linea AB,le<5ta in jptin^ftis 
C, & D, vtcumque, 6c CD.fit 
fedta bifariam in E • Redtangu- 
lum fub compofitaex DA, AC, 
in fexquialteram D, B , cum rec- 
tangulo (ub cbmpofita ex DA, 
. '& dupla Aj 0*10 dimidia CD, 
nempe in CE,' erit aiquale tribus 
rcdlangulis A C, E B, tribus' re- 
(aariguIis'-E DB, & duobus qua- 
• ’ dratis^^C £v i • '' • 

* I 

. ‘ = ' ' i ' ■ ■ J • ' ‘ ’ 

N a M- rcctangulum fiib compofira cx D A<, AC, 

in Cexquialteram D B > aequatur duobus' rd^an- 

V ”, • 

■ • • - 4 

I : 1 — I — I — r — I 

A. ■ ■ C- B - D • - B' 

i ! . . 

gulis fub A C , in fexquialteram D B, &fectahgufo fub 
CD, in fexquialteram D E. Reflangulum vero fub 
dupla Ac ,in fexquialteram DB, aequatur triplo rec- 
tanguio A C, D B. £t pariter rectanguluni fub C D, in 
fexquiakeiam DB , sequatur tripio rrctangulo E OB. 

• • Ergo 


by Gc-ogl 



I 


r V \ifa prcpp^t^o A I>, ad 5 ? data 

^ A B, fe(ia iVpunc^ E ,‘ rursum fccetuKn B, in- 
vt fe<pp^ E.^ , bi&nam in C, fic , vt A^B,a 4 K, 
‘ (TcVHplum recflahgbrum ‘n EiCB*, cum triplo GHB, 
5 ‘&'cum duobus quadtads‘:CE, ad rccranguIJum.A E B, 
prtt frbppr. S j ci- puBCiuji-» H, fgatur planu G H L, 
* plano ^ 1 r, paraliefum, « co*nus D H F. Dico fac- 

^ tuhi quoff^^djloriebitur . ^ 

f , . Na^i.pcr a|)jjfjsoftcnrajpra:oipuc aCapaI?i;ip lib.3. 

Geometr indiuifib propqf? ^ ’ U i ? 

* '3 prbpoHi^fegi^Tf^^ ‘ ^ ' 

medij GDFL, ad conum rr‘J'i‘ >iElXr f.'; -, 

D H F, eft eadem, cum pro- 
• :p6rcionc recta ngdt» compo-j’ 
t /]fa: ex H A, ^ A E , JrUj» 
fexquialceram BH, vn^cu 
t^tangulo compofitjc, ;CX 
H A , & dupla A EjiinF.Gwi . 

Sed, per propofantcccden-.^^i 
Wm , ha^c proporticrell ea- 


dem cuni proportione 1 
rjetan guli A,E , C Bri. 



j , m. ■» 


.cuhiA nitij£ ib 
tiiplo rectangtilo C HBi &:cMn).pupi9 qUadiato GE, 
•d redangulunf A-EB.. iSixluuur.-efigOjiqupd!, tfiplu 
iqdangulum A E,C B, cudnciiplo rbdaniguloG HB, 
si cum duplo quadrato GE^ad reccangulum AEB,dc 
JaHegmentum imermediuiu G>D ELj a-depnum DHF, 
A B , ad K . Vnde cuiTy^ptarfens Boblcma ^nonBc 
aliud, quam pretpors 51 fcquiturcccipcrecjirdcm deter- 
minationes cum ipfa. Quare &c. 

A a LE Al- 


ii 
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LEM LI- PR.OP- LXXXVHf- 

Sint duo triangula reftangula ABD, 
ABC j quorum angulus redfaiis, 
^ B . Dico DB, ad DA, 
■ hyporenufam rhinorem , habere 
rtiinorem proportionem , quam 
habet B C, ad C A, hjpotenu- 
fam ipaiorem ; i i t 

Q Voniam enim quadratum B C , maius eft quadra- 
to B D , ergo quadrarum A B, ad quadratum^ 
* B D^wbebit maiorem pro- • ' 

portionem , quam ad quadratum * < 

BC» Et componendo, quadraiu : 

A B, cum quadrato B D, nempe • 
quadratum A D , ad quadratum 
B D, habebit maiorem proportio- 
nem , quam quadratum A B^cum 
. quadrato BC, nempe quadratum ’ 

AC, ad quadratum C B. Quare, ^ 

, & linea A D, ad lineam D£, ha- . 

. hebic' maiorem proportionem— ’ 

. quam A C , ad C B . Et conuer- 
-*<iendo B D , ad D A , habebit mi- ' 

^orem proportionem , quamBC, adC A, 





SCHO- 
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E x di(SI;i$collrg;ieiii: ^ quod Ci producatur C in E, 

: minof crUpc^pDitio rrceangtdirui>£C,.in DB* 
ad rc^bngubin D A B, piopottionefcctariguli E C B , 
aifrcccangulurti C A B.' NanJi proportio rectto^li fub 
EJC, inDB, ad recuagulum O A B^x:oi»ponituf cx 
proportione C fi, ad A B D, ad J> Aj Sc propotc^ 

rcctanguli E C B , ad rcctangohim C A B , componitur 
cx eadem proportione £C, adABy&BC,adCA« 
Sed proportio BD, ad D A > oflfcnfa cft minor propor • 
lionc B C « ad C A « Qjuare patet ptopoffcmn. 

» • g. . ' • 


LEMMA LilPROP:LXXXlX'i 


|)ata re(5la linea A B, & data DC, 
ei perp>cndiculari , ducere a punc- 
, ' tb Dv I>£» occurrentem B C, 
inter B i, C , vc rcdfcangulum fub 
:■ B in E'C>fit ad recrangulum 
EDC , in data proportione- 

w VOC Lemma c(i determinatum determinatio 
cft , tpjod ducta 3 D , proportio dat^, (it minor 
ea, qoambabet rcctangulum ABCj ad.tcctaugulnm 
B D C . Quae determinatio patet c* (uperipxi Scpolio. 
r ' ' Aa X Sit • 




DC, &: 






Sic crg^,p^op\^iopat^, fcabef M 
fupci D C , fiat femicirculus aa 
,jijrie6''KC ,'fixarrs hi ppqc<K> (;giIIoD > 

(t)i;;acind^ fiat vt in K **4«i . 

,BAs idiH^fic DH^jadalnip, gu<c/. < \ mulu 
vlnfca.«ft«adeturJiDrparj|2 Fo-‘qufcu 'J trw>Tyr/i.rjoi 
<ipc«turapttncC(?C4SiffitiG.Q^^;i3i bx; ,}i^ t 
<perpja4iqta:D;.Gri b,Li. a 0 ^ 

lotflowpfpnsB Cji A E . Dlcp-feapiil 
-e#r^'(^ucKf iittpdrcbhturln ,0.1 ifi, 
i<-<^o^i3aiUtcnih3 pVopdrtio^D G,.. //yur 
ad H , coa»poniCMr.cxLpropoKir3;rie . fco Lr 
DC,adAB,&AB, adH. SedJ> 
vc-&A,^ 




gailocitp DCG ^DHC, vtDC, 
fi^cArf3l B,-^d C Ci 

tf>inpp/leif)r Sjuoqpef^x .mptrtipnib|i»l>(^^ 

D Bi^ad *£ C^.^rd 4y?, jaciqre& cpiiit^^n^ 

<^p^'ration^Ti MCtafigi^ff EDCj^ 


OUiC 


UO- 

fub 


wiu-Mium lUD 

ABjufC-EU^CJ^S^UDC^ ad rf, .fitieaaw^ulun, 



acW*ectangidi 

Qc^od vero C G, minor fit C F> patcc, quia fi cflet 2 c- 

(]^4aiii5, ve} i’tiaibr> eodem cfifcu^fii pi‘6bartdir9fTc l^,a^ 
n>Gj*^e}iii-tf{:Juali,!ve| pFopottioperibtait^l 

A BCi ad «jcwrk^fe A ' 

pafitUiAdei^iViAA^to5i5eiilfqoi:i-,oimi3j:)b ^ l 

'"'■ i iA ■ PJ^Q. 
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. ‘11' 

''tNt-.5rjai5iY.Sb>; ,a'.‘. ;■. '. ; > i . rttriJun,:. 

•iDatis .j[jjaejTii,t,i.quaEf m , ,aritec?p.etjifl 

facere eadctTi>,<qu3E 
ii>uieni,,,V(; toef finies, .fphaen^ii^- 
■iiL rgrnemiO j fic^d ti^erneiein 
conicam coni HDF, iri 'dat^pro’- 

VSm^Pjyi^l III I Al/i:/JU 



g Tmi> lip^fef>lyvija,j:ftj dptenpjgyjiiri c^e^jJe- 
termJnat^or>c,quaa£t«mihac cfl: Lemma aif- 
fenSjtic mpe|crt^nc«(ie^ic|Uofl)jyro/po^l^^t fit 
ra i n or(ca, qu^ bec relati g u 1 15; i^a 4r 

Jum •gDE^.pfii^s >duca_j ^ 

B‘fe.'Slc ^“pdmo dati^ ^ 

quam habet A 5 , ad K , & ' 

datiyfduabus rectis lineis 
A£,&pE,fibi 
pcrpfipdichlaribus, 

^ ca D 

tE, 

ficu Jicl r«aa tj * 

gulunij fub A J5,in H E, ad | 
recta naulum H D E, & p4r ^ ^ 

punctiim H, agatur planii oj 

ujiup GHL, 


apun 
cuireijs E 
antec 


ens. 



* 15>4 

GHL, 6 c fiat conos DHF. Dko fjctu/tt cflTc, quocf 
impcficbatur: KartV.vt rcc tango fum fiib A B, in E H,ad 
rectangulum H DE,fcuvc A B y ad K r ficrupcrficics- 
fphafrita GDFL, ad fupefficicm conicam 

«ani D HF, vt clrcinir cx Archimede fib. f . de fph«ra,& 
Cylindro propofic. 40.5:41. Quod erat faciendum. 

Quod veto dererminatio Jit ea, qa* afiigT^ara efij. 
pacci,quia prjcfcns Probi ema, norrcftalwd , qoam ai>- 
ceccdcns^JLetiima . 

- . . ■ , I ' . i . 

LEMMA LIII- PROFXCr 


Daris lifdcm ,' qure in Propofit. SSf, 
: > Dico , quod B D , ad D A, . currt 
A B,hai?ebic minorem propoitio- 
nem, quam BC» ad C A . Cum 

AB. - ■ 

’ . i 

N am, cum probatu ny fic 
5 D, ad D A , habere hii* 

norem proportionem proportio- * tl 
nc 5 C,adC Aj &'pariter>cuc#- 
minor BD,ad B A, habeat ihk ^ 
norem proportionem, quamll^' ^ 
maior C B, ad B A . Erga D B , 
ad vtrafque finiul D A, A B, ha- 
bebit minorem proportionem*, 

quana 



' <]uam C ad vtrafcpe dmut C A i 'AB . <rac 

oftendendum. _ . . ; :f - o {n: i^ 



S CHO L ly M- 


E Tiara ex Lemmate p^femi elieltw , rfr^bmgul«ra 
(lib EC, tn DB, ad rcdlangulum compofitjc cx 
DA, AB, inAB,ncmpcadrecungulumDAB,cum 
quadrato AB, habere minorem proportionem, quam 
rc^aangulum EC B,ad rcdlangulum C A B / cum qua- 
drato A B. Etenim cpdem modo, quo fa(aum eft fu- 
pra , difeurretur , & patebit propofirgm . 


LEM LIV- PROPjXCII- 

'Dita hypotenu{a t;ri3,nguli ,re<3t^ri- 
guli/ Sc data' propomone vnius 
; lateris ad aliud latus finitil cum 

h jpotenufa, inuenirc triangulum. 

• * • • • ■ 1 ■ . • • 

D Ata hypotenufafit A B, fuper quam fiatrcmick- 
culus,& data ratio fit , quam haber H,ad AB, 
quam patet oportere effe minoris inaequahtatis. Fiat er- 
go, vt A B,adH, ficH,adBCj pofitamin dbedum 
ipfi A p,cui A’B, fiatxquaiisBpi' dciadefiatjVt AC, 
ad C D, ita*A B, ad B£ 5 & a pun^o-^, aptetur AF, 
•jequalts A E, & ducatur F B. Dico triangulum 

clfe 
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)<, SMn;ef iflfpi , vi;lg . ad;^ ad 

compontamexBA AF. ‘ 

Quoniam enim cll vc ^ B, ad B E , Iic ( lumpca com- 
muni aliitndin^A B ,) )qufdrat|iri A B, ^ lecrangu- 
Ium A vt quadiatuiTi A^.aM VecTanguluni__.» 

aj a-', 'jrnea Lt 

fu>-.-j^L (l ij fJt td A 

«r/q> O J j.u.u •ja-.Lji 


•ii 


i fi 


i. 


. rt;:n:'o(jo:qs<i^r.cA:^, ^ lumui diL 




at 


.rf / r-i ^ f »,< ■ • . / ^ ; t -• . .■ 'J 

Ergo , « Vt A3 , a^ B t*, (Icerunt duc/quacJiata A B,ad 
di;o.ic<J^angula A B E Sed pariter vc A bM B E,fic/au- 
' pia eotiriibi aliiti^dine A E;)eft reftangplu B A E.a^r^c- 
t' tarvgolu A, E B, rft^ngula A ad dao^A E B. 
^^rgOjCrlt jWtrA ^ , ad B.E, wc tam dup quadrata A^B , ad 
^duo^Wtangula /B E^"quamdii6 re<^angulaB y|‘E, ad 

• «kioVdd^rigttla- B'. ‘Ec^ eric Vfc>ViKim 'afifeqeden- 
tiumad vnumconfequenrium , vei vc AB, adB E, fic 

• flrobo&n<cqedcntia ad,amfcK\Conf?-que^tjai nemutf-djio 
,quadraiii:A B, cuniduobiis xcccanguIrsB A E, |d c»o 

reaahstila A B.E.cimiduobusreci-ioffulisA EBAS^ed 
rAB.^d eft. vr AG, ,a*d C D .; 'frgq, VC 

, A.Ciad CD>r»C)duQ qi*ii|df^,a A p cum^dupbys 
.tahgulis ,4d/du|Oire<:iaqgulay4 BB , ^q^iUftjuGbus 
re£bangulis^4EB .. E| a4‘Conrcqucntiumtdimidii_-r. 

•: , * ' ‘ £»-g<> *’ 
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FrgOjVtAC, a<JCB, fic duo quadrata AB, cum duo- 
bus rectangulis B A E , ad redangulum A B E , cum^ 
rccrangulo AEB . ’ Et diuidendo , vc A B ,ad B C >0c 
excedus duorum quadratorum A B,cum duobus rcu^an- 
guIisB A E, fupcrrei^angulura AB E, &fuperre6l:an- 
gulutn A E.B, ad redangulum ABE,cumrectangu- 
lo A E B, fimul. Sed talis exce(Tus, eO squalis vno qua> 
drato/^B, vno quadrato A E, & duobus rcctangulis 
B^E j quia vnicum quadratum A JS, excedit retStangu- 
Ia A B E, & ^ E Bjfpfo quadrato A E. Ergo,& vc A B, 
ad B C, fic quadrarum A B, cum quadrato A E,feii cum 
quadrato AF, quia AE, ;Bt.AF, fafts funt squales^ 
&cum duobus tcctangglis B A E , fcu fli AF, ad rcccan- 
gulum A B E , cum rectangulo A E B . Sed quadratum 
A B , cum quadrato A F , &cum duobus rcctangulis 
B A F, eft squale quadrato corapofits ex B A , & A F. 
Et pariter, rc<5langiilum AB E,cUtfi rectangulo AEB, 
eft squale cxceflui quadrati A B, fuper quadratum A E, 
feii A F , cui etiam exceflui , eft squale quadratura F B. 
Ergo, & vt A B,'ad B C, feti yt quadratum lincs A B, 
ad quadratum lines H , fte quadratum compoftes ex 
BA, A F, ad quadratum lines F B. Quareconuer- 
cendo , vt qUadraium H , ad quadratum A B , fic qua- 
dratum F B,:ad quadratum compofits.exF A , &AB. 
Quare, & vc H , ad A B , fic F B , ad compofitara er 
F A , A B . Q^d erat faciendum . 

i 

. 

1 • 

. Bb SCHO- 
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S C H O L I V M. 

E X hoc Lemmate potcft etiam folui fecjuens Proble- 
ma j nempe triangulum redangulum conftituere, 
YC totus perimerer triaguli , fit ad vnum duorum latcru, 
in data proportione ,• vt consideranti patet . Sed hoc 
Lemma poteft facilius folui prxmilTo Lemmate fe- 
quenti . ■ c , . t 

LEM- LV- PROP XCIII- 

Quodlibet lams trianguli redtanguli, 
, eft medium proportionale , inter 
compofitam ex hypotenufa , & 
ex alio latere , & inter differen- 
tiam eorundem. • /a 

S IT triangulum redan- / 
gulnm A BCjCuiUsan- 

gulusrc£i!us,quiadB. Dico, n. 

quod V. g. AB, erit media \ 

proportionalis inter compofi- / V 

tam ex A C , C B inter dif / ^ | 

ferentiam earundem AC,CB. \ j 

Centro C, interualloCB,dc \ / 

feribatur circulus fecans CA, N- y' 

inD, &AC ,produdaeioc* I 

cur- £ 
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cuitat inB. Quoniain ergo AB, ungit circuiuro^quii 
angulus A B C > e(l redus i ergo quadrarum A B, edas* 
quatvrectangulo E A 0< Sed AD, eft differentia incer 
A C, C Djfeu inter AC, C B; &A£> eft compofiu 
ex AC, CE,Koce(lCB. re patet propoGcutn. 

LEMMA LVr- PROP XCIV ' 

Datis ijfdem facere eadem , qu« in 
Proppficione ' ro2.' 

P R remifTo hoc Lemmate , foluctur antecedens faci- 
lius . Data ratio ht, quam habet IC L , ad K. H & 
hac vcHK,adfCL,ncKL,ad KM,&MK, pro- 
ducatur io N,vtM N,hc dupla MK. Pariter £ A, pro- 
ducatur in C,vtCB, hidupla 7 A, &fiacvc HN, ad 



NM, heCB, ad^Dj&bB, fecetur bifariam in 
& fupei AB, fado femicircuio , in ipfo a pundo A,ap- 
tetur AF,a;quaiis A£, &iungaturFB. Dicotrian- 

Bb X gu- 
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^uluin AFB, c(Ie qnafimm , & in ipfocffci Vt HK, 
ad K L , fic B ‘A , cum A P » F B. 

.Quoniani enim cft , vt H N , ad N M , fic 

e 'B , nempedupla. A '2 , ad ZB D, Ergo & diuidendo, 
vt H ad M fic B A^cum A D,ad D B . Et ad con- 
fequentium dimidia. Ergo, vcHM, adM K, ficB A, 
eumAD, adD£. £c componendo « vt HiC,ad K.A1, 



<ic A B , com A E , ad D E , feii ad EB. Sed A E, fadhr 
cBacqaalis A F . ErgoB E , erit dilFerentia inter A B,& 
A F . Quare erit, vt H IC , ad K M , Ec B A , cum A F, 
ad £ B , di^Ferentiam inter hypoteouTam, & latus . Sed 
H K, adK. L , eltin fubdiiplicata rasione H K , ad*K M , 
quiatres H K ; K L, & K MVfunt continue proportio- 
nales,* & pariter , ex Liemtnate antecedenti, B A , cum 
A F , ad F B , eft in fubduplicata ratione B A, cum A F, 
ad E B ; Ergd> firvt HiK, ad K L , fic B A, cum A F, 
ad F B. Etednuertendo , vt K L, ^ K. H , Ec FBj ad 
'2 A,cum-AF. .Quod&c , , t ^ 

;• fi..! f ■ ’ ; ’ 



LEM- 
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LEMLVIL PROPXCV- 

Datis ijfdem, qu3E in propof 8p- fa- 
cere eadem, quae ibidem, adeo vt 
reftangulum Tub A B, in C E, ad 
redlangulum EDC ,'fimul cutn 
. quadrato D C , fit in data pro- 
portione . ' ' - ■ 


H 


O C etiam Lemma eft dctcrminacura > & deter- 
minatio eft, 'quod proportio data fit minor ea, 


quam habet reftangulum ABC, 
ad redanguJum B D C , cum qua- 
dratoDC', vt confiat ex St^olio^ 
propofi t. 91 , Data ergo proportio 
fit, quam habet H , ad DC. Data 
ergo DC, hypotenufa trianguli 
redanguli , data proportione,' 
quam habet AB,adH, inuenia- 
tur triangulum rectangulu DCG, ' 
vt fit, ficut A B, ad H , fic compo- 
Cta ex C D , D G , ad G C, quaeJ^ 
inferius ofienderur minor F C , 

D G , producatur vfque ad E . Di- 
-'co fa«fium efle', quod impeteba- 
tur. 

Etenim, vt dictum eft fupra , pfoportioDC, adH> 

com- 

j 
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componitur ex prc^brtioneDC ,aclAB, &A B, adH. 
Sed vt A B, ad H, (ic compofica cx C D, D G ad G C j 
&z vt compofita cx C D , D G, ad G C , fic propter fimi-, 
litudinem triangulorum CGD, & E DC^ compofita 
cx E D, & D C , ad C E . Ergo proportio quoque D C, 
adiH ^componetur cx proportione D C, ad A B , 
jcx proportione compofitarexED,OC,adC E. Sedillae 
duae rationes componunt quoque jationem rectanguli 
EDC,cum'quadratoD C,ad rcctangulum A B,CE. 
Ergo,'& conuertendo^vt H, ad D C, fic redanguium»^ 
fub A B, in CE, ad rcctangulum EDC, cum quadrata 
DC. Quod erat faciendum. 

Quod veibC G,fic minor C F,patctjalioquin,eodcn[i! 
difeurfu , concludcretuc contra determinationem . 


PROBL XXXIX- PROP-XCVl' 

Datis ijfdem , quae in fuperiori Pro- 
blemate , facere eadem , quae ibi- 
dem", y,t (upefficies iphxnca feg- 
menti internicdif , fit ad perime- 
- trum coni, in data proportione,’ 

t -i T ^ * 

E Tiam hoc Problema efi dcccrmimtumjicdbterroi- 
natio efi, quod proportio data, fit minor eajqu^' 
habet rcctangulum A B E,adTectangulu<n B DE, cum 
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quadrato D E. Qua^dctcsa 
mtnauo patec ex fuperio 
ribus , Hcut cciam condru - 
dio Problematis. NaoL-u* 
proportio fuper/iciei fphas* 
rica; fegmenci incermedij , 
G D F N , ad perimecrum..^ 
coni DH F,eft eadem cutn 
proportione redaguli A B» 
H E , ad rectangulu H D E, 
cum quadrato D E,- vt de- 
ducitur ex Archimede fu- 
pra citato. 






LEMMA LVIIIPROPXCVir 

• i 

Datam redam lineam A Biredam 
in puncto C> rursum' diuiderc in 
D , inter C ^ B, vt redangulum 

A C Bj fit ad redangulum ADB, 

in data proportione . . > 

' V • 

D Ata proportio fit, quam habet A B,ad H. Li- 
nea autem AC, rcfpedu lines C B, fe habet 
tali pado, vt fit, vel ea minor, vt in prima figura, vel no 
minor,vt in fecunda. In primis patet, femper oporte- 
re, proportionem A B, ad H, efle taljs conditionis, vt 

non 
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non fit minor ca, quam habet redangu Ium A CB,ad 
quartam partem quadrati AB. Rcseftcuidens, quia 
ex omnibus rcftangulis, qiiac poflunt haberi ex fc^^io» 
ne A B, in pundb; fadis (ub duobus fegmentis , maxi- 
mum cft quando linea fecatur bifariam , & tunc tale — ^ 
ict^angulu cft squale quadrato dimidis, nempe quarex 
parti quadrati AB» Tuue patet>quod fi A C>fit minor 



C B, Lemma poteft folui in quacumque proportione 
ymuerfaliccr , prstcr quam quod in qualibet propor- 
tione defedus j quia in proportione dere<ftus , Lemma 
cft coafctahdum vt non fit minor Ca, quam habet re- 
aangulum ACB, ad.quartam partem quadrati A 
Si vero AC, non fit minor CBj tunc Lemma nequit 
folui nifi in proportione maioris insqualiiatis , quii_-» 
femper redangulum A C B, eft maius quocumque^ 
redangulo A D B, vt confiderauti patet. His prs- 

mifllS. , . rL • 

<;uper AB, fiat femicirculus , & a punftoC, eriga- 
tur perpendicularis C Ei tunc fiat, vt AB, ad H,fic 
quadratum E C , ad quadratum lines , quam ex deter- 

mi nationibus fupra expofitisj patet nunquam ciic^ 

maio- 
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maiorem dimidia ABj quare fi in CE, fiimacar ei' 2 e- 
qualis ,fiue hasc fit femper minor E C, vcin fecundo ca- 
fu, fiue fit minor, fiuea:c|ualis,fiuc raaior,vc in prima fi: 
gura , ( quamuis ponamus infchemate minorem, j quae 
fit C F, & per punctum F, ducamus F G , parallelam_-.^ 
A B, hacc fetnper occurret cirpumfcrcntiac . Ducitur er- 
go , & occurrat in G, & a puncto G, demittatur perpen- 
dicularis DG. Dicopun(5lum D, eflequarfirum . 

Res eft euidens , quia cum fadum* fit, vt A B, ad H, 
fic quadratum E C,ad quadratum C F, feu ad quadra- 
tum D G , ei aequale, & quadratis E C,G D, fint aqua- 
lia re<5^angula A C B, & A D alterum alteri . Ergo, 
&vt AB, ad H,fic rciflangulum ACB, ad re<Stangu- 
lum A D B . Quod erat faciendum . 

f 


SCFIOL 1 VM 


• l 

• 

. . i 


S I vice femicirculorucbnrtituerenturfuper A B, fc- 
micllipfes , nihilomimis eodem modo fieret pro- 
politum ; quia quamuis in ellipfi, quadrato v. g^ C E, 
non fit aequale rectangulum ACB,attamen,.cxpropof 
1 . primi Conic. eft , vt quadrafuni C£„ ad quadratum 
DG, fic rectangulum A CB, ad rcdaiigulum A D.B. l 
■ Pariter fi loco femicircufcoru, vel remidljpfium vra- 
mur duabus quibufeunque. parabolis , niKilominus fa- 
ciliter habebimus propofitum, fup[x»ncndo A B ,cflc 
vnam ex ordinarim applicatis ad axem', veldiarnctru 
Nam, fi pefpundumC, ducatur GE, parallela axi, vel 
diametro , & fiat vt A B>ad.H > fic. E C> ad C F, & fiant 

C c reliqua, 


toS 

reliqua, vt(upraj pundum D> erit quaefltum. Nam, 
vcalijoftenduntjfedpraccipuc Caualerius lib 4. GeO'- 
tnctr. indiuifib. propof. 3, vtEC, adGD, fic eft rcc^ 
tangulutn A C B, ad rectangulura A D B. 

PROBLXLPROPXCVIII- ^ 

• . . . . ‘ 

Datis ijfderh^quaein/uperioribus Pro- 
■ blematious i facere eadem , qu* 

' ' ibidem, vt fadis .duobus conis, ne* 

. pcD H F.fupcrbafim datam, 6c 
G E L , fuper bafim non datam, 
quorum communis axis fit.EH, 
fint in data proportione . 

Q Voniam cnira duo- 
. rura conorum cft ca- 
,dcm altitudo , ergo 
funt ii»tqr fe , vt bafes . Q 
Quare coiiusD H F 5 erit ad 
conuGEL, vt bafis DEF,ad 1 
barimGHLjfeu vt quadratu-^ 

DF,ad quadratu GHjfeu vc> 
rcdlagulu AEB,ad rediagu-^ 
lu AHB*. Quare coftat pr*- 
fens Problema reduci ad ai>. 

tecc- 
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tecedcns Lemnia, dehabebimus intentum , vt vnuf- 
quifque facile potefl: cognofeere . 


SCHOL I V M. 


H IC folucnda venirent Problemata circa fuptrfi- 
cies horum conorum, fed ip&s referuamtis ad 
ali ud tempus, ficut etiam hxc, nempe.. Datam fphx- 
raiii , vt ih fuperioribus Problematibus, fcilam plano 
D E F,' rursum Iccare plano G H L , plano D EF, paral- 
lelo , vt fadocono G E L, fuper bafim non datam ,• vcl 
fegraentum intermedium G D F L,ad conum G Elljvcl 
fupcrficics fegmenti ad fuperficiem , vcl ad peri- 
metrum coni, fit in data proportione . 

Sed hxc , vt diximus , re- 
feruamus pro ■ 
alioOpc-, . j ; 

re , . • 

> quod, Deo fauence, 

. , ; imprime- . ; 

tur . ^ • . . . 


r 




Cc 


LEM- 


Digiiized by Googie 



'lemma lix- prop io 


Efto triangulum A C B , cuius an- 
gulus C , fecetur bifariam a linea 
C D, & latus AC, fit minus la- 
; tere C B, ynde, & AD, fit mi- 
■ rior-DB.cui AD, fit fa£ta aqua: 

, . Iis D F; 6rfit diifta GF. Si fu- 
. perFafim.D^B , ffat triangulum 
i aquale triangulo F C B, perperi- 
" ,diculurn’ ipfius du(iium a vertice 
G , (empen minus erit D F , fed 

DA- ■ ■ - ■ ■ 


Cl 


Q Voniam C B, maior fupponicur C A, flat ipfi CA, 
aequalis C G > & ducatur PG . Quoniam trian- 
guli A C D?duo latera A C , C D , funt xqualia 
duobus lateribus D C. CG , trlknguli D CG. alterum 
alteri > & angulus AC D/eft' aequalis angulo D C Gj er- 
go bafis A D, erit aequalis bafi DG , &triangula erunt 
aequalia . Sed etiam triangulo A C D efl aequale trian- 
gulum DCF. Frgo triangula DC F &DCG,erunc 
aequalia . Qiurc addito comrnuni triangulo A C D, to- 
tum triangulum A CF, erit aequale trapezio A C G D . 
Quarci & reliquum FCB, erit aequale reliquo DGB. 

■’ -- sed 
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Sed in hoc >dimiflb perpendiculo G H • patet ipfutn mi- 
nus efle hypothenuu DGjhoccft ipOiDAifei^ D F. 
Qiy re patet propofitu m . 

Vel poftquam fada funt omnia, vt fupra > & conclu- 
fum cft triangulum D C G aequale efle triangulo D C F» 
n auferatur commune triangulum P C K-6c ^ addatur 
commune trapezium F K G B, nihilominus facilius con- 
cludetur propofitum. Res e(l clara. 

LEMMA LX-PROPC 

Sint fafta , & oftenfa eadem , quae 
in fuperiori Lemmate , & fit duc- 
tum C E, perpendiculum trianguli 
ACB. Erit,vtDB.ad BF,fic 
CE:-ad,GH. , . 

Quo- 
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»«<ffingtilo contento fub F R, in ditniiimnii C E . ligo; 
As ktc veeranguJa, Sc illotom dupla erunc xquuiia^nem!- 

f >e red^anguiuin fub D B, in:H G , erit a?qaalc oei^ngu- 
o fub FB, in C e. Quare, vtDB.,.adF ficCE,.ad 
GH. Quod erat oftendendum. 

V t , • 

LEM LXI- PROP- CI- 


Q Voniam fupia oftenHim cft, tr^ngulum G D B, ae- 
quale, efle trianguloFCBr&trianguIuBG D, 
cft aequale rc(5langu Io contento fubD B , indi- 
midiaraGH, & pariter triangulum FCB, eft xquale 


Data ba(e , perpendiculo , & pro- 
portione laterum trianguli 
inuenire triangulum . 


S I proportio data Ht xqualitattS; res cfl adeo facilis, 

1 vt pudeat in hoc verba profundere. Sr autem—.*» 

‘ (iD. 
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Sit ergo dmbafis A & data proportio fit, quam 

habet A B, ad H ,iperpcndiculum.vcr6 datum fit BC, 
erectum normaliter fuperAB, a puncto B. Diuidatur 
A B, in.F, vt fit, ficn.c,A B , ad H> fic A.F, ad F B , fiat- 

que 


,iit inasqualitatis j.tunc Lemma debet dcierminati . 
^rgoeft. defectus ,.vtin pracCcntifupponiKUis , determi- 
natio talis cft . Oportet proportioncmi datam , & per- 
pendiculum talis cfTe conditionis , vt fe£la bafein data 
proportione, '&'fado yc maius fegmentum ad exaefium 
.cius fiipra minus, fic perpendiculum ad aliam, ha:c fit 
minor minori Tegmento. Determinatio patet ex pro- 
pofitionibos-antecedentdKis . -Natntoj^qpofit.. 99. of- 
tenfunvcft.G.H,-clIc .minorcra-DF , feti D A . In 1 00. 
vero ofienTum tfl: D B , ad B F , cfle , vtC ad G H . 


— 

1 

N 


C 
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que F G,a:qualis AF,& fupcrFG, fiat femicirculus, 
hacque vc F 5 , ad B G , fic C 5 , ad aliam . Pat« cx de- 
terminatione, hanc efle minorem F G . Ergo poterit ap- 
tari in femicirculo , cuius diameter F G ,• aptetur , & fit 
F D> fiatque ei atquaJis F K , atque a pundo K, erigatur 
KL, normalisfuper AB, qux fit xqualisDG, &c per 



pundumC, ducta C M , indefinita , &: parallela AB, 
per puncta B, L, ducatur B L M , occurrens C M, in M, 
( occuiTct enim , cum anguli M C B , C B M , fint duo- 
bus redis minores s) tunc ducatur M A . Dico triangu- 
lum A M B, cfle qua:firuin. Nam cft fuper bafi A B, & 
fuum perpendiculum C B. Quod verb fit,vt AB,ad H> 
ficAM,adMB, fic patebit. Ducantur M F, M G, & 
FL. Patet duo tiiangula A M F, F M G, cfieatqualia, 
• . pro- 
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-proptepbafw A iF-jl^fGyJtcunlei i &^toptc?ce^:4^erii al • 
titudincm .« avMxaj fadtum^c,. vt F B/, ad 'BG ,'fit 
CB, adDG.feiiad IC L i ergo re(ftangulum fub«Fi8 ^ in 
KL eriticquale rectangulo facco fiib CB,in B G. Frgo 
& illorum d i midia, nempe triangula F LB, G M B,eriinc 
aequalia. Quarecomraurii ablato trapezio LOGB,ac 
que addico communi tiiangulo F MO, niangiilurrL-*» 

FM L-, €i|tiqualc triangulo FM Gj led A MF. Curta 
autem fu per eandem bafim MF, fineduo triangoli_j 
ML Fj (Sc MG F, arqiialia, dudaL G , erit parallela MF. 

Ergo angulus FLGjCi it arqudis alterno MFL , 
angulus catternus A.F M^reinVacquilis intefnoV&cjipo- 
V., fico F GL .;Yeri4m'9Ui?)dwFif,.lvL, bncapquales dua 
bus Ft), p &^anguiiF k L, F DC/abipfis contenti 
(rnc aequales, quia reftiv Ergt>,& FI., erit aequalis F G, 

(eu F Aj. Cum^utemjnj^fianguJo bi^Gjduo latera FL, 

F G' fi rlt aequalia. Ergo anguli quoque ad bafim^ nem- 
pe FLG, F G Lj^tninc aec^allesV SetI aiigulo F L G, eft 
arqualipfeialternasM F L'>&a;ngulp FG Eidftenfus eft 
aequaliseiexiernu^ , & oppofitus A F M,. Ergo habe- 
mus duo triangula MFA, & MFL, qua: habent duo 
latera aequalia duobus lateribus , altcruiifl alteri ,'S<^ ^ 
angulus AFM, cocentus fuba:qualibus lateribus vnius, 
cft aiqualjs.angulo'corrtcnto iub aequalibus lateribus al- 
terius . Ergobafis A. M , ent .Tqualis 'bafi M L , ciian- 
gulum erit aequale triangulo, & angulus A M F,eric x- 
qualis angulo F M L . Ergo , vt»^,^F , ad F B, Ceu vc 
A B ,, ad H, fuf A M , ad ,M B. Quod erae facien- 
dum* , . 'J . M f-? 

Di^: ir CoogI 
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' Si proportio (k exceCui > rolirctol Limtm^ 
^ciliccr, faciendo, yr prius ex alia parte, & conuen- 
rendo.,: ■ ^ 

f * / * . , • 

PROBL- XLII- PROP Cir- 

pata^AB. magnitudine , & pofitio- 
‘ne , & data CD, ei parallela, can- 
tum pofitione 5 inuenire in C D, 

' punitum E, vt iunitis AE, EB, 
‘ & duita perpendiculari E F, 8c 
reuolutis triangulis.E AF, .FEBj 
, circa A3 > vc fiant coni j fuperfi^ 
cies conica coni ex triagulo AEF, 
ad fuperficiem cbnicam coni ex 
triangulo FE B, fit in data pro;r 

, portione. . : 

■ r 

D Au ratio fit , quam habet A Bi adH. Probkma 
^ faciliter foluctur ex antecedeattbus Lemmati- 
bus. Nam cum du* AB, &C D , fine data: pofitione, 
dabitur edam £F> magnitudine, per Propof. 5^2. dato- 
lun);. ‘ Data wgo bafi A B , & dato perpendiculo E F, & 
data ratione laterum > qu^ fit proportio data A B, ad H| 

inue- 
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inoetsjaxsit triitngufucii: AEB , Hoc di ^o;tri:mgd^ 
A^F Bf £F BfVCutijcutAB^d H^HcA E^ad £B* Di((o^ 
quod fi ei ipfis reuoluti^ circa A B, 'Bantconi, qinoii 
erunc qu^fiti . Nam eft vc A B; ad (ic A B,ad £ £> ne«> 

pe reccaag^olum A £ ad reccanguhira B £ F,nempe, ex. 


j. I'..' 





Archimede conica coni orti ex^ 

reuolucione trianguli A F £> circa A F, adruperfxciem 
Conicam coni orti ex reuolucione trianguli £ F B , circa 
Quod erat faciendum» 

LEMMA LXir- PROP- CIIJ' 

> > f 

Sphsra^ad rhombum fibi inilcriptum, 
eft vt quadratum infcriptibile in 
circula maximo > adi quodEatum 
^ radif'ciiteafi'**qui' cft'^^bafis^ rhoraoi 

Dd 1 Sit 
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S I T‘ iiiivfpiiaehi ,'.cdiusiici»Aum:*E ; rfaambutwft^fb- 
• ptUsiB FD G.X)icoisii<&^«'FiacFhckDbus BADC;^ 

cuius Unefatintrehdit^. . 
quadratis . Qnpd, ' 
fpha^r^ ad rhombum^ 

BADCjfit vc quadratu 
B A, ad quadratum A E, -q ' 
pateti quia, ex Archi-^: 
mede i . de fphaira, & j 
Cylindro propofic. 32 . 

Ijiha:ra cft talis rbomhi ^ 
dupla, ficut etiam qua- ' 
dratum B Ajcftduplum , 
quadrati A E. Tunci. | 
quonia rhobus i^DC, I _ 

edad rhooibum BFDGi vt quadratum A E^ad qua-- 
dratum F K . Ergo ex atquali ,^fphaera ad rhorabum_j> 
B Fl^G,erjt,'vt quadraidni B A, ad quadratura F KV 
Quod erat oftcnJdenduiTf.' ’ p ' • ' ^ / ' • ‘ ' ' 

^ y .. ' l, ‘ ‘ ' . ■ ■ ! . * ^ 

PROBL XXXXli- PROP-dir- 

In dari fohtfk-iriiiemre' rhombum „ 
vt fph*ra fit ad rhombum ,, in 
i ; : data rationf: poffibili .1 

I' ' Atioqioflibiliseft v*t p^o()Oftio data non Iwrni- 
not dupb, quiaaf^ax^rous rhofi^i^ ijlferipcibi- 

lium. 






f V 

X 

) 
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liumin fphxra, c(l asquilaterin > qui c(l fphaerad fub* 
duplus . Data ergo fphacra lic A B C D , cuius diametri 
fe fe dccufsantesad angulos re<5los in E, fine AC> BDr 
& fit dudla B A, & data ratio fit, quam habet B A, adHj 
& inter B A ^ & H , inueniatur media proportionalis, 
quae vtique non ciitmaipr A E,fc4 velminor,vel aqua- 
lis , vt patebit Si aqualis , fado rhombo B A D C, erit 
quxfitus. Si autem fit minor A£, fith^c £L,6tper 
pundura L , ducatur L F , parallela ipfi BD, occurrens 
lph*eiae , vel ex vna parte , vel cx-aiia in F > & t>er punc- 
tum P, a(Slo plano F K G » cui diameter B D fit perpeqii-, 
dicularis, fiat rhombus BFDG. : Dico hunc elTequae-' 
fitim-.». , _ • I 

Jn primo cafu , res eft clara i nara eft, yc A B,ad H,fic 
quadratumB A, ad quadratum A £, nempe fph^ra.^' 
ad rhombum B A DC) per anteccder.s Lemma. 

in fecundo vero cafu, res eficlarinima . Nam pariter 
efi, vt B A , ad H, fic quadratum B A, ad quadratum^ 
£L , nempe ad quadratum F K# nempe fic fph^ra ad 
rhombum B FDG. Quod erat oftendendum'. 

Quod vero media proportionalis inter B A, & H, no 
fit maior A £, patet ex determinatione ; quia cum B A, 
non fit minor dupla H erge nec quadi'atum A B/etit 
minus duplo quadrato .L £ , feu F K . • 

PRO- 
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PROBL-XOIF PROP CV- ' 

. # - * f 

In data fph sra,; dato rhondao inferi- 
bere alium rhombum, ad quemi 
. rfip^us datus fit, jn data. ratio- 
: ne polsibiliv 

R Atio pofSbtiis t)ff , ve non flrmfnor ea^ cpiam 
bet cjuadracan^femidfamiefri baOs 
duciani (cmidianMCri ^ph<erx , ^uia>- proportio ^uadrati^ 
radij bafis dati rhombi y ad quadratum fcmidtam«tr»i 
fj^xta: , cft peopoftio 
rhombi dati ad rhorabu.' 

maximum infcriptibilc: « ^ 

in rphacraj ergd non po- 
minor ea>. . 

. Sit ergo rhombus da'>^ 
turFBGDjin data fphjc* 
ra A BC D, cuius dUr 
metri Tc fecantes ad an - 
gulos te^oSyHnt B D; 

AC, & data: ratio 6r^, 
quam Habet A B', ad K,. 

& fiat vt AB,ad fic 
quadratu F H , ad qua- 
dratum alterius lincx , qux non erit maior A &>.£i:d VcL' 
ei xqualis , vel minor . Si xqualisj rhombus B A D 

erit 
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«ric qtucfitos : Si minor, per L M, parallela B D, 

'OCcnrrcQs drcumfcremi* , aut cx vna, aut ex altera par- 
te, in pufMfto M, & tmcllcao rhombo M B O D , jpfc 
erit quaeficos Res eft adeo euidens, vt non mereatur 
p rolixiorcm difcarfiim 

PROBL- XLIV- PROP- C VI 

In data ^haera infcribere.rJiobuin^vt 
fup)erficies conic^ conorum , 
fmt ad inuicem, in da- 
ta proportione. 

D At* fphxrac dia- 
meter fic A D , 

Hc dataproporrio nc,qua 
habet D A,ad H. Diui- 
daturDA, in'G, vtfit, 
ficut quadratum DA,ad 
quadrawmH, fic DG, 
fiiKj A 5 &pei pun£tum 
G,\ai9:o plano £ G C^),cui / 
diahacter DA, fit nor- 
malis fiat rhombus 
A E D C . dico 

cflcquxficumT 

Quonia enim vt DA, 
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. quadratum, ad qiladratum H, ita fadla eft D Gj adG Aj 
vcautcDG,adG A',fic:(supcac5muni altitudine DA,) 
■ redtangulu ADG, DAG,& rctSlagulis ADG,DAG,'(*unt 
aequalia quadrata DF.,AC,altciu alteri. Ergo,& vt qua- 
dratu D A, ad quadratu H,fic quadratu DE,ad quadra- 
tum A E. Ergo, & vt D A,ad H, ficD E,ad E A . Sed 
vt p £, ad Ea, fic reAanguiumD E G, ad re^angulu 
A E'G 5 vtauremVc(!!tanguTum D EG, adrec^angulum 
A EGjficfupcificiesconicaconi E DC, ad fupci^ficiem 
• conicam cemiE AC. Ergo&c. Quod &c. 




PROBLXLV - PROP-.CV II- 


^ Idern . , 


I Dem Problema foluetur 
aliter, &: £orfita facilius. 
Sint dataomftia,q«? fupra, 

& data pj:op<ktioljt , qua 
habe^.A3rad'.H ' A«B,F G, 
fint diametri fe fe de cofig^ 
tesad angii^os reZfos in Oj 
dhndatur B A , in vb^ 
fltficuf B A,ad H, (k: B Cj 
ad'C F 3 A;^erpunfta G G, 
duc.Hur linea; pVc urrens 
ciicumlf^ceotk: in M 
a pundlo L, ducantur L A, 
LB,&perpcdicularis LDlCj 
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& intclligatur rhotnbbs A L B K; . Qui vciquB^rit qux- 
(icus . Cuni enim duoanguli A LC) B L C, fine xaav 
Jes* propter xqualitatem circumferentiarum A G,GBI, 
quibui inGllunt. ‘Ergo vt B C , ad CA,fcu, vtB A, ad 
HjficBL, ad L Aj 'nempe tedbuigulum 
In reliquis fequatur prxcedens demondracio. 

LEM- LX I ir PROP e vm- 

i 

Sit quaelibet portio (pli^rae A C B; 
diarhet^r totius fphtEraE.^C D ; c§n- 
frum E ;i F, fi cetrum bafis portio- 
nis, 6c duifto quolibet planoCiHK; 
bafi"'A E Bsparaljf k), fiat rtrombus 
i nferip tus i n poi ti oneCGF K .Dico, 
portionem A C B,act rhombum 
• CGFK,efse,vtre(5tagulumDFC» 

■ cum rectangolo ECF , ad re6lari- 
: gulum DHC. 

F lat, vcDF, adD F, cumDE,fic CF,adFOj &fiat 
conus O A B. Ergo, ex Archimedei. defphxr. & 
V:,ylindr. fupra citato, conus O A B» erit zqualis portio* 
ni A C B . Quoniam vero conus O A B , ad rhombum 
C G F K , habet proportionem compofitam ex propor- 

E e cione 
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Hone O F , jid F C) iSc propoctionc quadrati A F,riul 
quadratum GH« £^Oj'& portio ACJB, adirhombnm 
F CC IC , habebit proportiotaem compodramex raticxnc 
O F, ad FC, &: exradoae quadrati A F» ad quadratum 
GH ; Dcmpe ex ratione redbnguli D F ad reiStan- 

• f . 


gulum DHC. ScdvtOF>ad FC,ficE D, cumDF, 
• ad DF,cxconftru<5tionc; & proportio rcctanguli D FCf 
ad rc£t’angulum D H C> compomcur cx rationibus FD, 
ad DH, & FC, ad HC. Ergo, & proportio portionis 
A C B,ad rhombum CGF K,componeturex rationibus 
ED,cumDF,adDFiDF,adDH,&FC. adHC.Scd 
dux rationes E D, cum D F, ad D F, & D F, ad D H, -fa- 
ciunt rationem HD, cum DF^ ad DH> Ergo quoque ^ 
proportio poiiionis ad rhombum componetur ex ratio- 
nibus £ D» cutn D F ,ad DHf> & F C, ad C H • Sed idx 

dux 


«5 

doji: ranoines componunt quoqae rationcni re^^alo' 
tu ra DFC, Si ED, FC, fedEGF, ad redlangulum DHC. 
Quare patet propdfitarti , ' 

Vel intcilfgaturconusA CB, fuper eandem bafHn, 
& circa eundenm airim cum portione, qu* fit A C B. Ei^* 
go portio A CB^ eic Atchimcdc i. de fphxn &Cylln. 
propof 7. eft ad conum A C B, vt D F,CUm D E, ad D F-, 
Icd vt D F, cum D E,^ ad D F y fic ( fampta communi al- 
iicudine F G,)‘ rcftangulucif 1) ^ C,CUm re^tatigulo D C, 
C F, hoc eftcumrc^ngulo E C F,ei aequale, ad re^art- 
gulum DFC,' vc autem conus' A C B , ad rhombum^ 
C G F Ky fic Iproptcr eandcm ahifudinem C F.) cft qua- 
dratura A F, ad quadratumGH, fed rcdtanguluD F C, 
adreftangulum DHC. Ergo ex aequali, portio AC B, 
efl ad rhombum G C K F , vc rcdlangulum DFC, cuni 
reftangulo ECF,adrc(^^ngulumDHC.• Quod erat 
^fiendenduni# 

SCEIOLIVM. 

F Orfitaii noti erit inutile notafTc, proportio neni-js» 
fphxraey & hemirphafrij ad fuUm rhombum , ciTc 
eandem i prdportionem vero maiqris portionis ad fuum 
rhombum, eife is maiorem, minoris vero minorem* 
Qiiod pacet, quia, cum pottioAC B, fit ad rhombum 
G C K. F, vt re<^anguium D F C , cum tectangulo E C F, 
nempe cum quadrato EC, (fi portio fic hemiiphxriu^ 
adredangulum DHC, patet , qUodin hemilphxrio, 
re«!^angulum D F C y leti D £ C , feu quadratum E C, 

£e a (c^uu 


21^4 

.( <^uia li«c omaiaiaiit{Knumv^'i<I«mJ:cumqi}a(kato 
,E C> p(l dUplui9iMSiias^,^d^i£i<£ G ; Quare, beinirpK^ 
riumad rhombum fibi infcriprttmrcft, vt^uadisatumlo- 
ficripiibile in circulo maxinTO ^ad quadratum G H, qux 
^ipporcio f(lfidpin cum proporiionc Iphaerx ad Tuum 
,fhp^td3!PnH|^r propoii? 103.- ,Qupd etiam Acilius pa- 
, ivj^ppqncpdo ponionem A C B> ede herniiphaerium) 
9 ( mente jnt4|c^'rhQmboCG D, K i cuius.b^s; eadem 
.G H *. q^ia.cumtdyo rhombiC G £ K> & C G ,DX,ha> 
LeaocpdmtDuiKtn bahm G H K> erunc inter Te , yt alti- 
vndccum in tali cafu, altitudo CD, (it dupla 
altitudinis C p, (icut etiamlphaera e(l dupla hemirphx^ 
rij i p%t€t permutando^fph^faim ad rhompumQC.K. Q, 
c<fc vt hcmilph^rium A C ad rhombum G G F K » 

,, Quod vero proportio maioris pordonis ad fuum rhor 
bum (it maior bis , 6cminoris minor *, [xicec , quia rect^ 
gulumDF G,inprimocafu,cumrcdanguIoECF, cfl: 
maius duplo quadrato C E, nempe quadrato in- 
fcriptibile ki circulo mazioio', in fea|i> 
doverocafu eft miniis j' vt efffe- ' 
ticnii patebu. 


■Kesenim . 

» t F. » - 1 » . , 

. eft ^ ’ . .. 

^ciJis demon- 
. ftratu-. ' 

j f 

. i . 


.> j 


. . r V J 


- p • . I • ' • 

. • S • » J * t 

e 

V . .-.•l G ; 


G 
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LEM- 
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LEMMA LXIV- PROP CIX- 



Datam A B , vtcumcjue fe6tam in 
, D, rurium Cecare in O, inter C B, 
vt re6lan^ulurn ACB,vna^euni 
' rcftatigulo dimidise A B, in C 
r a Ji t ad Kcitangu 1 u m A D B > in da- 
ta ratione pofliblli. 

V fe L A Ci e(t noti vc in prima figura, 

rei minor , vc-iAreeonda^. In qqqhbet caiu fu- 
pei A,B. fiat femicirculus, cuius ctmrunfTic P , 8c data 
ratio fit , quam habet A B, ad H > qua: iii primo cafu, de- 


bet eflTe inaio^proporticjfjcrcdbnguli A CB, cum rec- 
ta ngulo fub dimidia A B , nempe fub P B , inC B , ad 
redangulum ACB, qura fumpto vrcumque pundio D, 
femper rc€tagu)um A D B, minas cft re^hmgmo A C B. 
Jn fecudo vero cafu^oceft e(!c Aqualis, nuior,& mihoir. 

Nam 


:nf. 

» 1 4 o 


Nam, a i>lJ P A C B', 

cucarqualcre^tanguloAQB.Si veropundum D, fu- 

jnpwipt^.C, fa^m'<x talibiu feg- 

m^tis,er1c maius rrfccangulo AC' B. Secus erit, fi punc- 
trfm Dfnitnatbrintcr^Q. tale rectangu- 

ArC B^yi coofidtranci paret. 
^f^*^"Kopo«io«laracft rninpr ea , q^Ui^m habet ceda- 
ACB, tom rearangulb PBC.ad reccangjuluin' 
A CB.^tcii)pc Q tcctangalM fAuenirtidum fit maius 



»t J-r. ' 
ui L» 


rcdEa?^t6 ;^^~pa^t non opc^rerf ^iifioneWatam’ 
minorem; eflee^-, quam habet reccimgulum A C B,cum 
reccaiigulo P B'C ,ad; re^f^ angijlum APBj quja rcctan- 
^maiosoAinilbufc_^ H]s Expona- 
tur linea L, potens arnKo re^angula AC B‘ & PB C,& 

Aiincert^K y inueniacur' 
media qux in primo calu erit minor , trciS^a nor- 
maliier fupei A B, a putu3:oC j in rccundoautemcafu» 
y^leritxq^ualis E Cy vcl maior> fcd nunqua jmaior A Pj 
yclminor , vt patcbic i^^crius*. In pruno^^nj fiat C 


xqua' 
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J* Icfa fi , <luc4tOT »F'D,nor- 
t»^Wup«f DicogJUfuSVjoiniD) d& qogfif nm ., 
Infcctindoaiitecafu_,{i l, ficarquilis EC, agatu^EF pa- 
rallela AB, & ducatur FQ^, perpendicularis, &punc- 
nim ^crit quarfiti^ . Si aiKei^i T, gpidem «aior 

e E, ted aequalis A P,punctumP, erit quslitum .* Si ve- 
ro T, fit quidem maior CE , fc^ minor A P, fcu GP 
crttftx normaliter i purierro P, fiat P O, aqualis T, 8r' * 
ada parallela A B, vel ex vna parte, vel ex alia & 

demiifa perpendiculari Z R.punftum R,critqu*Gium. 
Si tandem T,flthiinor EC, fai^a ei aequali C?0, & per 
pun^um O, ducta parallela AB, ipfa OX, ^ea’puL- 
to X, demifla perpendiculari X D. Dico punctum D 
eflequaefitum» 


Quoniam enim^rum cft n A B,ad H, ficL,'md kL 
& vtL,adiC, fic quad ratum L, ad quadratumT, &cu 

T, fit aequalis in prima figura ipfi F D; inikondaawcm 
vclFQ^velGP.vel ZK, v.lXD- &go,& vt A B,ad 
H, fic quadratumL.ad auadratumFD, in prima figura; 
in lecunda v«o, ad quadratum linearum aequalium ipfi 

T. Sed Quadratum L,eftxquaIerectangulo AC B & 

^cungulo P B e, & quadratis linearum arqualium ipfi 
T, in prima hgura,eftxquale rcctangulum A D B in fe- 
cujida vero fuBt cis xqualia facta fub fegmemis A*B, di- 
uifa: in punctis vbi incidunt perpendiculares . Quare 
& vcAB.adPf,fic rectangula AC B, &PBC,ad re- 
ctangula inucnta, &fupra expofita. Quare patet pro- 
politum. ^ * 

Q^od vero linea T , in ambabus figuris habeat 


con- 




conditiones priiis expofitas , patet ^x 'dctentiinitidn« 
congruente vnicuique cafui, qux<letcKninationes fui 
pra tO nt expofux . ^ il * * 
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- PROBL XLVI-, PROP- CX 

' ■* jp "I* 

Data" qualil^t fphaer? , 'pottione , ' in- 
'«.icribere in ipfa rhombuin, vtpdr- 
ao' fit ad rhombum,, in„dat^ 

‘ portione .r;- 

/: . j.? .//iVi Ai >. * *' t ^ 

^I^Ata portio fit ABC, & DB, fit diameter fph«-‘ 
r* , cuius cft portio, -E , fit cius centrum , 5c data 
^auc^^l^, quam habet. 5 D i ad Hi Giim er^ex propo^ 
fitionc centum,. & i P' • • ; ^ a, 



octo, pateat rai.ionc 
portionis, ad 'rhom- 
bum fibiinferiptum 
c(Te eandem .cum 
ratione '^■ecianguii 
DFB.cum rcctan- 
guloEBF, ad rcc- 
langulu v.g DK. B, 
luueniaiur , per an- 
tqcedcns Lemmi — . , . 

punfctum K, fecun i r j 

dum hanc conditionem . vt illa duorcaangula lini ad 

recta n- 


rcctangulum D K B. vtB D , ad H . Si per pmK|;^4C, 
. ^ator planuip G K L , parallelum A &'§ai^ rl^in|us 
e Fi B> hkerii quapdcus . Res cft ^tdou , , 


PROBLXLVII- PROPCXt 


In data portione dato rhombo inferi-, 
pto , inferibere aliiim rhombum, 
vt rhombus pius infcripus,fit ad 
hunc pofteriorem , in data pro- 
.. prticMic.. ' . ; 

H OC Pcobleaia ^fiiciltnimutn; quit cum iH) duo 
rbombi fiotinct^coitUicudiueyeruiic tncer fe 
, vt quadrata baiiura » dc quadmta erunc vc mrttuguja 
, contenta (ub regtaencis djameerii vnde adbibitt con- 
gruenter Propolii; 1 o^. btbebimus intcnciuia.1 , , ^ 

LEMKi A LX V- PROP CXIt’ 


Datam re^am lineam H B, fe<5tam 
in puncto K, rursum in C, dkii- 
dere inter K, B> vt re<SbanguIUm 
FCB^cum quadrato KG.fitad 
re<Stangulum FB C, in data pro- 
portione . F f D». 
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D Ata proportio debet efle talis conditionis, vt’(i 
^ 'fiat in data proportione' F K 'ad^aliam , hxb fit 
minor tota F !B.Nain fi efiet aiqualis^flct ve F K, ad illa, 
alia, hoc efi; ad FB^ita redlagulu FiCB,ad rectaguluFBK, 

^ 1 ' ^ ' 

4 ^ ^ * # . 


A 

' f 


K 


B 


( *.: .'Mi ^ 

ynde KB,n6 poficc diuidi in data prc^pornonei & mul- 

• t6 miniis poflet diuidi, fi illa alia eUet maior P B'. Sit er- 

proportio data ea^quam habet F K, ad F A, vbicum- 
que cadat pundum A, inter F, B, & fia: vt K F,ad F A, 
ne K B,'ad B G , ei pofitam in directura j deinde K B , 
raliter feceturin C,vt fit ficut G B, ad B'A,-fic BC , ad 
CKi Dico pun(ilum C, efle qujcfitum. 

• W‘^Q]ranIamenimfaciura'cfi, 'vt K FyadE A, 

• ad B G i & vt K B ; ad =B G , ficf( furapta cimmu ni Mtic.u- 
idineKG) ) fectangulum Bif Q adrcctangului' fiib K.C, 

»ih BGy‘£igo, &vtKF,adF'Ai, ficeectaiigiiluntiB ICC, 
ad rcctatJgfiKora fub KiC,ibrfc G; Pariter vxijC F^ad F. A, 
fipijurapta cp^imuni altitudine C B, )^rcctangulu F K, 
eB^j^tangulum EA‘,CB. 4igo,&vt.K.F, ad F A, 
tain^ rcctangulum B K C, recrangulum fub K C,in 

/^G,quafnrectangulum piiviClB^itftecUngulunfF A, 
Ergo & vt R F , ad F A , fic arabp antecedentia ad 
ambo confequentia , nempe rectan^ula B K. C , & F K, 
B, atl recfa?')gul4 C'1C, BG ,t^F A, CB. Sedrccran- 
^uja B^K C , & F IC , C B , faciunt tcctangulum F C B, 
cum quadrato C K ,• quia rcctangulum B K C,diuiditur 
in rcctangulum B C IC , &in ‘qu4dratum K. Q & rectan- 
j .l , . gulum 
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goluni B C K y cum r^ctangulo F K*, C B , ftcit rcctan- 
gulurn F C B. Erga, & vc ^ F > ad F A, Hc rec;ca9g;ulutn 
FCB, cumquadrafo KC, adrcccangula GB^KC) &: 

FA,CB/ 

Quoniam Vero fadum eft fupra, vc G B . ad BA, fic 
BC,adCK. Ergorectangulum fub GB,in K.C.cric 
sccyiale rcctangulo A B C . Ec communi addico reccan- 
g«fo F A, C B . f Ergo rectangulum ABC, cum rcctan- 
gulo F A, C B,'-quac duo faciunt vnum rcct^ngulum__rf 
F BCjCrunt aequalia rectangulisGB,KC.&FAj CB. 
Scdiiipra probatum cft elTe vt K F. ad F A, fic rcctangu- 
lupi P'C B, cum quadrato K C , ad duo rectangula G 
KC,6 cFA.O~B. Quare& vt K F, ad FA,ficerit rec- 
tabguIumF^B, cum quadrato KC, ad rectangulum 
F$,G. Quod erat oftendendum. , 

PROBLXLVIII- PROP CXIII- 

•> ♦ 

Data qualibet fph*rje portione;, in- 
(cribere in ipfa rhombum , vtfu- 
perfides, conicae 'conomm rhot^^^, 
bi, fint in data proportione.', , i.,. | 

• J I ^ , 

D Ata portio fic A C B, cuius axis fic B F , & B D, fit ' 
tota diaroecet fphaerse , data proportio, fit, quam 
hahet D F, ad H, & fiat vt D F, ad H.fic H, ad O; pico 
in priibis hoc Problema efie determinatum , & determi-; 

‘I- Ff z natio- 


, Digitized by GoogU 



nationem e(rc,qaocf proportio data fit taliy conditionis» 
vt ‘fi fiat in data proportione DF,dcfix:tus axis portio- 
nis adiametro Cpiizratyadaikna, qua?fic H, & propwrtio 
D F , ad H,continiietut ad tcriiiitn terminum Oj 0,fit 
minor diametro fphxra:, vt patebit inferius . 

LincacrgoDBjdi- 
ui (a i n V*i rursii m d i- 
iridaturin K, inter F, *^ 

B", vt rectangulunrL_i>' 

D K B; cum quadra> 
co K F, fit ad recSfan- 
guIum-D B KjVtDF, 
ad O, per antecedens 
Lemma ,, & per pun- 
K. , actO' plano 
G K. L • plano A FC,, 
parallelo , inrclliga- 
tur rhombus BGFL,. 
inferiptus in portione. I)ico huncelTc quaefitum. Qiio^ 
nfamenim factum eft, vc D F , ad O, nempe vc quadrar- 
tumOF, ad quadratumH.ficredangolamD iCBicum' 
quadrato K. F, ad rcd^angulum P B k, Sc rcctangulo' 

DkB , eft xqualc quadratum G k, & pariter ixd^an-' 
gulo D B Kjcft xqualc quadratum GB .Ergo vc qua-- 
dracum D F, ad quadratum H, fic quadratum G K, cum 
(Quadrato k F, nempe quadratura G F, aequale ifiis dho*- 
bus quadratis « ad quadratum G B . Quare » vcslinea 
DT ad’ lineam H, fic latus FG> ad lacus GBi. Sed vp; 
FG, ad.GB, fic ( fumpta communi altitudine G K,) 

rectao- 


B 



fc^anralum F GK» ad redUngaiiim BG k/ & vc rec^ 
ungamin F G k , ad ledangulura B G K , (ic Tupcrficies 
coniG FL,ad Aiperficic coni G BL, cz Archimede (^pe 
citato. £^o>&vc DF ,ad H^ncruperficiesconiOFL* 
ad fuper^iem coni GBL. Qtmd erat faciendum. 

Determinatio patet > quia cdm hoc 'problema omni- 
mode dependeat a Lemmate antecedenti , debet fortiri 
coH» ipfo eandem determinattonem. Quare patet pro- 
.pohtum.^. 

LEMMA LXVI- PROP- CXIV- 

Si fphxra , cuius diamecer B A , fe- 
cetur tribus planis (jHL, MON, 
& D E F , parallelis , quibus dia- 
meter A B> fit normalis, & in Te- 
gmento intermedio GDFL, in- 
feribatur rhombus H M E N . 
Dico , quod fecSta H E, bifariam 
in C , fegmentum GDFL, erit 
ad rhombum H M EN, vt tria 
redtangula fub A E, in CB, cum 
tribus rectangulis CHB, & cum 
duobus quadratis CE, adrectan- 
gulum AOB. Nam 
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N a M’ fuper bafim DTE F , Sc^citca axim 
ibcermedij H E, 'facto cono 
ad rhombum dcforisfumpcocono 
connpofiram cx ratione fe- . • ' 
gmenti G D F L,ad conum . » 

DHFv & ex ratione coni ^ 

DHF, adthombuHMEN. o! J 
(Sed fcgmcnxura GBFL, cft ^ — 
adeonumDH F, exCaua A— ^ 

lerio fupra citato , vt 
rectangulafub AJE, inCB, I y 
cu tribus rcctingulis CHB,p\ / 

&2 cum du9bus- quadratis } 

C E, adrcctangulum AEBj 
conus veroDHFjid ihom 
bumHMEN, quia funt ' , 
circa cundemaxim H E, cft, vt bafis^ ad bahm, nempe» 
vt qua^drarunap E, ad quadratum MO,fcu vt rectan- 
gulum A E JS, ad reccanguluro A OB.' -Ergo cx zquali» 
fegmcntqm G D F L . ad thombum-G M E N', erit vt tria 
icdangula A Ej CB, cumttribus rcctangulis CHB» 
•& cum duobus quadratis C E > ad rcccanguhim A OBi. 
Quod &c. » ■ r r 


menti 
mentum 
habet r-ationcin.^ 


O N diuerfo modo probaremus» 


icn«um— >» 

iM G D F L, cfle ad rhombum H M E N , vt tria rcc- 
tangula B H , C A , cum tribus rectahgulisC E A , 8^^ 

cum 
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cum duobus quadratis CH, feuCE, ad rectangulum 
• B<0 A rf) Quare, cumrcdlangulum A O B , fit idciui;ad 
quod ifta plana habent eandem determinationem , pa- 
ter cflTc aequalia, nempe tria redangula A E, C B , cum 
tribus re<5langulis C H B, & cum duobus quadratis C E 
cfle aequalia tribus redangulis BH, C A, tribus rcc- 
' tangulis C E A , & duobus quadratis CE, vel C H . 
Quibus hinc inde ablatis, &fubtriplatis omnibus,- vnu 
redangulum fiib A E, in C B , cum vno rcctangulo 
C H B , erit aequale vno rcctangulo H , C A , 8^^ 
vno rectangulo C E A. Vnde ex didlis habemus, quod 
fi quaedam reda linea B A,*fecetur in duobus punctis 
E, EI, & rursum fegmentum intermedium H E, fece- 
tur bifariam in G redangulum A E, C B,cum redagu- 
IpC H B, erit aequale redingulo BH,G A, cum redan- 
gnloCEA. Quod etiam patet facilius, quia hv^ec rec- 
tahgula funt eadem plana, .fed diuerfimode denomina- 
ta^ psJam redangulum fub A £, & , cft idem cum 

rectapgpld fub BH, E A j rectangulum vero fub A E, 
rC Hi efixquale rcctangulo C E A,- ergo duo rectangu- 
la fub A* E, B H, & fub A E, C H, nempe rectangulum 
fub A E, C S, erit aequale rcctangulo fub B H , E A j 5c 
’rectangulo GEA. Et communi addito rcctangulo 
C H B , cui ert: aequale rectangulum, fub iH i C E. 
Ergo rectangulum fub A E,C B, cum rectangulo CHB, 
ciit aequale rcctangulo BH, EA j redangulo GEA, 
&redangulo BH ,CE. Sed redangulum BH, EA, 
cum redangulo B H, C E, facit redangulum B H, G A. 
Quare patet propofitum, , 




Vnde habemus ex didis , quod fi proponittur,vt pro- 
ponetur in Lemraarc fcquenti . • Datam reduxi AB ,£s- 
- dam in duobus punctis F, H5 rursum fccaie in O, inter 
r E, H, vtdiuifa H E , bifariam in C, rcdanguliiin fub 
A E, C B, cum rcctanguloCH B, & cum fexta parte 
quadrati E H, fit ad rectangulum AOB,in data pro- 
portione } etiam fi fiat in data proportione ex aiia parte 
ifctangulum fub flH, inC A , cum rectanguloC EA, 

, & cutnfexta parte quadrati H £ , ad idemrectangtiium 
B OAitamen habebimus intentum . 


LEM LVII- PROP ev- 


Datam re£tam AB. in punc- 

tis C. Sc D j rursum diuidere in E, 
inter C, D, vt diuifa CD, bifa- 
riam in F, redlangulum fub A C, 
in FB, vna cum rectagulo FDB, 
■ & cum fexta parte quadrati CD, 
fit ad rectangulum A EB . in data 


proportione 


H OC Lemma poteft habere duplicem cafum j nam 
vel AC, DB, funtarquales, vei inaequales. 
Si fint aequales , patet , qued proportio data debet eife 
talis conditionis , vc femper fit minor ea , quam habet 

reettn- 

i 


* \ 
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redingoium fub A C, in FB ,'cuiti rectangulo FDB, 
«&cum fcxca parce quadrati C D , ad alcerum rcctangu* 
lorum A C B, A D B . Quod paccc,quia in quocumque 
pondo E , fccecur C D, fcmper redangulum A E B,erit 
maius rcdangulo A C B , vcl A D B . Debet tamen-^ 
proportio data adeo eflc minor , vt fapraexpoiicum eft, 
>vx tamen non Hc minor ea, quam habent pnedida iiia 
-plana j ad quartam partem quadrati A B f quia reccan- 
gulum acqualcqoartx parti quadrwA B, cft maaimu 



pmnium , vt conlideranci patecv Si vero A C> D B, fjnt 
ii«EquaIes»oportcnquod proportio data fit minor ea» 
quarnlhabencprardida plana ad rectangulum fub mi- 
nori illatum AC, O B, in reliquam totius A B . Debet 
tamen taliter efle minor , vt non fit minor ea, quatn_-# 
habent prxdida plana , ad quartam partem quadrati 
AB. ' ' , 

Data ergo ratio fit , quam habet A B, ad H. & fijper 


A B, fiat femicirculus , & exponatur linea K , potens fi- 
raul rectangulum fub A C, in F'B, cum rectangulo 
FJ> B , & cum fcocta parte quadrati C D, & fiat vt A B,. 
ad H, fic quadratum K , ad quadratum alterius lincjc^ 


1 3 * 

C3; dccerouBAitonibus fapra «xpo^Tcur» cric noii^ 
s inaioi m«dietaiie A B', fcd fcmpcc maiof^ lmQwuC i, 

^ DO, Cfe<Sti5 nomoaliwr fupcr A R, i punctis QD^ ih 

_ ^ prima 6gura j & i m fecunda figurat, i femper erit maior 
QD i fuppcwcndoD B , effe irtinorcm A C , Ced pdicw 
,efle aliquando maior,j3jiq«anclQicqualisi, ficaliquandif 
mit¥Aip£a Ciu hoC' fcx:undiiai> diaeifasdeteratina^ 
Uoncsi fi^habdoodinosliaep A:C,adxotatnAB^ vtcoii^ 
(ideraninpatetlj fempsr unien^rit rioaondioc medifita^ 




-H . , I 

t|^ ' 


vfG 


‘■X 

■/ * 

i 

1 v\ 



\\ 



1 i 1 


Sijc ergQ hzc alia OQ, &per pun^^uiif G, ducatur GiP^ 
pa/^llqUAB j qux femper occucrec, ex dccerahinacio< 
nibusfupra pofuis^circurafereniiz^ inter punculL,Ou 
Occurrat cigQ Vt in P,|& a P , dimilTa pcrpcndicuiaii 
PE» Dicp pujx^^unvEi, efse quicficnni.. / 

Cum enim iWum^ftP* ^^ A A^difl^ific quadratanu 
K, ad quadratum C G , nempe ad quadratum P £ i 
cunVqwad^ajtq ,k,£w«qualiarc(^^nguium AC:, PR, 
lecungulum :B > cum fexca parte quadrati C D i & 
patitepqum quadr^fc^iPEj fit zquale.iciaanguJiinu^ 
A E B« Eig<>* ^5 vt ab > aidHo fi« illa plana ad refiah» 
gulumAE^i- Q^diuatfaciendum« 


^ ^ >e } 

; '5T-^ ■ -■ - . 










PROBLILPROP-CXVI 

In dato fegmento intermedio injfcri 
bere rhombum, vt fegmcntum 
fit ad rhoilibumi, in data , ‘ 

, 1 - -;Li • . - •. 

/i . praporcioae 


Xi 

U- 


, '?• 


’ i;aij j . 




D \tum (egitiehtumincermedium ncGDFUi 

qud infcribtfndus Ht rhombus dcc. Daca racio 
iic , quam KabeC A B, adk.. Ecfc^ £H, axisTeguicnti 
bifariam in C , diameter 
A B ,fphxrx taiicerdiui- 
datur in OjVircdangu- ^ 

Ium fub A E, C BjCunl— 

^^nguloCH^&cum 
/exta |:>aitc ^liadratiE H' 

(it ad rcftanguluiii AOB, 

Vt tertia pars A B, ad k,pct 
antecede ns Lemma . JEf 
per putK^iim 0, agii^i 



H 1. 





S f 

' ; 

— •>»* ■ “ 

: .J 

^ J ^ 

r s 


. V. 


i • 


bus parallelum, lupcc 
ipsu fiat rii6bus HM EN . 

Qwm dico efle quxfitum 

:Scd antequam procedantur ad t^cmonftraitionem^ 
eft , qupdcunvprxfi:nsProbleqi^{4fpe|dtJ 

ab antecedenti Umnia^c, vtp^ct, ^ vt^i&pS^^ 

Gea debet 


I ? 


debcc cumipfo fortiri cftpcm dctermtaaciortds',' quas 
repetere eft fuperuacancum. ' * ^ 

Quoniam enim, vt terria pars A B, ad K , fic redlanj- 
gulam A E , C B, cum rc(5langulo C H B , & cum fexta 
pariequadrati EH,ad redangulura A OB;, Ergo, & 
vc antecedentium tripla i nempe vc ad K,fic 
redlangula A E , C 5 ,‘cum tribus rc(Stahgulis C H B, & 
cum tribus fextis pktibus quadrati EH, nempe cum 
dimidio quadrati E H , Tcu cum duobus‘quadratis C E> 
ad Tcftangulum A O B . Sed & vt illa plana, ad retftaa- 
gulura A O B, Cc Tegmentum GD F L ,ad rhombqrtu-» 
HMEN, ex Propofitio^ 114, Quare patet. propoli» 
tum. • i, .. . . j 

• i • • • * \ 

LEM-LXVill- PROP cxvir.. 

Datam lineam F G, fertam 

" / in [Xin^is A, K, B, rursiim fcca- 
re inC, inter A,B, Vt re 6 tans;u- 
fum F K‘G ^ 6 c acl.reitangubti^ 
F C Q, in data proportione 

I — . I — I— I— ~{ - ' t 

F A K. e B G , 

H Oc tcmftia in afi^ nron difert ^'Proipof. 1 1 $. nili 
in hoc', quod tchniniis anjtecedirns proportioni 
«11; (hucHmii ,,red'conltqi]cnc «aidem i nempe tc(aan» 
‘ ^ - gulum ' 


galutn pftum cx fir^ione linexT G, ffttcr A,' B • Qua-^ 

rc recipit etiam cmn iplo eandem dccctmi natio nem >6c 
eandem explicacioacra I ve confideranti patet. Quare 
non cft amplius immorandum • Solum meminendum 
eft> pro huius folutione j polle adhibeii, circulum 
Parabolam, &c Ellipliroi vtxli(^um cft iupra inScho* 
liopropoftt. 97. 

PROBL-L PROP CXVIII- 

In dato (egmento intermedio fphaer? 
inferipto rhombo, inferibere alium 

~ rhombum, vt rhombus inferiptus, 
fit ad rhombum , qui inferibetur, 
in data proportione. 

H Oc Problema dependet ab antecedenti Lemma- 
te omniaab explicatis in fimili p‘opofito; 
(]uare cx fuperioribus , facile patet eius conftru<lUo, & 
demonftratio. 

■■ ♦ 

,, SCHOLIVM. 4 

H ic effec foluendum Problema . In dato fegmento 
incemiedto, inferibere rhombum ,vt fupeificies 
coiHHam rhombi hnt ia dau proportione, fea 

hoc 


mi-. 
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liodrrc&ltftna eil qdo^snt pMcici^hirc <K>r)cerHiim fub 

^ropoaecur , idpo omicucur* : 

' LEM- LX r X- PROP- CXIX- ^ 

Ihutrtiffr'circYl!^' (ecanteiti dathtti 
rc6tam lineam magnitudine , Sc 
pofipi^e ^ talicEr, vc ab extremi- 
tatiiaus, dat^e Iine.T inflexis lineis ^ 
?''dbsc vniancurdn quolil:tet puncfcb 
^-"’itircurnfer«i 2 e inuenti circuli, fem- 
»-^-per retineant imperatam’ tatione . 
inflexis autem* talibtis linei'»^, 6c v- 
■ nitis extra periph^rianrtdtTipoffibi- 
le fit retinere eandem rationem . 








/ iiiodui^ TOeAf<iTi'atf4‘irollitdrt^fui^^ 
fls . Nempe , ab Eutocio iaiiio Comen 
ApoHonJum Perg^tyn» Ppftca aliqualiter a; Bartholor 
mxo Soucrblib. 3 ^cicdlii adjciruiproporrione,ni fal- 
lor. Deinde a Galilea in poftremis Dialogis* pagina, 
'af^d Tandc^ P^^B^atfcntiit4^^awtcf*fdpxtf- 
clti^btte’livT?ropbr^'j’. Tt‘tetfit4nab altjs^ quaknJLi- 

tionci 
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patutu iliudrb:^acli(i al)£ii< 
«iki^ Mc^M^cobA . 5 ^ ^v ifc3 , H bi, «n /1 



,lDa;4Agow<5h linearrc AB; & ^a^a proportio fic, 
quamha^ti(i;^'ad’f>v OpcarcrtinocntieciscuJttm Tccii- 
tcinA Hiiopun6ko vLg; G, vt afeextrciTutatilptisA,.^ 
loBcicts lineis Ai sd.qoadlibtft.putxsorti^frsunit- 

fcrenciac^itrmpcr AH^iut JHjB «Ai viiC, ad Dw'l ’yi?o; 
1 Sidatapropchktetfibaiqttaihaiiijl^jn^ vipropqi 
Ditiir* nequit fclui ;qma^viibidcmaic Galiioos, hdc adt 
mirabilq turic accidit ^ quod circulus dagoncrcc in r«ri3 
liocatu) indrfiairaoTipq^endfcdUiiteropcdlaiwfiiperdai 
8amr«<aam lineam: punctbWuMhcdib^bNaW ab 

QxaemiDatibus A, B*infteiislm4i4ad quodlibedpuncru 
illius perpendicularis »fcroperlix retinebunt proporcio- 
ntmriquiaJitatiSi,. quia fcmpdrconftitucnt triangulum 
.Tquicrure. Si: verb 'pi»pduid data “fit intequa litatis, 
firraper Lemma poteficonftrnii ^tiusconfttu€tio tali» 



d' 


* ftd B F, ipfi prodaftatn in diredum { & inter A F, P B, 
inucniatur media proportionalis , tju* fit F G . Tunci 
pentroF, intcmallo FG , deferibatut circulus v Dico 
hunc.efic quaefitum,' nimirum, quoH fiin pcriphacrii-^ 
ipfids fumawiquodlibct pundum H , & vniantur iii 
ipfo A H, B H , qiiqd femper A H. ad H B. erit vt C, ad 
D . Ducatur per punftum B, linea B K , parallela HA. 
Quoniam enim F G , cft media proportionalis , per con- 
(lru^ionem»inter. A:F, F B^ Ergo vt A F , ad F G , fcd 
ad FH ,ficFG, CniFHvad FB, Quare habemus duo 
triangula , nempe A F H, H F B quae circa communem 
angulum F, habent latera proportionalia . • Ergo funtri'. 
milia . Ergo angulus F H B, erit xqualis angulo H A F. 
§cd propter parallelas AH, BK,.etiam angulos A HB, 
«ft sequalis alterno H BI^. Eigo etiam duo triangula. 






"t 
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erit. Dau latio C .ad D, continuetur ad tertium termi- 
num minorem* hoc eft fi e, fit maior D, fiat vtC* adD, 
; & fiat vt excelTus C, fuper E, ad E* fic A B* 







■^v 



H Bij'a4jR K:t:,Et,Y!<i^a4rat Wrt A Hj adqu^rit» (;iiBi 

B K»;fic ( pj? p>rilW^# 
A H, B K , ) AF, ad F B, vc auccra A F, ad P B, ^JC C, ad 
F, (' quia cum fupra facftum ficiVt excedus C, Tupei B, 
ad fi , fic A B /ad ^fg® g& v c C > ari £y feu , vc 

quadrarumX?a"d quaciraf^umDincerit quadratmTi A H, 
ad quadratura H B Frgo vc G, ad O, /ic A H , ai 
HB. Q£od erar bftendtrldum*'/ ' 

: > Q^dd v?i^ex;rjicircpmfcfe^)5iam circuli inuenji no 
fit reperib|Ie ali. 9 d,p^ 9 cci|tn,»^ |liui^;ifl^xisj^neis a 

punctis A» B/iriflffxx na^>ean c proportionem C,^d D, 
patet, Nkm.< fit cale punctura ^iriatiirX, v,^ iiu^jVcl 
exa-^ circulum jA: finj duelli L A, L B, L Fj&f perpun- 
dtura D,i fic ducta B O , parallela A L , Qjpniam , per 
Iiyp6thefim,vtC,ad D,fic AL,adLB. Ergo &vc qua- 
dratum L A, ad quadratura LB,(jc quadratum Cj ad D, 
quadratum, nempe ficC- ad E. Sid vtC, ad E , fic , ex 
p.ro^odcnfiM F„adPB, &ob paraBelas BQ,*|b A/w 
A F, ad F 5 , fic A Lj ad ^O. Ergo, dc vc quadratura 
L A vad quadratum L B,Gc A L, ad B O. Frgo tre^ ^CjjJ 
L B,,B O, lunc continue proportionales Qdm 
gulus A L B, fit requalis alterno LB.(j),^vFi §9 trlangt^la 
A L5, L BO, erunt fimilia Vpde angulu^L A B., ecic 
xqualis angulo'BLO. Cum vero angulus ad F, fic c6- 
munis duobus triangulisA F L ,L?rB. Ergo ha:c duo 
triangula ciim QnjjScquiar-rgt^lrt» fiunt fimib^. Vnde 
ci^t vt A,F, ad, F L,^fij: F^^„ad 1;;B. ^Quare FL.^i.c ine- 

d la propqitionali^intqr.A^', F p;§ed ^Vatu fi 

Hh ' dia 


J 


x'4^ 


dia pfo|^rHonalisitittfrcj^6duas A F, FB. 'Ergodu« 
f^Lv & F H, erunt »<ju ales . Quod implicat*, fiiic punc- 
tum fumatur ^xtra, ve in ^fchemlue, fi ue intra circultti 
Quare patet propofituiu. v • 

‘ROBL- Li ?^OI^;CXX- ; , 

in dato 'quolibet iblidarc^ orto 
< 1 -ex rcitolutione circa axim ■, fiue in 
' cldolibet cius fegmehto, feii 
jr/,ad^v€raccm , leu intermedio ,iin- 
■ fciibere Thbmbu^ i’ vt fupprfi- 
! cW cbhic* cohorum rhorhbi,finc 
‘io ■qata proportione . 

>.,?:) H ^1. « I i. < • > . • 

fdlidluBiquodlibrtrotundami vel fphacra, vel 
f|rhsejroides, velfdlidunicycloidale, vel quodlibcc 
Sttdt^rtai9«x reuolurione circa ax imi 6^^ inclufum 
a ciitua fuDerficie , iqaod nobis reprxfentatur in 

prra»afigUra . ‘Vel qoxHbfct portio fphxrx, vel fphxroi- 
dis, vel qubdlibct conoides ,*vcl conus , vt infecunda \ , 
vel quodlibet fegmentuin intermedium praedictorum 
rolidorum,vt^ tertia, & omnium folidoiufic axis AB, 
oportet fiicere, quod imperatum cIl &c. 

‘iData proporriofit, quam habet C, ad'D; qu* fi fit 
a^qualkail^jerubefeitnus verba 'profundere > cumies etia 
A;: ''rt excu- 
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czcucicntibus^rQ)Iendidinima<; Si vero proportio dar 
ta fit inxqualitacis , vci eflexccfrus , vcl defc(^us j fi cd 
cxccffus; & data ratio 
C, ad D, continuetur i 
ad certi mn terminum l. 

£»& £ac. vt cxcefTus Cs 
fu per E, ad E, fic A B, 
ad B poGtara Gbi iajA 
in dire^um , & inter , 

A F, F B, inuenta me- 
dia F G, centro F,in- 
Ceruallo F G, defetiba- 
tur portio circuli Cc^ 
cans fuperGciem dati 
folidi in H 5 ( in pri-^ 
ma enim > & fecunda 
Egura femper fecabic ; 
in tertia vero nofem* 
per,fed quando non{ , 
lecac, Problema efl in* 
folubile, vt pacebitin* 
ferius, ) & per punci, 
cum H, ducatur planu a 
H L K , perpendicula* 
re axi A B } & fupn_^ 

HLK, inferibatur rho* 
bus A H B K . Dico » 
hunc elTe quxficum. 

Nam, per antcccdc* 


«Ui 
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WiTf t)j <icl\ ad H ‘B Std 

A H, ad H3 i fic «Irttudinc' HL,) 

rcctangulum A H L , ad rcccangu<^hi‘B^H L, vrautcAl 
rccciagulu A H L^ad rectanguluiA' B M L , fic cxArcli;- 
mede,|upcrficicscdni H'A , ad fuperficit cofti B H K» 
Ergo,'& vt C , ad D , fic Tupcrficici -sibm A‘H' K^/ad 
pCTficicri?i coni H B K . C^bod crai fici^AdbiW . ' ‘'i 

/.Quod^^VqXR^dotn ccriia figlirtl V iirculu j nonl:^ 
Cccat fuperficictia, Problwiia fit intbhsblfe s 'pacifc, quiaj 
cx fecunda parte Propof. antec. cxtra-pefiphncriam 'cir- 
culi, non dacutpunctuiii, adquod duccaE A H,H B.fint 
in proporcioncfC, ad •• j;,:'' . - icir:;.'! 

Si vero proportio data Ec defcdllts , tunc "fieret vt Di 
maior ad C, rainoremj fic C, ad EJ At prbducta 

parws Aj/fier€nx.reliqua,;VTfupfa . Sed tune ' ' 
circulus ductus non femper ficarce faper- *- 
ficieoi f^undx figurz.< A^tmindo * ' 
non ^Catci^ProblctifiP^ iTvc' ^ ^ ^ ^ ” 

I V' Res e^ 

' el^uae^ptxcecjencdki^^i ' 

C^are\d| ate :o ( . * i - 1 
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• pRQBL Lii PROPcxxi. :: 

Data reda linea AB, a cuius extre- 
Vi mitatibus A , B, fint eredae per- 
■ pendiculares AD» BC, quae pa- 
riter fmt datat rreperire in A B , 
pundum E,vt iundis E.D.EC, 
& triangulis DE A , C E B, rc- 
uolutis circa ^ B i coni C E F, 
' p EG' ,'orti',;«x tali reuolutione, 
fint iri data proportione . 



D Ata prop9ltl«:rn, . i) , 
quam habet B A>' ^ , ^ 

aa M , & fiat vc qtladfatu' h- 
C B, ad quadratum D A , i> r — 
(ac B A, ad K,& B A, diui- \ 

E, vt]fit, (ic^tr j ^ ^ ^ 
ad ^ fic B E^qd B A, » 

duccU E P , E<p,, ii?telU^^ ^ 

gaiiturconiECF>i)EO* j.., j.o. - 
Quos difO cfle quaefitos* /< - 

l^,«3cpjppi 


hiatp , €f pippw. I. pro? 
poisioxQui .C _£ F > co- 

^lum p B Gj componitui 
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proportione quathad CB, ad quadratutir DA i & 
cx proportione B E, ad E A. Sed vc quadratum BC, ad 
q^adratumD ficBA, ad K; &: vc B E> ad E A,fic 
^>adH. Ergo proportio coni C EF, adconnmDEG^ 
componetur quoque ex proportione BA, ad iC? &: Kj 
^^d>H. Sed iftxduac proportiones componunt quoque 
rationemBA, ad H. Ergo vt B A, ad H, fic conus. 
C E F, ad conumDE G. Quod erat faciendum ► 

LEM- LXX- PROP CXXir- 


Daea rc6ta AB, &' ab' ‘eius extremi- 
'tatiDus erectis normalibui B C 


AD, cjtuE pariter fih£ daCcejrepe- 
rire inter A, B, pundtum E.y t|c 
• ductis_ redis lineis CE» 

; in data ratione paffibili _ ■ . . • 


D Ata ratio fir, quam habetX^ B, ad H*>qd2C vH 

aequalitatis, veLexce(rus,?veldcfc£Eus. Sifiracs 
qualitatis. Ducatur D C, &druida'fuxbifarianrinFi& 
a puncto F > fuper D C ^erigatur nornraHs F*E ,qux oc* 
curret A B , vcl inter A > B , vt in E , vetin aliquo punc- 
torum B/ vel A i. vel extra BA, Vcl ad partes A„verad 
partes B. Vbicumque occurrar» ftmpcriftiid^puniftaffli 
ciit quxfitura , nempe fiducanratadilltid plinctirrnK*^ 

nex 
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ncjc a panctis D» C> ift* fcmper erant aequales . Sc<i 
tjuando occurrit > vcl in punctis A. B, Tei extra ipfa, 
Lemma non cft foitibile, vt proponitur . Qjy ndo vero 
occurrit intra, vt in E, du<^lis D E, C E , patet ipfas efle 
rquales . Nam cum duae D F j F E , fint aequales dua- 
bus EF,FC,&anguIiDFE, EFC> fint redii» Eigo 
bafis D E, erit aequalis bafi CE, 

Si vero ratio data (it ex- 
ceflus , fiat vtC E, ad H, 
fic H, ad K, & producatur 
C 0 ,in G, vt dc ficuc C B, 
ad K, ficCG, ad G D, Sc 
inter C G , G D , inuenia. 
tur media G L , & centro 
G, intcruallo G L , dcfcri- 
batur circulus occurrens 
A B, inter A, B, in puncto 
E. DicopundiumE, efle 
quaefitum. 

Ducantur CE, DE. 

Ergo perea, qua: babita 
funt prop. 1 1 9, VI C B,ad 
K, fed vt quadratum CB, 
ad quadratum H, fcu vt quadratura CG. ad quadratum 
GL, fic quadratum C E, ad quadratum EDw Quare; 
& vt CB.ad H, fic CE, ad £D. 
r Si vero circulusuon occurreret B A,intcrB, A, Lem- 
ma vt proponitur elTec iniblubile, vt patet ex (ecunde 
parte eiufd em propoE u quia extra circumferentiam - 

inuedti 
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inuenri drculi no» «A rf pcribiic pimcttinji $d 
flexae iin«« rejki^4nt.imperatwii ptopprnonctn . ' r 
i Si yero pcopomo C B, ad tT . fit defc^his j 6« paricer, 
VF C B , ad H« fic H, ad K iTcd D ,C producatur vt factu 
eflpiiu$, fcdcx parte Cj). & fiant reliqua, vt prius . Nam 
codein di£urru,€oncIi3t^pausconuertcrKio prqpofitumi 
Faiflumeft ergo, quod faciendum erat.i ? 

CHO LIV 

» ‘ 

E X hoc Lemmate habemus modum , qoo foluaiims 
alias duas propofitiones; qu^ fub Lemmati cdn^i- 
nentur , tamquam particularia (ub-genci^iV ^ i 

, . 

■ A C 'E D ' B 

' • * fc . ' ^ * r* » 

t ^ V,* I 

Prfmum cft . Datam r^am v. g. A B,fedam In pdn • 
(Siis C,D, rursum diuidere C li),'in E, vt-duo quadrata 
A C, C E, fint ad duo quadrata B D , D E, in data pro- 
portione. Nam fi intelligamus’ A C, D B, ellcuaii fupra 
C D, perpcndiculariter , & inucmanms puuctunijE , vt 
ductis A E, B E, fint in fubduplicata ratiqiie proportio-' 
nisdar.ne , puntSlum E , erit quxficbm. »i v . ^ r . • 

/r tSccundunrcft. Datam re(Slam' A B * Ttfdam in duo- 
bus pUp(Slis C, D, rursum diuidcrc C D, in E,vt rectah- 
gulum A CB, cum quadrato C E, fit ad iectangulum_i>‘ 
A»D B, cum quadrato D E-, in data proportione . Nam 
fia punctis C,D, intelligamus ere«as!perpendiciflarf*‘ 
•er medias proportionales inter A C,^CB j & inter A D;; 
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£cinGDiHiu«niiimuspiinrtumE>t'du^Hs^^ l^ 
nbirkb'' extfct^icadbiK notma ad pishctuni^fiVcHMie 
fidcMrt fubdaplicata Taliohc data', 'fa^oaa criiv- <juo<| 
pTOpo^#^aiu^‘,;vi€bn^d*rat)ti 'paw^ - i* '‘-J’ ' b:-?: 


PROBI, Llli; PRpP- CXXJII- 




-blematc , facere, .eadem, » quae ibi- 
’ dfefft^fvt fdbefficies conicae cono- 
mritni>^firu^anidata pr<?pOrtione,, j 

J fi-finL ( djJoub rn :;ijp: iU*' . 

proponio Iic , . . . 1 

# ^3 (^dam habet B A y’ ' ^ ^ ‘ ' , 

aa;H,8ciiji{vcCBt.(»fil|ir.. y ! -fi 

P A.fic B A, ad k-, 8^^ ry * ' A , l 
ihrer puhda B/ A',inae- ^ x. ‘ ! 
niatur pundum E, vtdu- ii‘lC^O^O 

dis C H, D E, fit vt K, ad Xj X ^ 

H,ficC E'.ad‘ED, per pro- ^ - A E • * 

pofltfbiiem arrtecedetehi-'', . i i.j /• rX ^ ;rj . ^ 

& ex triagulisiBC E AD, ^ / \ 

reuolutis circa ABj j / \ 

coni C EF , D E G . Dico / \ 


hos effe qiiaefitos d**Nam *-*■" -«s 

B A, ad H,ii abeil rartofictniC' . ;i I. *x J < i j. 
cbmp'dficahi cxJfattohcfAiBv id;K & 
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£i n fed itet A >; 

|>oii^ivrtn^*iftlRi&tl^Q^jClP) » .4i^^fe» 4fl. 

ScdirtsduxradQOfSjftPWppfVlW^ 

rc«aanguli EC B, ad rcccangulu E D A, & vt rcctagula 

® 1 I.-: rr a C_: 


vt B Aad H, fic fupef ficics conica coni C ^ lf> ad fapcrfiv- 
ci^ (^ikc&Ti^f|p fl D.G . •Qu6d crdc^io{l<lutei«' i 


'i'' ) 


Datim r^fikartx fineam A fci^am 


U-^ \l rc^uLall^ulwlll -Os ju» 

,ad ic£tangulut« .^jf^ dfta( 

proportione. b-v : 

L EbIim duplicem habet crfui» , frcMll(|“<P 
proportio data eft xquajw^i | 


^ .* * ' * > * • 1 • 

-I— ^1 " 

c 'D/ '-'B 


Si ifit xt^ualitatis . Diuidatur D C» in yt AP,( 

adCJB.ficDE, ad EC. Dim»pW»4lu»,Ei«®PqM*Ii-( 
tuiiH Q^niam^niuiiivi >A^itp?%wQ3»i^*? 

hh/- ablata 
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D E TciiqQt a£* edi 

Adreitqaani £iB, vctocaad c6cani ^ G»i irt aUata D £« 
^ abl«icatn EC.<>&goiiccaagul«mA£C) apquak 
ccdiangulo BED* ' > • '* '» 

S i vero proportio daU Gc incqnalitatis, decetmine» 
CDrreccanguIum quod debet efle Mator terminus dacai , 
propoitioms> Sc tit hoc rectatngalwto A £ C . Data tH* 

• ’*" I ..ib 1 f ; ; I ,il . . 


1 , ___ i ' ■ 

tio fit^ quam habet AC,ad^E, ttfiit, vtAFjadFC, 
fic C D > ad D G, Sc fupcr A G , fiat fcmicirculus, & a 
puh21bb O, erigatur (oper A Gyno^miiis D H ^roatuf 
aotem ip^s D 0 ^ duphi O&i^dopak-icei^fi^c vt A F> ad 
PC^Hc AC^ |dlCI.;ip(l A ICI, potoMin dii^(&Bm,'^ 
tandem ^t Vt\ AsF^ad. AC y ik P B ^ id InOy indeur A 
poriUKDindiceifi^dtb^&re^OO, bifdriainitrM.fli^!^ 
iundka‘h|t H i cenrro ititeradHa M H ,%ac feti)i6irci>4 

los^' qui (vtlqqe fecabiiCPv t»<er G, D.-vt poilca odoty^ 
decdr )! iikrer igkov ckm inpondo £ j <Dtcq punsimn Ef 
dfiiqiMriktiio 4 Qoohiaim oAkn ivctan^la Ai<^yNI>E) 
^iusf«<^Ma,c|uik Mnbo idqdfflia-tidero iqn^idhato 
r. r; Ii X i & 
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» 1 ^ 

& pariter Dcctangi^o N:DJB, cfl ««jualc tcaangolucrt^^ 
O E [>,Ajiua N Ovytfadlc , «ft squalis ^ 
& OE, oft squalis ipfiND. Ergorictatiguluiii^OQ 
cric squale rcdangulo O E D . Ergo V6 ADlucJ i^Q, 
llc £ D, ad D G Ssd vb :A O , ad E O , lac rumpta_j» 
eoiTHimnialdiudirOfi AE,;) fcaangulum‘DAF, ad ftCr 
aaugukmijiib /OrEif i» A E». £rgo fi D^.ad i) ^ 

Ec leaangulum D A F,ad reaangulum fub O E, in A F. 
Quoniam vero^fupra fuduin cft , vt A F > ad FC, fic 



rdi-.: 

. - ■- i"-. , T CH i CI 3 v : 

e D, adD G.( Br^, aftpcrtntetfliT)d6 v>vtA.F/id>.C.Dr^ 
fic FC', ad C 

D G;-ad FC*' /ad^ ^ fJ,.Bb4 (umArarcfdii* 

munitialtitudimr A K,qrQkc^^luxfaA./^vGttd:recMOi 
guj^im D A F .! ;Erg^,(&(yt:£^G / ad-FJGs^i/lbCitccctngii; 
ium A D C, adxtdtangiiiluiwDiA F* -5cd quoque lupra 
fwobatum eft , Aijt E D , ad ZXG ^/jcjectangulam D-A,F* 
ad rcctanguluin lubO,E,.in A.Fci.£rgcsaia 5 qaali,*i&:.ii!i 
pttturbaca'analogia , yt; ED adr;F G^vBcl Kdiapgplum 
A D C, ad' rcOanguluna fub^O £, in A F, t Sed, rcdaa- 


gulum 


garum Tub A F‘,' diuiJifc6t^-ln"??€ttHguluii^ 
reb ti E , in'AF , ift rc^ahguluttv iub D K ,ln A Fy 
f0<Wttgiilu'm fUb K: L , in A’F ; & in redtangulum/fub 
Ei*]g^^ vt E D.^ad-F C, fic redangulum 
rcd^a-rtguliirtii Tub D E ^ ii^ A F , cum rc<fian* 
<iib^K ,4h^A F, fub in A F;&:fub 1-0,111-.» 
A'Pw'^ 3 ^(^figiiliuii fub fi) K' ; in K F, ctt xqu alcdu * 
pio rcdangulo FCD,qma fuprafadum eft , vt A’F,'ad 
F Ci fic C D , ad D G- vcl dupla C D , ad duplam D G , 
qu« eft ijjfa DK . Et paricerredlangulum fub A F in— » 

K L, itft «quale rcdlangulo A C F , quiafupra fadum 
ell, vt A F, ad F C , Ec A C, ad K L. Et tandem icec- 
tangulum fub L O , in A F «quale rc(5languIo fub 
A C , in D B quia pariter^p/a fa^lu cft, vt A F, ad A C, 
fic D3, ad LO^ ErgflT& vt Z)E, ad FC . fic rediangii 
luni AOCjdS qiimque rcdlaogulai, ixempe adjrei^n- 
gulum fub D E, in A F, cum duobus rcd:angulis F C D, 
cdikiWaiTfgato' A{C F,)6coi>m>re(^attgdIbMub A C,' in 
D BV QjjpclEernetllt^ > ^ J | -> •' » 

- K^ursum-, quoniam vtiD Ev a<t FG','fic {'fumptaj^ 
dtyhiraunKiliiradifie O B) quadraeunii E D’, ad rectan*^ 
gulum^fiib £p,'in?*C. Ergb/&^i»t,f)^ adpC, tiraefi: 
rearahgOtom A>DG’, ad illa qfiin(]ue'vccrang\iia, quanr 
quild^iltum-Pif j tfd^t^ectdagoiuroYoifti Ejiri pC-.' Erga 
&'VrD E'i<id FC;’*fic ambo antecedentia ad ambo cotj. 
fcquentia-*^ tvcn^pcr«ungolcrm A<DC , cUtwrquadrabo 
D E, ad rexfe€tangahf,nempe ad'rccraoguidiTi fub £ Dy 
iivFCyCUtm-isecfan^blofob ED, in*A F,.:c^m duobus 
lettangulisFC D ; cumrcctittgbfo' A'GI>^ Zc cum rc^ 

tangu- 
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E (4 &fub*D E, in A F, faciunt iee« 4 ng^luin ftibJ>E,iii' 
C A. I Et pariieFrc^iang.uluiii^fub A CiiiA-D 
Sangulb fnb A C , in;E D. fecifi rctliang|jJum 5 fub'AC,iiv 
E B Ergo^ & vt D E, ad F C , fic reiSlaagulum A D Q. 
GUiti nuadcato D E> ad. rcctanguliKU' iijb' AC»iin- E*B|t 
cum duobus r^dlmgulia F G D ,..«6 cum. Kctangulo> 
AGF. .. ^ • 



; w i : , . ■ ' • • • f j * Ili..- 

^ Tandirmtvt Hr-B^FCi fic (,fiiiiiptat<n>«Maii^^ 
tudinc compofita ex> A C , & exduplkc DUjc^ngU'- 
Ums fub'E O , in ralera compoficain . neinpc ,r^<SangMluJ 
fub A C , in E D ,> cum duobus rccamgul»- C Jd;b.uaA 
ccctangulwm A C F vCUft^ duobus laccangutisiza Q-E 
Quare> flcvt rectangulum.' A JC^C, cuHttquadisat^ P E>t 
« drflctangiilumM>AGikio EB >. ciim diii?butrrc0;anr‘ 
goHs F’C cuntfcctangulb AGF^fia fflctangplum: 
fiib A C vi® E t>(,.cum dup&iectanguib CP E. < 
t6hg(dutnrAGF# eum duojbuswctanguUstR-G-P.! Cum: 
ergb fid> vt Oocuni ad»toD£|ni ^ ka ablatum ad abUmao^^ 
Exgpj &>rebqanmAdi)elic^UJti» «k Vt. totui|i»ad;toiunaj. 
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fiiie vt,D E,adFC. tQuaicflc cuccf- 
fus rcccangotl A D C, cum quadrato T^Dj^Tuper rccfan • 
gul.um ACj £p,&fuper duo reocangaU C D E, ad we- 
tangcllum 'ftib AC, in £ B. Sed cxceffus rcctangtfli 
A OC, cum quadrato D(E, ^uper rcccangulum fub 
AC, in ED, & fqpcrduo rectai^ula C rcc- 

tangulUrn AE C. Quiarcctangulum AO C ,^iuidicur 
in tcctangulum A C P , quadratum C O ; duo au . 
jCwvqqtadrAta C D, D ^ cx^edmw -duo rccugula C D F, 
quadrato C E, & rcccangulum A C D, excedit rfciasgu- 
Idnn E D, rcctangttio ACE, quod cum quadrato 
C E, facit r^ccanguluiu A E C . Ergo, & vc D E, ad E C, 
fic trecrangulum A E Q, ad rcctangulum fub AC, 
in £ B. Sed vc A C , ad‘E D, fic rcctangulnm fub A C, 
in E B,ad rcctanguluiuBE D. Ergocx aequali inpcr- 
turbata analogia, vt A C, ad CF, fic rectangiilum A HC, 
ad rcctangulum B E D . Qj^d erat &c. 

Quod vero affumptum cflfupra, ncmpiepmiccqm^ 
•cadercanter Q, Dip^tet. ,.Nam,fijnon!Cadic iot<r.C»U» 
cadf c vcl in C, vcl vitra C . jNon in C ,quia codeov^ 
proj^reiru, denaonfhabitur efle , vc D £ , adiF C., fic.cx-» 
ccflus rectanguli A D C, cum quadrato O E, fcu eec hy- 
po^eiji, cum quadrato D C, (uper rcctangulum A C I>, 
A^Uiper^duo rcctangulaCDE^ nempe fuper duo qu«> 
draqaCq3,qui cxcefTus elTccin tali cafu nihil, ad rectan* 
g^lum-Tub A C, in C B , nempe ad rcctangulum A C B. 
Qi|pddmplicac . Et multum maius abfurdum conclu- 
deretur, fi punctum £, caderet vitra C^quiatuticminus 
nihilo, ad rcctangulum pofiduum, vc.£D>ad FC. 

LEM- 
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■Oatis dupbusjfemicircul^ 

•' '■ ficis, ncc fc contingentibus, quo- 
' ; . Fum^Uiametti finrfibi irt dire6turri, 
repente, in. liHea.'.intermedia jntcr 
■ ' '-duOS ftttiicirtulospune 
, . , 4 uctiii.t,augenobus a j 
' femicirculos' ,-iftaj" 


.;/fint:,^:i«^ 


n ad .iL 


' data proporaone;n...:uvij.j; 

: • .r,v; • •: . IT., i s , .. /. 

.Ati duo fcmiciccillitfiut, ; J a 
^-quorujttiaUmejnil . i 

L vii^Uneacbntindaca;: 

&4) C, fifliqca^cra femicirca^r ’ 
los, & intcr‘ipro’sincerccpu_j. |L 
Oportet autem 6»ccrc; qpod im- 


1-H"^ ■ — 

— 1 

"'v !^v 



J 4 


peracunvcft j Data :pcopaitid v: Julj-iip 
fiaijpquam habet oi " 

fiat ' vr C, ad H ;:hcH, ad P ^ : h, h» «rp 
deinde per Lemmauntcccdcns, 1 J i , 
in C D-, inueniatur punctum E, U ^ 
vtTecrangulu.in,y^ fc dyfitadtc*. j ir.u.j. ; i. 
^^ahig\iiQJiiiUP^id:^.vr»4^,9dP,, ii.32 ,ib» 


i ^ \ %\ 
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&a puncto E, ducantur tangentes E F, EG. Quas af- 
fero effequxGtas. Nam, quoniam ve AC, adF, tam 
cft quadratum A C , ad quadratura H, quam rcctangu- 
lum A EC, ad rectangulum B E & reccangulis AEC, 

& B E D , funt xqualia quadtata tangentium E G , E F , 
alterum alteri. Ergo, & vt quadratum AC, ad qua- 
dratum H, (ic quadratum EG, ad quadratum EF. • 
Quate, & vt AC, adH, fic EG,adEF. Quod erat 
faciendum. 


PROBL LI V- PROP- CXXV [• 


Datis ijfdein , quae in fuperiori Lem*: 
mate, inuenire in Cp> pungit m 
E , vt dudis tangentibus E; F , 
E G, & a ceritns M.&JNifeini- 
circulorum ducas 


duo triangula reftapgull ;MGE, 
‘NFE, fint in data propQrddde., j} 

, 1 - ■'< ’ ’ I , i I "i ' i tT; i I L 

Q Vbd triangula M GE, &NF E, fintfrectapgula, 
paterob tangentes , & {cmidiaractros.* Data er <) 
go. proportio fit, quam habet A M , ad H,6^^ 
in C*D,’inueniacur punctum E, inter yt ductis 

tangentibus E G , E F , tangens G E, fit ad tangence{iiM#t 
FE, vt N £),ad H, &iungantiirF N, G M. Dicotrian- 

Kk gula 
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gulaMCE, NFtj cfle quafica. DUtiittahtur a pun* 
G, F, perpendicutares G K, F L. Tufi6lU]guitur fic. 
Proportio A M,' ad H, coponitur ex proportione A M, 
ad N D , feii M G , ad N F, & 
cx proportione ND,ad H,hoc 
eft » cx tallis , cx proportione 
G E, ad'E F.‘' Sed hae duit pro- 
portiones cortponunt etiam 
proportione redanguli MGE. 
ad rcdangulum NF E . Ergo 
& vt A M , ad H , fic rc^an- 
gulum MGE, adrci^angu- 
lum N F E . Sed propter fi mi - 
litudinem triangulorum rcc- 
fangulorum E G M , G M K, 
recta ngulum M G E, eft xqua- , 

Ic rcdtangulo Cub EM, in_*» 
iC G ‘,‘5^ patiter propter cande' 
rationetii fijniiitudinis, reda- 
eft aequale reda 
guIoTub N F/, in F L . Ergo, 

& vt , aJH , fic rciian 
gulum Tub £ M , in K G , ad 
ledangulum fubN Ej in^FJ^ 

Ergo, -6^ horum rcdinguloium dimidia > nempe trian» 
gula^G M , £ P N. ' £rgo , dc^vc A M ,a.d H» fic ifian- 
gulura •£ G M ad’ criangulum N f E . Qiipd erat fa- 
cAcndumv' 
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LEM LXXIII- PROP- CXX VII- 




Datam A B» ledtam ini C’, r^ursiim 
diuidere in D, inter C, B,-ve rec- 
tangulunt AB, C D, fit ad rcc- 
tanguium ADi,CB, m'data''prb- 

J .»-» f ’5i^ 

portione , * . 

Atet.propordotvem darant oportore efljj dcfc^us, 
^ quia redtangulum AB, CD, itiinus eft re'ctan- 
gulo A 7>j e B , vc &dlc padebit coni^ei^afoti . ‘ Propor- 
tio erg^odaca ficea, quam habet A ad E i Sc Hac vc 
cxceflus £ , fu per C B, ad C B , Hc A <G, ad C 'D . Patet 
pundum Dj cadere inter B,. quia non fol^n^ 

Inaiot A G, etiat» A B. 'DicopurKCuin ciTe jquai^ 
Heum.* Quoniam cntinfactun^ 9(1^ vt^xceiTus inp^r 


p 



' \ 


C B, ^ CB.ficjACiXd C D ErgOit^copoiicndo, ^ c0nr 
ucrccndo , vt C Bj ad fieCD^ad P A. Tun9,quo: 

niam /acio A B', ad E; de foris iuuapea C 0^ camp^ia^ 
errationibus AB,ad C &C4,.adB4.S; vt C B>fa4 
i^;6cCO,ad D A,..Ergomio AB*,ad Ej^couipoi^f^ 
(urjc^«atk>toibu& AB, ad CBij/ScCD, a4 P A#> ^4 

‘»j j, ‘ Ii K it X €3C 
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cxijfdeai rationibus componitur ratio reccangufi A B, 
CD, ad rectangulum AD, CB. Quare patet Factum 
ciTe, quod proponebatur. , 


PROBLLV- PROP- CXXVIfl- 

Datis duabiis Parabolis- ABC, DBC, 
in eadeni bafi B C> & circaean- 


. dem diametrum A E, inaequalis 
. 'tara^n aW Dqcere pHGi 
-i' ordinatim applicata ,-'vt F G, ad 
. C H, fit 'in data !prdportione V - 



D Ata proportio, fi t , ' I, 

quam habet BC, ' 

ad K qusc continuetur ’ ^ • i 

ad tertium terminum L, ^ 

& datam A E, diu i fa in.,.» 

D,riiisum<liuidatur in G, ' ^ 

inter D, E , v4 fifrficut Ly • / — Jp \ 

ad B C, fic rectangulum / \ i 

A E', G D i ad rectangulu « i/ . V rd J 

A Q , D E , per propofic. * y LjjA . '.- 0 1 , V i V: i j; » 

arKcccdetcm i & perpun- * Vrir.* 

ctum G> ordinatihiaiipli>'^ fy ^ 1 i zrtknoihA j.d 

cettur G HFi’ Guadidigo^ r- / Sl!,:. , G 
c£Tf quzlkacn.c ^ubiiiam ehitn quadratuoiFGi^qaa» 
' i. . dratum 
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dratura G H , de forii fumpco quadrato B E , habet ra- 
uonemcoiTiponcaniex ratione quadrati F G , ad qua- 
dratum B B ) & ex ratione quadrati B E, ad quadratum 
H G . At vt quadratum FG) ad quadratum B £, fic AG, 
ad A E i & vt quadratum B E , ad quadratum H G , fic 
E D , ad D G . ex primo Conic. piopofit. ao. Ergo ra- 
tio quadrati F Gj ad quadratum G H, componetur ex 
rationibus A G) ad A E, & DE, ad DG. Sedexij(dcm 
rationibus componitur ratio rec^nguli AG, DE, ad 
reccangulum A £,DG,& vt redlanguluirt A G,DE,ad 
rcdlangulum A E, D G , fic fadVa efl: conuertendo B C, 
ad L, nempe quadratum BC, ad quadratum K. Ergo, 
Sc vt quadratum B C , ad quadratum K, fic qOadracum 
FG ad quadratum GH . Ergo,& vtBC, adK, ficFG, 
adGH. Quod erat faciendum . 


LEMLXXIVPROPCXXIX- 


Datam re6iam lineam taliter diuide- 


re in puri6to vt re£tah^ulum fub 
tota, & rub a,ltero, fegmentomm 
ad quadratum alterius ■ fesmenti , 
fifin.data proporrone . 

H OC Lemma folutum cfl: etiam propof io. fcd ad 
vberidrfcm fcientiam,folueturetiam nunc aliter, 
quamtiis' prolixii/s. Sit ergo data ftcta linei GB;qu* 
taliter fic’ fecanda in vt rcctangulilti] BCG,fit ad 


qua- 
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qaadratom C B r in dara propomone; Dati 'proportio' 
fit, quam habet C B , ad B A , fibi pofitam in directitnv 
&fuperAC, fiat fcmioirculus , ac apuOcto B,criga' 
tut normalis B D > 6cfuper diametrum' L> B , fiat fcmicir-' 
culusad partes C> cuius centrum Gc £,&ducatur£ C,. 
fccans circulum in F, & per puncta D F, ducatur D F G,, 
«ccurrens BC, in G . Dko punctum G , eflc quacfitunTir 

• ' • K, I , 1 > ' ^ 




Ducarur.D C, Sc perpunctum G, agatur GH, parallela^ 
D B jl&lducaritut BF, FH, Q^ni^DB ^ &.H'Q 
(iinc factjE, parallelae , DS^ fccatur bifariam in E^a li* 
nieaCE. Ijgo &HG.fecabitur ab eadem bifariatn_-i»‘ 
in K ) & angulus F K G , etlt aequalis arigulo I>£ F Sed 
& angulus DF E,»cfl: secjualis' ribi^d*vctiiccip K F G. 
Ergotriangtilum D F E, erit xquiangulunr, & Gmilc 
triangulo IC F G Ergbi vt F D, ad.D^E, Gc F G, ad G K. 
Et id)CQnrcqiJ€jPjcium dupla ». Ergo vt F D\, ad, D df 
F Gi,adiG,.Hr>‘ 5cd. 6c aogulu^j.G pB, aequalfe fibi 
alterno :Ergaduo ttw^tjula F.B » H F G^ilin^' 
fepidia,Ergo angttlus.ff«uftDFR»f ?qnali§rf(^^d 
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Ergo du« liiwsc B F , F H i Ajnt fibi in directu«j. Cuui 
autem tikngulo DFB» HtHmilecrianguIuua D^Gj^ 
paviter triangulo H G F, fit fitnilctiianguliun HG5,quia 
omnia rttncceccangula» dcbinahat>em vnum angulutn 

communem . Ergo. & triangulum DBG, erit fimilc j 

triangulo HGB. Quare vc D B> ad B.G,ita.B G,ad GH. 
Quare rectangulum fubD B, HG, eritafqualcquadra- 
toGB. luiigaturAD. Ergotriangulum DB A , cllfi- 
mile triangulo D B C j triangulo autem DBC,efi fimi- 
le triangulam H G C . Frgo ¥cD B,ad B A ? fic H G, 
ad GC . Ergo rerSangulura fub^ B, in H G, erita:- 
qualcrectangulo fub CG , in B A • Sed ret^langulunjL-rf 
fub D B, inHG, ofttnfum cft jcqualeqhadrato G B. 
ErgoquadratumGB, entacquale re^f^ngulo fubCG, 
inBA. Ergotres CG, GB, B A , fune continue pro- 
portionales. Cura autem fic, vt C G) ad G B, fic qua- 
dratura CG> ad rectangulum C G B. Ergo Sc com- 
ponendo, vt C B , ad B G> fic tjuadratum C G » cum-^ 
rc<5langulo C G B , nempe rectangulum B C G > ad rec- 
. tangulumCGB. ScdvcCG. ad G B, feu vtGB,ad 
B A , fic rectangulum C G B» ad quadratum G B. lErgd 
ex xquali vt C B> ad B A, fic rectangulum B CQ > ^ 
quadrarum GB. Quod erat faciendum » - , L> 

SCEIOLI VM. 

G JI^n(l:ru<flio:.:pr»fcntis Lemmatis poteft inleruire 
profoiutioAe pr«opofitionis- ^ata vna«ztrema- 
lUin in ordine trium comitiue proponionaliaj 2 i, .& fum « 

ma 
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mamediac, & alterius extrcm*, diftingucrc fmgulas. 
Nam cum probatum (it C G, G ® A,cflc tres conti- 

nue proportionales . Ergo B A, eft vna extremarum, & 
C B eft compofita ex altera extrema , & ex media . 


LEM- LXXV PROP CXXX- 

I 

Dato triangulo ABC. & per punc- 
. tum A, a6ta A F. indefinita, 8c 
parallela B C , & dato in B C , 
etiarri p:odu6taad parcesC,pun- 
6tum Dj du6ta D E F , 
gulum externum F E A , iit ad 
triangulum datum AB C , in da- 
' ta proportione . 

Q Vatuor diuerfis modis poteft daii punctum D, in 
linea B C . Nam vel poteft endere in iplo B, vc 
in prima figura , vel in ipfo C, vt in fecun- 
da • vel inter B, C, vc in ccriU 5 vcltandem vitra B G , vc 
. Sicadic in B. vc in pena enne res e.l tac.l.s 
negotii . Nam data latio fit, ciuam habet^ B C, ad H tc 

fiafvtH,adBC,ickBC,adVA.aeducamt FB. Dico 
ttianguluraFBA.eire qusfuum.; C^od patcj, quu 
cumdnotuangulaF B A, B A C,:fintintet 
lallelas; ergo habebunt eandem altitudinem. Uuaie. 
® - • erunt 
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erunt ad iniiiccm, vtbafes. Frgo triangulum F B A,eiic 
ad triangulum B A C> vc b ifis F A, ad badm B C, fcu vc 
5 C,adH. 

Inalijs tribus cafibus femper fiat, vt BC, ad B D,ira 
H,ad K , & per propof. antec. B A , taliter fecetur in E, 
vtrcAangulura A B E, fit ad quadratu A.E, vt K,ad BC, 


& ducatur perpuncta DE, linea DEF,occurrcnsAF, in 
( Occurret enim>quiaF A, BQfunt parallcl2e.)Dico 
triangulum F A E,c(Tequa:fitum. Ducatur E C. Trian- 
gulum FAE,ad triangulum A BC , habet rationem co- 
pofitam , ex rationibus trianguli FAE, ad triangulum 
B ED 5 trianguli B ED| ad triangulum B E C j & trian • 
guli B ECjad triangulum A BC . Sed trianguluFEA, 
ad triangulum B E D, ( quiaob parallelas F A, BC, funt 
fimilia , ) efl: vt quadratum A E, ad quadratum E Bj 8 ^ .1 
' . ^ Ll ' trian- 



triangulumBfi D, cft ad triangulam B E C,vtBD, a 
B C j triangulum vero B EC, eft ad triangulum BCA,' 
B E, ad B A . • Quare ratio trfanguli F A E, ad triangula: 
ABC, componetur (^uoque ex ratione quadrati AE,i 
quadratum £ B, fcu cx duplicata ratione A E, ad E B j 


ratione A E, ad E B , & cx ratione B F,ad BA, compani- 
turratioAE.adBA, 5c vt BD,ad BC,itae(l K,ad H 
Ergo ratio trianguli F A E, ad triangulum A B C ,coiiv 
ponetur quoque ex vna ratione A E, ad E B, ex ratione 
A E , ad A B , & ex ratione K , ad H . Sed cx rationibus 
A E, ad E B, & A E , ad A B, componitur ratio quadra- 
AE, ad rectangulum AB vt quadratum A E, ad rec- 

rangulum A B E, fic eft BC,ad K , conueriendo percon- 


- - ^'rl 

fumBAC, componeturcx rationibus BC, ad K., &: K, 
adHinerapccritad ipfumt vtB C,adH.r Quod erat 
faciendut» . 
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E X didis habemus modum , quo foluamus hanc 
propofitioncnt . Datoparallelogrammo FC , vt 
in primangura,cuiusdiametcr(!cBA,& dato in BC, 
cciam produdla ad partas C, pUni^ilumG, ducere G 
vc triangulum L M A> fit ad parallclogrammum F C,in 
data proportione . Soluta cft enim propofitio in trian^ 
gulo, quod cft dimidium parallelogrammi. 

PROBL LVF PROPCXXXI- 

Datis duabus re£tis lineis BA, AD, 
continentibus quemlibetangulum, 
& data A C , fecante angulum 
B A D , vtcumque ; datoque in 
altera ipfarum AB, vel A D> pun- 
£lo D. Ducere DEB, vt qua- 
dratum B E, fit ad re£tangulum 
BDE, in data proportione, 

\ta proportio fit, quam habet H, adlC,&per 
pUndutn datum D , agatur D C, parallela B A> 

Ll i quae 







qu.x vtique occurret A C, indefinite produdJac , quit_^ 
cum ipfa concurrit etiam ei parallela B A; occurrat in 
C , adeo vt fiat triangulum A C D ; per propofit. ergo 
antcccd. , dato in C D, pundo D, ducatur A) E B, oc- 
currens AB, in vt triangulum AB E , fic adtrian- 
gulum AC D, vt H,ad K. Dico fa(Sium eflc, quod 
proponebatur. Nam triangulum B £ A, ad triangulum 
AC D, habet rationem compofitam ex ratione triangu- 
li B E A , ad triangulum A E D , & trianguli A E D, ad 
triangulum A C 6 . Ergo ratio quoque H, ad K , com- 


i Bis rationibus. Sed vt triangulum 


ponetur ex 

triangulum A E D, fic cft B E j ad E D i & vt irTimguIum 
E A D, ad triangulum A D C , fic cft A E , ad A C . Sed 
ob parillelasB A, CD,vt A E,ad AC,ficB E,adBD. 
Ergo ratio quoque H,ad K, componetur ex raciohe 



i 






^T5 




ad E D , 6c cx ratione B E, ad *3 D . fed iftac duae ratio- 
nes componunt quoque rationem quadrati B E , ad rc- 
»5VangulumB D E, Ergoerit vcH, ad K, fic quadratum 
B E, ad tcccangulum.BD E. Quod erat faciendum. 
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D<ito parallelogrammocmocumque 
A C, & in eius bafi BC> etiam 
protra<Sta ad partes C > dato vbi- 
libet pundto O, ducere O G H , 
fecantem latus AB» in G, & oc- 
currentem M A, protracta inde- 
finite in H,vt triagulum HAG, 
fit ad paralleldgrammum AC, in 
data proportione. 




J^Ata proportio fitjquara habet R^adS. Pun<5lum 




_ _ autem O, poteft cadere , vel in B, vej in C, vcl 
inter C,B, vel tandem vitra C . Si cadit in B, vtin pri- 
ma figura . Problema cft facilis folutionis . Nam fi nar, 
vt S,ad R , fic dupla DA, ad AH, & iungatur BH, 
triangulum H A B, erit quxfitum . Nam irianguluriL-» 
H A B, ad triangulum, cuiu* bafis dupla A Dj & eadem 
altitudo cum altitudine trianguli H A B , efi vt H A » ad 

duplam 

■r'-/ ' -r' ■ •. 
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vi 
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daplain A D, nempcexconftruftionc vr R, a<J S. Secf 
triangulo cuius b^fis A Dr ^ alcitudo) alricndo rrianguli 
H A B,feupvallclogramti)i AC>€ft*quaIe paullclo- 
graramumAC* Q^arc patet propofimiu ^ 







H 

'a b _ 

aA 'T 

Cr 

1 
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"I 
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SI autem cadft in C,vcl interi , C , vel vitra C. InJ 
omnibus iftis cafibus fiet eadem conftrudio.Aad cuitan-- 
dam vero confufionem ponemus tantum figuram, itu^' 
qua cadit inter “2, C. Vnufquifque etenim poterit ap-^ 
plicare eandem confiru(fiioncm caeceris cafibus . Pro-* 
ducatur 5 A, in K.,vtAK, fit aequalis BO j deinde j 
fiatvtS, ad R> Gc parallelogrammunrA C,. ad aliud; cu- 
ius duplo applicetur ad rediarn K A , in angulo IC A D » 
aequale , quod fit IC M, &.vbicumque fecet A O , etiam 
productam, fi opus fit , compleatur parallelbgrammum 
KN, &ad datam redtam linca*AM , in. angulo BAM,- 
applicetur parallelogramrau A P,acquak paraHelogram^ 
mo AN , excedens rhombo M P, fccans <A B,in puncto^ 
€, & per pun<3:a O G, ducatui* O G*H> occurrens.D.’A,. 




-i'-.--' 
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vr^ 


^7 5 


in H, & faciens triangulum H A G . Dico tiiangulu m" 
H A G , c(Te quacfitum . 

(^oniamenim parallelogrammum A N, eft aequat « 
parailelogrammo A P. Gommuncablato paraiielogia 
mo AG. Srgoparallclogrammum reliquum GN, erit 
aequale fhomboMPj & funt in eodem angulo^ qnit^ 
tim angulus J5 GQ^quam angulus Q M T,crcerni»funi 
aequates interno, & oppolitoG . £rgo vcBN, fcii 
AM, ei aequalis, ad M Q^cuad A G, ei aequalem, itt^ 
M Q^ad Q^, fcii A G,ad GB . Sed VC A G,ad G B, lic 
( propter fimilicudinem triangulorum Hv^G,GBO, funt 
enim fimilia,quia H A, B O, lunc parallela: /ita H ad 
£ 0 ,feu ad^K, (fupraenimfada eftyf lC,«quaIis ipli 
B O . ) Quare, & vt M ad ^ G fic H /f , ad ^ K. . £rgo, 
quod fitfub extremis cfl aequale fadlo fubmedijs, dum* 
modo omnia fine fada fub eodem angulo , vt ab alijs 
oftenditur, fed prxcipucaCaualeriolib i./r^ou^^tr.in- 
diuid. propof 7 . Ergo quod fit fub MA, in ^ K , nem- 
pe parallelogrammum M K. erit aequale ei, quod fit fub 
H ^ , in A G , nempe parailelogrammo duplo trianguli 
H A Gj quia duoanguliK A M, & H A G,ad verticem 
funt aequales. £rgo, & illorum dimidia erunt aequalia, 
nempe iriaugulum H A G, erit xquale dimidio paralle- 
logrammi K M . Sed dimidium parallelogrammi K M , 
cft ad parallelogrammum AC, vt R,ad S,- (fa£tum eft 
enim lupra.vt S,ad R fic parallelogrammu A C,ad aliud, 
cuius duplum fadu cIl parallelogrammu KM . ) Quare, 

vt R , adS, fic triangulum H AG, ad parallclogram* 
inumAC. Quod erat faciendum. 

• ' ' ' SCHO- 
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mcn propter aiueriicaccm caiu» w , w, uiucj-ni»- 
cem applicationum paralIelogramorum,conftituercntur 
I X. Senemata diuerU , vt experienti patebit . In omni- 
bus tamen cafibus, praeterquam in primo, fiet eadem—*» 
confiru(f^io. 

LEM- LXX VI PROP- CXXXIII- 

Datam rectam lineam taliter produ- 
' • cere,vt quadratum data:, vna cum 
^ duobus rectangulis (ub data , & 
fub inuenta, ad quadratum inue^ 
ta : fit in data Droportione . ^ 


Ata rc^la linea fit A B, quam oportet taliter pro 
ducere jnXj vt quadratum A B,cum duobus re 
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AanguiislA fi C < (it ad qiiadraiuin £ C , ic doxa propor- 
tione, qu2C (ic eaj quam habet A £«ad £ I>g‘ ei pobuin 
indirectum. Supen A D , diametro £at femicircuiiis,Sc 
£ D, fumaruf dupU -fi B«ia pundto auton B , erigatur 
normalis £ F , «Se iunCla D F , centro D, inter uallo D F, 
defcribatur fernicirculus fecans £ E, produClam in C» & 
in Gjvbilibec. Dico A B> datam, efle produCtam in C, 
C\c , vc qdadrarum A£,com duobus reCtangulis A £ C, 
Cr ad quadratura B C, vt A B , ad B D . 

Qimniaracnim duorcClangula ABD, &C BG, fune 
xqualia inter ie, quia ambo xqualiaeidem quadrato BF, 
&cumre(5tangulumCB G,bt aequale rectanguJoBCE, 
quia G B, & C E, funt xquaJes , vt facile patet confidc- 
ranti . Ergo reCtangulum A B D , erit xqualc reiiiangu- 
loBCE. Et communi addito reCtanguloCB E, Ergo 
duo icCtanguIa A B D , & C B E , erunt arqualia rcClan- 
gulis B C E , & C B E , nempe quadrato BC . Vcriim 
vt A B, ad B D, fic ( fumpra communi altitudine AB,} 
cft quidratum A B , ad rc(5langulum A BD . Pariter yc 
A B, ad B D, fic f fumpra communi altitudine B C,J eft 
reCtangulum A B.C , ad redangulum C B D j vc autem 
vmim ad vnum , fic duo ad duo . Ergo , vt A B , ad 
BD. ficduoretflangula a BC,ad duo rcClangijlaCBD, 
nempe ad reCtangulum C B £. Cuiii ergo probatum fic 
cfie, vt A B>ad BD,fic lam quadrarum A B, adreCtan- 
gulum A B D , quam duo rct^angula A B C, ad reCtan- 
gulumC B E . Ergo, &vc A B,ad BD, fic ambo ante- 
cedentia ad amboconfequentia , nempe quadratum^ 
AB, vnacum duobus rci^angulis A BC,ad reCiangulfi 

Mm ABD/‘ 



ABD;cum rectangulo CB Et Sca iftis probatum eft 
fupra xquale cfl"e quadratum B C . Ergo, & vt A B , ad 
BD, fic quadratum A B,cum duobus rc(SanguIis ABC, 
ad quadratumBC. Quod erat faciendum.; . c^■ d 

PROBLLVIII- PkoPCXX 

t ■' I V 

i • • ^ ' 

Dato quocumque parallelogrammoi 
A B C D , dato puiiccQ G, in 
B C, produfta/ducere.G HFE,, 
occurrente D A, produ£ti in E, 
Vt trapezium' FADH, fit iad tria-. 
• ■ gulum E A F , in data propor^ 

. tione . ' . - 


jK 


D Ata proportio fit, quam babet B,C,ad K, & DA, 
per propof. ameced ralirer producatur. in E,vc 
■quadratum DA, cuiu duobus rectanguIisD A E, fitad 
quadratum A E, vtBC, ad K.- Et ducatur G E> fecans 
lacera DC, AB, ifL-j 
pun^flisH, & F . Dico ^ 
fatuum efle> quod pro- 
ponebatur. 

Quoniam enim tria* 
guIaDEH,A EF,funt 
fimilia. Ergo triangu- 
lum D EH,eritad ttia- 


D 
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^ulum A E F, vt quadrateit» D E, ad quadratum A E., Et. 
diuidendo ,cr^ezium D AFH, erit ad criangulutn__*» 
A E F, vcexceflus quadrati D E, fuper quadratum A E, 
ad quadratum A E.fed talis exceflus dl; aequalis quadra- 
to A, (Sc duobus reaat^gulis D A E . Ergo,& vt qua- 
dratum D A, cum duobus rcctangulis D A E, ad quadra- 
tum A E, fcu vtBC, ad K; fic trapezium D AFH, ad 
triangulum A tp. Quod erat faciendum. 

i. 

PROBL LIX- PROP- CXX^^V- 

Datis duobus circulis ' circa eahdetn 
diametrum j quorurh ynus fit in- 
tra dium j aptare per cetrunyini- 
noris lineam in maiori^ vr fegme- 
i inter circumferentias 
, fint-jn data 

Tf;' : I.' '' ; / 

' ./“ i; f' . • < 

1 ;i 

D Acorum ciccu lorum -diametri (int AB,CD« £ 
.vecdEc ccotrum<mipoiis V dat«ivero ratio Ht^ 
quam habet DE, ad H. Oportet ducere PQELM,.v? 
M L , ad EO., fit vt D'£ , ad H . > Vel circuli funt conce* 
trici, velexcentiici . Si (unc cocentrici, patet 
non polTc folui uiEin propbrdonefxquaiitatis,,&ttunc 
omnis linea lapUca jn maiori ctrculp iranEens pgx cerv 

M m a trura 



r’-I- 


ta incercepci 
‘circulorum' 


, > i-» ' . 1 ; » 

L tione. 




irum mirtoris propoffiura , Si' ver6 fantcxccntric/;;^ 

vel fe rangunt intus , vel non fe tangunt , quamuis nou 
ternus taniumfchcma, in quo nom fc tangunt ; 8c pro> 
ponro veleni.Tquali»cis, vel inaequalitatis^ & fi eliin** 
zqoalitans , 6 cil maioHs inacquialitatis , nequit 



maTOffa» quam habet B Dr^C A. $i Veraht miqons 
inatqsalitasis, nequit efleramof ea,' quam Habet A 
ad DB. Ratiocft,quiaeroranibasfegmeniisinterce- 
ptis intet circumferentias linearum aptatatum in circula 
tnaiort , fictranfcimiium per punctunnE D B-,efrma- 
icitntim onmiuiHv &: AC- minitmiin^ vi focile pot# 

ptobari. His‘prarmi(Iis?;-'- ‘ o* Ci 3?fi- * 

• A piin^la etigacdr E F v^dalns chctiitt» 

feeeiuiam rftiaoris'circuh4nt4! ;quatprodo«atbr ad Kv 
Gi' 'Ei ob cititandam irV fchcirtaiihais ne» 

foflmturieolfmt R aqtfali* E K-, M 

tnuu i fTi ” iens 
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tcns excelsi; quadraii E G, quadrato E lCj& fiat vt 
H, ad KT , feii ad E D. fic R T, ad T S, fibi ipfi pofitant 
in diret^luin . Et pariter fiat vc H, ad R T , fic C^ad V, 

& inter Q^V , inueniatur inedia proportionalis , cui ac - 
qualis fiat K X , ereda Bbrinaliter fu per R T, a puncto 
R V &diuifa RT, bifaHamdn iun£la2X, cen- 
tro “Z , inceruallo Z X , deferibatur femicirculus fecans 
R T, produdiam in I , & 3 . Deinde centro E, inteiual-. 
lo aequali ipfi T i, deferibatur portio circpmfcrcntiae cir- 
culi occurrens crrcnmferentiac nlaiqj:is.-<lrciili impunc- 
to M ^ ( Occurre tcQiai femper, yeinfrai^Krol^^tdr 1 ) 6C 
per punda M, & E, ducatur Irnea M cTEO P^ Dibp ta- 
lem clle dudtam, vt fit ficuC E D, ad H, fic M L, ad P 0-. 

Quoniani enimtdta Z I cft aequalis totae Z 3 , & '^R, 
eRfadtaaequalisZlS } ergo, dc reliqua 1 R, erit aequalis 
reliquaeS 3 . Quare & rc<3:aiiguliim $ 1 R', critxqAale 
rediangulo 3 R 1. Sed rcdlangulum 5 R I , eft xquale 
qtladtato X R , quadratum aiicent X R , efi aequale rec- 
tangulo contento fub & V ,cx CQdftrudtione^. 
Ergorcd^angulum SI R , critxqualcreiflangulocontc- 
to lub Q^y & V . Quoniam vefd ftfpra eft, 'Vi, 

«dR T, fic Q^d V>vc autem Q^ad V,fic ffumpt^ 
communii altitudln« Q, ) eft quadratum Q^adtcilanr 
golum Q^V, de redfangula Q^V » oftenfiim cR Arprd 
aquale redbangolum S i R.. £rgd , & vt H , ad RT % 
^adratunlQ^ad re£bngoium Sl.R. Patiter quoed» 
ftpra&dura cft ,vtH,adR T, fic/i T, ad TS,Vt autem 
R T » ad T S j fic’( fumpta communi altitudine IR&) 
t«ctangulumT R 1 , adacctangolum fub S T, ini 'R« 

Ergo, 
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Ergo, & vtH,ad R T, fic rectangulum TR I, ad ree- 
tangulum fubTS, in I R. Sed & ve H, ad R T, fic fu- 
pra probatum eftefle quadratum Q, ad rectangulum-^ 
SIR. Ergo & vt quadratum Q,, ad rectangulum S 1 R , 
fic rectangulum TRl, ad rectangulum cfitentumfub, 
S T, in R 1 . Ciim ergo fit, vt H, ad R T , fic tam totu' 
quadratum Q^ad totum rectangulum SIR, quam ab- 



liitum rectangulum T jR 1, ad ablatum rectanguluS T, 
Ergo, & reliquum ad reliquum erit vt totumad 
totu, feli vt H, ad R T'. Quare, & vt H, ad R T , fic ex- 
^fius quadrati Q^fuper rectangulum T R I , ad rectan- 
giilumTlT^. Sed RT,eft aequalis ED, vclEiljT/i, 
eft aequalis ipfi E M j R 1, eft aequalis ipfi L M ^ vnde rccr 
tangulum T K 1 , efi aequale rectangulo E L M , feii rec^ 
tangulofub O E, in L M jrectangulum veioTI R,'cft 
aequale rectangulo E ML> quadratum autem Qj^efttD- 
^ quale 
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quale exce flui quadra ti’^ G, fupcr quadratum^ K TEr-f 
go, & v:H,adDE, fic exceflbs quadrati H G, fuper 
quadraw EiC , minus rpctangulofub OE, in LM,ad 
icctadgulum E M L . Sed quoniam rcctangulo F G,feu 
qaadr«co E G, cft acqiialc rcccangulum P E M . Brgo,& 
^ quadratum E G , minus rectangulo O £, L M," S>c minus 
quadrato E K , fcii E L , erit aequale rectangulo M E P, 
minus quadrato ELi & miniis rectangulo' O E, LM; 
nempe rectangulo fub E M , in PO . Qma, rectangulu 
M EPy diuiditur in rectangula M E O , & ME,QPj 
rcctangulum vero MEO, dhiiditurin rectarlguluni__tf 
LEO, nempe in quadratum LE, & in rcccangulutn 
M L , EO- Ergo vt H, ad D E fic rc(dra‘rigulu 
P O, ad rectarigulum E M L ."^Scd vt rectangulum ME^ 
P O , ad rectangulum E M L fic ( propter eandem alti- 
tudinem M E, ) eft PO, ad L M. Ergo,*& conuercendci 
vt D E , ad H , fic M L , ad PO . Qi^od erat &c. 

Qimd vero circulus factus cctro E . interuallo aequali 
jpfi H Ijfemper occurrat circumferentix maioris circuli, 
facile parebit ex proccflu demonftrationis, &cx deter- 
minationibus Problematis Qma,fi non occurreret, fcd 
caderet vel totus intra, vel totus extra , probaretur eode 
difeurfu, proportionem datam cfTe maiorem ea>quam 
habet B D, ad C A j vel minorem ea, quam habet C A, 
adBD, vt confideraniij & experienti patebit. ' 

■ - • ^ * I 
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LEMLXX VII PROPCXXX VI 


Si, fine quatuor redis lineae continue 
proportionales-, erit , vt quadrar. 
tum primx minoris, ad excelTum 


■ .( quadrati medis minoris fuper ipsa 
‘ fic media minor ad exceflum quar- 
ts fuper ipfam. ’ 


S bt quatuor recta: lineae A , B, C, D, continue 
proportionales . Dico eiTc,vc quadratum A , ad 
cxccCfum quadrati B, fuper quadratum A , fic B, ad ex- 
cefTum D , fuper ipfam . 


A 



f ^ I 

t Quoniam enim DjC,B, A, funtquatuor continue 
proportionabs,crit, vtD, ad B, ita quadratum B, ad 
quadratum A. Quare ,& per conucriionem rationis, 
erit VtD, ad cxccfiTum illius fuperB, fic quadratum B, 
ad exccITum illius fuper quadratum A. Brgo, &diuidc- 
do,vt B,ad excersum D, fuper B, fic quadratum A, ad ex- 
cefsum quadrati B, fuper ipfum. Quod erat &c. 

LEM- 
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Sit lemicircijlus ACB!_cuiusdiame- 
ter-. AB & cius pcriph^ia fubten- 
dator i tribus chordis v2, CD, 
B.j J) Ci autent-fit produ- 
6ta verfus C;, indefinite» .&■ a pun- 
(Sto fit du£ta fuper ipfantnor- 
■■ malis A E . Dico paraiielepipe-T. 
'dum fa6tum,fub A B, in rcftan^ 

, gulum E.,C D , efie aequale folh.. 
do tacfto fub D B'> in ret^angu- ■' 
lumACD. 


\ i r/ 
’ ‘ K 


r' 


/ V 


D Vcatur A D . ■ Quoniam duo' anguli AC D, & 
DBA) Tunc xquaies duobus reddis ,, quia qua- 
drangulum A C'D B*, ert in circulo j & pariter duo an-I 
guli A C £ , & A C Tubt cq^ates duobps reddis . £r> 
goduo fune zquales duobus, '(^ate communi ablato 
angulo A CD', ergo angulus' A, CE, critiqualis an- 
gulo A £ D . Et pariter angulus red^us A E C « eft arqua- 
is angulo redio A D B . Q^re, &c reliquus erit aequalis 
reliquo *, '& triangulum A •£ C ^ oritilimile tiianguloJ 
AD £^ fc»gOi vt. £ C,a4 CA adift A • .SedJ^ 

r: ^ ^ Nn vt 




Diiii izcf* 
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yt E C, ad C A ; fic ( fumpta coramunraltiradmeC t>,) , 
cllredlanguluui £ C D adre^ngulum A C D . ' Ergo 



ft vt DB, ad B A> flc re^aiiguIuiTi EjCD, ad rfdan^ 
gulutn ACO. Ergo folidum fad^utii fub jexcremis 
cric xquale facto fub inedijs . Ergo factuni fub D B » 
in rectaneulum D C A , erit squale facro fub A B > in 
. reccangulum ECO. Quod trat oAendendum . ■ 


LE,LXXIX. PROP. CXXXVIII. 


Datis ijfdem , cju 2 f^ra. Dicoqua-; 
•' dratumA B , 'die squale tribus 
‘quadratis A'C,CD,DB, 5c duo- ' 
bus re6langulis ^ C D. 


. ..«ix - 
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cft squale duobus quadratis A E , & E D , quia tam—# 
angulus A E D, quam A D B, funt recti. Quadratum 
autem E D , cft squale quadrato E C, quadrato C D, 
& duobus rcctangulis ECDj & pariter duo quadrata 
A E, EC, funt squalia quadrato AC. Ergo a primo 
ad vltimum , quadratura A B, erit squale quadratis 
B O , D C , & G A , duobus rcctangulis E CD . 

Quod erat oftendendum • 

PROBL- LX- PROP- CXXXIX- 

Datis tribus redtis lineis , inuenird fe- 
micirculuil^ CIMUS periph*rk 
fubtendatur ab ipfis . 


D Ats tres reets lin« fin ^oporteat fa- 

cere, quod ihipcjatumeftl' [Tunc vel omhts 
luat insquales , vel funt dint illaram squaleS ; Si dux 
fune squales roIaeiui Problema perloCum pFanu. Sinc 
ergo L , & M , squales, & ipli N, Hat sqUali^ A k 
"A^pundo B, erigatur perpendicularis B E, cuius qiia* 
dratura Hc duplum quadrati L j vel M , & diuidatur A B, 
bifariam in P , & iungatur P £ • Centro autem Pj ineci:» 
uallo P E , deferibacur femicirculus', cui occurrat AB> 
produd^ain panctis O, & E, & Hiper A F, tamquam 
lupra diametro Hat fcmicirculus A G F,&apiindo 'A,ap- 
tctuc A G> squalis A B , & circumferentia G F , fecenir 
bii^riam in H, & iungaatur G H, H F i fic H B , du- 

Nn 2 catttf 
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HA R f:; ?!S?f"g» “s,GAH,eft,*q„,lisaasul. 
'rh k A H. funt aq^e 

'gah' „un|l. 

' hsri b’ H «i G,H . erit^e^a 

Oualis^HP^O •’ •“ ErgoBH, erL 

qualis H F . (^oniam autem duobus quadratis B K.dt 

“Sr.-s^SI- 

quadrata BK HK, erunt aqualia duobus quadratis 

■ A' ^■0^.^'°'"'"“'” “blato quadrato HK. Erso 
..quadratum B K , erit aquale quadlato K F , & B K f 

' ' "* -I 
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ax|tialis 1 C P. Htgo Tc^tang^bloiti A F B» cric ikipluai.^. 
rrd^guli A F K. Sed reccangulo A F B , e(l aeiqiaalc 
rcctanguluraOB F, qoiaBF, cfta:qualisO A rcc^ 
tangulumOB F ) e(l aequale quadratoBE; & paricei 
reccangulum A F K , eft aequale quadrato F H « Q^are, 
& quadraiiuai B £ , erit duplum quadrati FH. Sed pa* 
riter , quadratum B E > faiflum eft duplam quadrati L « 
Vel M « Ergo quadratum F H , cft aequale quadratis L, 
vclM, &FH/&HG,func aequales ipHs 
A G yfaAaedyxqualis AB,r<uN. Ergo i n sentus e (l 
remicirculus &c.: ^ ■; r, .. ?. 

S I vero tres L, M » &N , HnC thseqUaks , foluemF' 
Problema per locumrolidum, demonftrationc cotiipre>*. 
hendente etiam carutuancecedentem . Exponatur linea 
F, potens Hmul tria quadrata L> M, N | & nat vt quadra- 
tum F, ad doplum rcctangulum contentum Tub M » 

N, lic L > ad G j&dataF, minori extrema * j dide^^. 

remia lccundae> & quartae in ordine quaiuot^coBtinue 



propordonatiuni 9 inueniatar fecunda A quae fiat 
dimetiens femicirculi « Quoniam A B| e(l maior F, hoc 

Nn 3 cft 
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eft eribus quadratis L> M, 8c N . Quare, li aptenturduae . 
ipTarum L ,M, & N, in femicirculo, cuius diameter 
A B) ipfum totum non occupabunt. Aptetur AC, x- 
qualisL , &CD, xqualisM, &; DB, ducatur. Dico 
D B , efle xqualcm N , & femicirculura A C D B , efle 
quxHtum. Producatur DC,vcrfusC, indefinite, cui 
a puncto At occurrat perpendicularis A£, &ducatun 
AD. Quoniam funtquatuor continue proportionales,.' 
quarum prima minor e(l F, & G ,efi ercefius quartx ru<*' 
per fecundam , & A B, efi fecunda . Ergo per propofit. 
15^. erit vt quadratum F, ad exceflfum quadrati A B, fij-: 
per ipfum, ita erit A B , ad G . Ergb fatuum fub quadra- 
to Ftin G, erit xquale fa<^o fubexceflui quadrati. A' B,l 
fupcf quadratum F, in AB. Pariter quoniam fu prafa-! 
<^ume(^%t quadratum F, ad duplum re£iangulum con- 
tentum fiib M, & N , fic L Tad G . Ergo &Aum fub qua- 1 
di'ato E,anG , erit xquale folidp contento fubdupLo^rd-^i 
dia h gulo M, N,in L, feri folido contcntafub duplo re*i 
. dlanguloL, M, in N. Qiure folidum contentum fub 
duplo rc( 5 banguloi.L,.M,in N, erit xquale facto fub AB, 
in exceiTum quadrati A B,fuppr quadratum E, feu fuper 
tria qujidtataDjM,.!^, ei xqijali^vQtuie ,^pmiuuni- 
bus additis fadtis fub AB,' in triaxiuadrata L, M, N . 
Ergo c^busfA Bj^cric xquale fadis fuIihN, it> d|^o rec- 
tangula L, M, feu A C D , quia A C , cft xqualis L , & 
CDj efl xqualis M, & folidis faiJiisfub A B, in uia qua- 
drata AC, CD,&N. Et quoniam per proj^dnc.antec. 
quadratum ;A B, xquatur quadratis A C, C O.^ D B, 
duobus rectangulis ECP,. Ergo, & cubus A B> erit x« 
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qu ale factis fub AB, in tria quadrata AC,CD, DB, 
& in duo rectangula E CD. hrgo&hccc facta erunt ae- 
qualia factis fub A B in quadrata L, & M , feu in qua- 
drata A C, C D, & in quadratum N, & in duo rcctangu- 
la A C D . Et communibus ablatis factis fub A 13 , irL>^ 
quadrata A C, CD. Ergo factum fub A B, in quadra- 
tum D B, cum fado fub A B, in duo redbngula E C D, 
feu fubDB, in duo rectangula A G D, qux illis funt 
aequalia, per piopofic. i 57 crunta:qualia factis fub AB, 
in quadratum N , & fub N, in duo re* 5 tangula A C D._ 
Ex vtraque parte funt duoasqualiaj nempe duo rectan- 
gula A C D, &cA B. Ergo , &.N ,critxqualis D B . 
Quod cratoftendendura. 

A P P EN DI X 

Pro Indiuifibilibus . 

V / 

P R.opof. 1 extra ordinem fumpta, quxhabeturpag. 

1 1 6 . demonllrauimus peculiari modo per Indiui- 
libilia,CylindrumelTe duplum Conoidisparabolici fu- 
per eandem bafira, & circa eundem axim cum ipfo . At 
nunc animaduertimus , ooftro ordine procedendi, pofle 
concludi illud admirabile, quod Cclebenimus Galilacns 
habet in portremis Dialogis, pag.apud nos r8. Nimiru 
circiili circumfereritiam squalem clTe puhdo. Modum 
Galiisi videat Lector, loco fupra citato . Nofter autem* 
fequenVeft non aliter diferepans a Methodo Galil^i,ni(I 
quia^vtiinur folidis diberfi ab iji , quibas ipfc vtiair. > 

Pro- 


Propofit. ergo fupra ciuca , cuius fclienia dcnuo ponir 
mus oftendcbamus t quodd accepco in A E, vbilibcc 
pundo N ,pcr quod ordinatim applicafccur O PL N, 
Icmper verum cdccirculum, cuius radius ON, aequari 
circulis , quorum radij P N, N L . Sed non foliim hoc 
verum efl>red etiam armillamcircularem (ignaram lic^ 
retis O P QJL , «qualem efle circulo LNM. Qyod- 
pacet faciliter 5 quia cum quadracum O N, (ic aequalc^- 
tam duobus quadratis PN j N L , quam quadraro P N , 
&redaoguIo..OP R , requicuc {-demptocoiilimuni quav. 
drato P N > ) redangulumO P R , remanere «quak^. 
quadraro L N ^ ac proinde » armillam O P Q^. t cHc x- 



quale circulo LNM; &com hoc (emper veriheetur, 
cciam verificart,exce(rum Cylindri HG, quifirgnacur 
Etteitt H F X V G fupra hruftum parabolicu HXViC, 

«quaicin eiseponiont Conoidis X A V» tam fecundum 
~ * totum. 
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Cottitn, quam fecundum partes. Vnde cum v g. pars 
, HOPQR K,ncxqualis LA M , portioni conoidis» ^ 
hoefemper verum ut -, (equitur etiam, quod cum tan- 
^ dem ex continua diuiHone deueniamus ad circumferc> 
tiam , cuius diameter H IC , & ad A , vmicem conoidis, 
etiam circumferentiam e(Te xqualem vertici , nempe 
puncto. Circa hoc non immoror, quia facilidimcv^ 
.clatiliimc ^explicatur a GaliIxo,ac eodem modo debet 
incafu noftrophilofophari. 

At P. Marius Bettinus Societatis Icfu, Vir, qui cum 
fuerit auihor Apiariorum poted Apis nuncupari i quia 
Ocut hxc habet vnde, & mellificet, & pungat , hc nic 
mellificat, fuauilfimam doctrinam docendo, pungitque 
fuoaculo non rede de Mathematicis, fecundum ipfum, 
fentientes. At Apis infelix, qux (limulum ammittens 
feriendo Indiuifibiiia, periclitata e(l . Author ergo ifle 
, parui pendens, qux in paradoxo Galilxi ait llluftrifli- 
mus inrerlocutor Sagredo,Conciuis meus verbis, qux 
' Joco Galilxi citato , polTunt confpici , tom.3. fui ^rarij 
pareg Geom<fchol.i & alibi, notat aliqualiter Galilxi pa- 
ladoxura, vnde, nec noflrum omnimode ei placeret. 
, Admonet ergo no effe intelligendura, circumferentiam 
xqualem* efse pundo ficabfolute, & Geometrice, fed 
. phy fice. Attamen deducimus ex hoc veritatem pulcher- 
rimam , nimirum inter phyfica indiuifibiiia vnum aliud 
multum phyficc excedere . Nam ciim verum fit, phy- 
fice loquendo, circumfirrentiam , cuius diameter HKj 
xqualcm cfTc puncto A, & poflimos concipere Cylin- 
drum in infinitum bafium maiorum , & in eo inferiptu 
' .... - .. Conoi- 
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Conoides, vt fupra fadtam eft, & fcraper circumferen- 
tia fic aequalis , phyfice loquendo , vertici conoidis , & 
tamen, & h«c circumferencix , & hi vertices fine quan- 
titates phyHcx , adeo vc inter ipfas cadat vera proportio 
xqualitatis. Sequitur, quod permutando, quam pro- 
portionem habet circumferentia maior, & vt ita dicam> 
maxima, ad parui (limam circumferentiam, hanc ean- 
dem habeat vertex conoidis maximi ad vertice conoi- 
dis paruidimi. Vnde vertex conoidis maximi excedet> 
vt ita dicam, infinite, verticem conoidis paruifiimi ; & 
tamen vterque vertex, efipundlurh |>hyficeindiuifibilc. 
£t vtique admirabilifiimum efi confiderarc) quantum, 
poffimus concipere difirahi indiuifibilephyficum , vt 
vertex coni, vel conoidis , phyfice accepti, xquetut cir- 
cumferentix circuli, qux caufa fu; immenfitatis, qua__« 
potefi concipi , infinita queat appellari . 

Verum P.fiettinus loc. fup. cit. §. 1 8. &c.' adducit pa- 
radoxum longe, vt ipfe appellat, mirifiimum j nimirum, 
non folum circumferentiam, fed circulum totum,xqua- 
lem e(Te puncto. Sedvt ignorantiam meam' libere fa- 
tear, tale paradoxutali padomihi videtur mirifiimu, vc 
' intelligentiam mpaiii efiugiat.* Contra tale paradoxum 
aliqua Geometrice obijeerem , fed nolo verba habere cu 
mortuis. Videat Ledor tale paradoxum loco citato, de 
forfitan agnofeet) quam melius fuiflferBettino per indi- 
uifibilia procedere , quam irrationabili liuoreipfa fper- 
nere. Sic enim ab indiuifibilibus abhorret, vc quafi ipfa 
lucum fint, ipfcvero Armellinus, cupiat potius mori,, 
quam %dari . Sic enim loc. fup. cit, Schoi. a. (|c Indiui- 

PW- 




^9S 


ddeam) comf at Artm inter Je^ quA Geonutr icam inter fepro^ 
portionem non habent , qualis eji comparatio figurarum , (jpd 
phylofophatio circa eas per indmifibtlia. Inrclligis ergo Lc- 
Aov, quomodo auchor ifle in indiuifibilia incidens» 
quafi nbi Daemones occurrerent exclamet: Longe lon- 
gius k meabfit^c. 'Sed cum contra indiuifibilia Author 
idc anno 1648. nihil, prscter nouumliuoremj noui ad- 
ducat ab ijs, qu£ contra ca obiecic Paulus Guldinus in 
fuacencrobarica , quibus abunde fatisfccit ipfcmet In- 
diuifibilium inuentor BonauencuraCaualerius in fuis 
exercitationibus Geometricis exercitat. 3. anno 
quo, maxima MatbeHs ia^ura, vitam cura morte comu- 
tauit ; ideo nec nos circa hoc debemus nouicer verbis 
profundere. 


H JSjc funt. Benigne Leftor, quae pro hac vice > 
determinauimus tibi legeda proponere. Quam- 
plurima adhuc tenemus diuerfis temporibus a nobis eia* 
borata , pr^cipue circa proportiones Superficierum_4 
Sphericarum, & Conicarum , que fuis temporibui tra- 
dentur , n Deus fanitatem, & vitam impertierit. Hec 
perlege , Ci tibi placet , reliqua in non modica quanti- 
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tate , vel his pulchriora. Vel his Wrpibra cxpedi:CJ, 
Tabellam errorum, vt moris eft, tradere, non exhi- • 
bethUs ;'fcd ipfos corrigere tiis induftriij relinquithus, ' ' 
pr^cipuc cum adhibita aliqiiali diligenda j faciliter ' 
cognolcipolfint. Et vale, ' '' x > ^ 
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